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ren schedarum collectanca, quibus clapso longi fam tem-
poris intervallo studia mea consignaveram, duo potissimum
prelo paratac erant lucubrationes . Harum prima, instante

itissimo Pracside Equite io-Matio Lorgna, prodiic
Veromae anno proxime practerito in Volumine V', Actorzm
Socictatis ltalicae (1); altera est, quae nuncin lucem publi-
cam edituc patriis typis ornata. Commune estam argumen-
cum depromptam esse liquido constat ex Caleulo Integralium ,
uti technice voeant Mathescos cultores; veruntamen valde dis-
sifae ac toro ferme caclo diverste disquisiionum specics, qui-
bus utraque delectatur. Dum etenim  Veronensis ad univer-
sum speciat Calculum Integealem, quippe quae de condicioni-
bus loguitar, quibus posicis aut denegacis vel Summac capax
fit ve! Summa carcat Aequatio quaclibet aur Functio Dife-
rentialis, Florentina viciffim difficillimam quidem, sed unicam
ecillam,
quae practer Cirevlem et Parabolen arcuam Sectionum - co.
nicarum opes quicrat atque pracfidium (2). In hoc autem
conveniunt quod utracque sublimitatem loci, in quo a pri-
mis corum auctoribus conlocata fucrant haee inventa analy-
tica, adeo complanent, ue Flementis reflitura quodammodo
videantur. Eddem igitur catione, qua conditiones, sine quibus
irrita foret invelligatio Iategralis Differentialium, ad rudimen-
ta revocavi docrrinae Curvarum (3), nen difimilicer Inte-
a gralia,
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gralia, quac consequantur a perimerris Ellipsess ct Iy
Jae, rurissimo teanvite nune deducere experiar ab  adfcetior
bus Cireuli. Ars vero omnis fludiomque in Seientiarum digni
tate promovenda non tam inventorum copiam , quam apram
corundem sedem & ordinem respiciac neceflc eft, ne force
quae facillima finc, ¢ longinquo pecantur, neve rationales
disciplinae principioram reulsitudine confundantur atque fa-
tiscanc . Ut enim qui problema tracte, ab Fuclide, Apollo-
nio, aut a primis Algebrac fontibus non diflicilicer haurien~
dam , inflicuti sui munus implere netiquam censendus effet
f obliquos nimium canonas et calculorum’ farraginem adhi-
bucrit (4), ita ctiam arbitror Scientiarum syflema valde per-
tucharum iri semel 2e quac unum et idem fine veluti diversa
fuerine agantur, quac fimplicia ¢ venufta suapre nacura fine
contorqueantur (5), neque satis conftet de rerum cognatio-
ne et intimo focdere, quo saepenumero fic, ue primo adspe-
ceantibus difinctae videantur, nibilo tamen minus incer se
coniurent amice (6). Eaproptee maximo semper in pretio ha~
bendi crunt immorcales Hli duamviri Galilaeus atque Newto-
nus, quoram primus perlevibus Geometrise principiis sufful-
fit, sed mirum in modum locupletavit, et ad vitae commo-
da augenda perduxic absque fucis et inglorio pulvere Philo-
sophiam (7)), alter auspiciis felicioribus (8) atque unica vi
centripeta duce novum pacne condidic Universum (9).
Hacc iampridem meditanti pracftantiffimam non modo
mihi contigit Exponentialiom omnium , Logarithmertim , ¢t
Functionum Circuli provinciam, hactenus— Cartesii Algebra
segregatam, ipfi Algebrae reflituere (10), verum ctiam Logi=
flicam Curvam describere in Albo Parabolaram (11).
draturas arithmeticas Brounckeri , Wallisii

x
rumque ab unico fonte derivare (1), Series infinicas quam-
plurimas, vulgatas quidem, sed per diverss itinera diftraceas
coniungere in wnam (13), Summam differentialis Logarichmici
absque praesentia Hyperbolae reperire in Calculi penore (1.3)
aliaque non admodum levia inventis addere occafione perin
£0iS, in quo tum versabar, argumenti, confiliique suscepti co-
rum, quae porifiima rei machematicac capica fint, imperium
amplificandi. Quod quum nec fine aliqua Geomesrarum com-
mendatione (15), nec sine amicorum plausu receptum fueric,
mon abs re fore putavi experimentam idem de sublimiori etiam
Mathesi proferre, ratus ad abftrusam valde ac moleflam Inte-
gralis Caleuli parcem haud parum nicoris et decoris adeoffu-
Fum £i ab unica tertii Elemencorum Euclidis propofitions (16)
eriginem ducere videretur. Practerquamquod ingenii vires acu-
untar, et animum subit rara volupeas in contemplanda rerum
omnium succeffione , carumque praccipuc maxima per inter-
valla difficarom wnitate detegenda, occurrit ctiam ut i, qui
optatam metam concingere satagant avidiffime , nova quaes
da.m,'nec oppido insubide traducenda, in itinere conligant ,
scicntiaque ipsa promoveatur . Stinulis hisce exciratus sedu-
Jam itaque navavi operam, ut qua ab aliis cradica perpolien-
do, qui Transalpinorum ¢ noftracium naevos emendando (17),
Qud nova adiiciendo, nee ob nimiam bonac frugis molem quod
in argumento primas tenebat in abscondito manerct , nec con-
£ra ob nimiam paupertatem atque flerilicatem Exercicatio ifta
vilesceret. Quibus autem subfidiis profecerim, quo ordine pra-
cedat res, quac scitu weiliora, quidnam novi fignancer incer-
spersum, quac aliorum vitia cafigara (18), non eft huius loci
pracfari. Enimvero machematice seripta non finc vulnere con-
trahuntur; adeo ut ne a Synopsi quidem in calce huius Dxer
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citationis adpofita exactum, et omaibus numeris absolutum
argamenti specimen expectandum fit , sed rude potivs fotivs
Operis lineamentum ac promuarium .

Duo tamen de induftria potifimum curae habui, fide-
lem, scilicet, cx ad rationem temporum auctorumque ura
taenda adprime facientem enarrationem dum  hifloricum age-
re oportebat (19), ac modetlum fimul ct impavidum oratio-
ns genus dum religio erat a quorundam placitis non diffen-
tire (20). Profecto, fi quid cgo iudico, bonarum artium ct di-
sciplinacum omnium fusséras dicendi sunt non tam qui no-
vis illas ditovering adecMonibus, quam qui ab ercoribns do-
criffimorum ctiam hominum , qui forte irrepserint , cas expur-
gatum iri curaverine. Quod tametfi hac noflra pracsertim ac-
tate, quac scatet illicteraris litcerarom detractoribus (21), pe-
riculosac plenum opus fit aleac, nihilominus laudandum arbi~
tror, dummodo vitium biceps evitetur, a quo proclive ct fa-

los nugatum insecratores, qui in severiori scientiarum cultu
incomtum mordeant verbum, aut caprantes cantummodo ina-
nia (22) aures omnium latratibus impleant, perinde ac i ser-
mo efiet potius de vocum delectu, quam de apra rerum di-
cendarum fignificatione ct dignitate, nec quidpiam exifleret
scitu dignum practer veneres atque flores cloquentiae et poé-
scas (23). Alterius vitii remedium in co pofitum cft, ut non
contumliis , sed rationum pondere de aliorum lapsu senten-
tia feracur. Dedecer mmaque virum Matbematicum futife mu-
liereularum dicteriom , plebisve insanientis (24); vel locuto-
vis alicuius impudici labor improbus; et contra qui rem pole-
micam agens cafte arque urbane obiiciat, ac ne languida fiar
oratio , modico etiam Atticorum sale obiicicnda intersper-
P

:u
+, omne punctum tuliffe cruditorom sufffagiis censendus
i (23).

Quidquid autem fic de temporum iniquitate, corumve,
idgenus fludia despicatui habeant, alacri nibilominus ani-
mo er pro virili mea ad hanc Spartam ornandam adcedere
non dubitavi. Movemur enim, nescio quo pacto, inclytorum
hominum, qui nobis praciverunt, exemplis, iisque locis, in
quibus corum, quos admiramur, adsunt veftigia (26). Quum
igitur Parise meac nee pracchara define Geomatriae monu-
menta in acternum duracura, nec qui a Mufis severioribus
alti Tnetique sublimia petant, idque in deliciis habeant, quod
alii fukitiam nuncupare audent (27), natum exinde , ut quod
in Adversariis meis brevi mano atque juxta morem feflinan-
ter descripeum fucrat, quanta potui diligentia concinnaverim ,
et advocaris undique subfidiis suppleverim , quo facto ica prac-
ter animi deftinationem in ampliorem molem excrevic, ut
alia varil drgumenti, quac fimul in lucem emiteere meditabar,
in aliud tempus diffecrem . E sane pracfidium mihi maximum
adwulerune Academiarum pee Europam celebriorum Collectio-
nes nuperrimae, aliaque remotiimarum gentium Volumina vel
ad raritatem redacta, vel ingenti numerata pecunia compa-
randa (28), quibus froi inter domeflicos lares fingulari equi-
dem beneficio Avguftifimi Caesaris LEOPOLDI 1% conces-
sum mihi fuit libentiffime ex Bibliotheca olim Palatina , nunc
Phyfices et nacuralis Hiftoriae Musei Florentini.

Levia hace forsan, et aliquorum palato minus graca
quac in pracsens publici uris facienda curavi. Sed non is ego
sum, qui cedro digna promere valeat, seque <t sua sola mi-
retur (29); semperque abftinui (nec inconsulto) 2 Mathema-
tum laudibus impenfius colendis, quandoquidem uno pene

versiculo
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versiculo tritom illud ¢t in ore pueris habitum Galilaci effa-
cum pancgyricam ocationem omnem concludit (30). Geteram
fi, quac Mathematicis scripsi, in corum cedant commodum
atque utilicatem, satis ero beatus.

Utinam quic iufla Prixcirs Optimi Maximi composui
Confilia, minime pocnitenda, typis cxeudere licuiffet : nullus
enim dubito quin communi. adprobationis calculg ct me bene
aliquando de Republica meruisse in apero confarcr. Plari-
ma quidem, quac subdicorum commercia et arvorum adeinent
ubertatem, aut vias demonfirabant per ardua montium pate-
faciendss, ave fines Ecruciae regundos, aut porcus in oris
maritimis amplificandos, aur foffas navigabiles ab inchoato
educendas: alia, quac populorum saluti publicac consecrantur,
vel paludibus cxsiccandis: providebant, vel squacducribus ope.
re qui concamerato, qui arcaato extlruendis, vel fuminam
exundationibus corumque vadis aggerum ee pontium mole
cotrcendis: pauca vero ad Hydraulicen polemicam pertine-
bant, quim a primo utique Rudiorum tempore semper sem-
perque odio habui. Sed Purscire ipso in regnands artibus phi-
fosophante , publicarumque rerum propugnatore et vindice,
maiora ctizm adgreflus de re censuali (31), de iuribus civiom
servandis, de imperii maieftate tuenda, de legum ferendarum
archetypis, aut latarum vitiis, fi quac fucrant , quorum omnium
autographa in- Archivorum loculis ismdudom repofta. prelo
subiicere nefas effer. Quae fi quibusdam forcaffe modefta mi-
s aut nimis aclluosa visa fuerint, neutiquim ego, sed ve-
cicas ipsa obiurganda (3). e

Xercitationes aliae, quibuscum:-12b6r ifte socictatem ini-
verat, Linea¥ quasdam ordinis quarti complectentes a Berna-
do Bragelongnio vix in Jimine salutatss (33), et de Thoma

Percllio
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Vezellio loquentes aliquot ante annos vita functo, necnon de
usu Logiflicac in theoria et praxi sonorum, brevi prodibuat.
Neque imparati adeo sunt Tractatus duo de Cochlea et fun-
damentis Mechanices, ut solemni licteracorum ritu mihi ho-
dic spondere vetirum fic quantocius ad finem usque pecda-
ceurum, dummodo ct otium suppecat et infirma id finat ocu-
lorum vis in diuturno Reipublicae servitio perquam maxime
debilicata. Adcedent excerpta Praclectionum Academicarum ,
analectaque demum ad Phyficen - mathematicam  pertinentia ,
quorum poftrema, tum quia errores inluflrent gravifimos de
re pracsectim aedificaroria et aquaria, in quos lapsi sunt ne-
scio quo fato, quove artis miraculo homines eruditi (34) aut
saltem maximo in pretio habiti (35), tum quia pacato sere-
noque vulto, ue philosophum decer, veritatis hoftium infi-
dias repellere moleftifinum pleramque fic, probatiores ct cor-
daci viri vel me senio’ confectum in vulgus edere, vel ami-
cis ex teftamento commendare horcatum confiliumque huma-
niffime pracbucrunt (36). Quod §i fecerim, ot impavide fe-
cerim aliquando, veritatem obteftor nihil aliud practer amo-
rem Pawise praesentifimum habicurum , ne force omnia,
quac ab lralis hac tempeflate in lualia scribuntur aut fiune,
ii qui wltra Alpes ct Mare degunt Italis omnibus placuiffe
arbitrentur (37).

Fuit hace fludioram meorom tatio, hi fructus sune (38),
haec vaa et promiffa solvenda. Sin autem nec honefla pau-
peetas prohibucric, nec spem fefellerit optatus diu, sed itc-
rum iterumque intermiffus divinae Palladis cultus, confido
omnia hace amoenifima celerrime ac practer expectationem
absoluturum.. Pracsertim i laborum moleftiac sublevandae adiu-
tores cos impetraverim , quorum consuetudinem et familiari-

tatem
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tatem bicamque mihi pergratam fuiffe memoria repero, quos
iner, aue ingenii aciem spectes, aue omnigense crudicionis
copiam , aut cximias animi dotes, maximi facio Angelum de
Tadicibus Patricium Arretinum in Patrio Seminario Machefin
cum omnium plausu docentem, et Aloyfium Bombiccium in
Flocentina Curia Advocatum, a nawra fimul et arts ita
exornatos, ut in publica commoda pecces nifi propitior utri-
que adrideat forcuna. Dum igitur et faltidiosae concextus ty-
porumque conlationis, et schematen wre sculptorum tacdii,
et implexi plerumque calculi repetendi, ¢t quamplurium Vo-
luminum ad docerinae atque auctoritaris fidem pervolutando-
rum cura fuerit alterutri demandata, additamenta non decrunt,
nec observariones pracceprionesque novae cum iis coniungen-
dae, quie a prima fuventate abande satis, sed nulla dispofi-
tione ac sede servata, nulla temporis iactura facta, congeli,
manumque idco exoptanc, quac recte minus scripta deleat
suppleat omiffz, obscuris nicorem , inamoenis geatiani, diff-
cilibus explicationem , cuncrisque ordinem tribuac et verita-
tem. Quo neque maius defiderare, neque unquam ‘adsequi
poflem: sunc enim hae disciplinac, quis propius tracto , rum
satis superque periucundae inflar omnium magnarum rerum,
quacam alsicudo nos ubique delectat, tum a priscis usque
temporibus, quum nuda veritas adhuc placeret, maximo sem-
per in honore habias ita ut earum pracfidio vigerent arecs,
summumgque inter homines certamen effet ne quid profutu-
rum sacculis negligerecur (39).

NOT.E

N o T &
IN ANTELOGIVM.

(I)Tmm distinguitar Prodromo d Osservazioni sopra il Trat=
tato i Caleolo Integrale pubblicato in-Parigi dal Sig. Marchese De
Condorsis 1" anno M. DCC.LXV. (pag's 130™, et seqq. usque ad.
163°".). Qua occasione admoneo emendandum essc lapsum Prac-
fationis Volumini secundo addite Instieutionum Analyticarum Vin-
centit Ricsail et Hicronymi Saladini , qui pag®. X, editionem pri-
mam illis Tractatus ad annum M.DCCLXVI™. retulerunt, Do-

i iri hunc Prodromum. norunt it potius ins:
Memoria sul Calcolo Tnuegrale pubblicata in Perona a spese della So-
cied Tuligna Panno M.DCC.XC, cum adiunca epigraphe TON
TIONON TTANTA. Plura enim in Verononsi cditione typorum men-

da inveniuntur, quorum quac Insubrize potius, quam Ecruriae
lingaam sapiunc, libenter omitcos sed tria potissimum corri-
gam, quac offendunt Analysin, praeter §' vice § in linca 5%
Ppag' 157" Ad pag™ 150" pro dG=(dG +ddI)=o scribendum
cxae dG~(dG-rddf)~+ddl=0; rursum in v. 14", pag*. 160 cse
YE D oo WD e in puge, v, 2( 2 )essta vice

() contra fidem autographi. Pag”. vero 143" 143, habent

§5% 5 6. pro 8. ac 9.5 pagh 158, curea superfide viee Cursa, Su-
pesficie; Notaeque in pag'. 133. 147, €& 161, male seriptum con-
HNERE 414 Pro 44t 26 PrO 96, AIQUE 547 Pro 347. Adde 147,
pro 127 in Now p. 157"
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(2) Obstupui dum_legerem in Elagio Alemberti., quod con-
tinee Misoria  Regiae Scientiarum  Academiae Parisicnsis anni
M.DCC.LXXXII. editionis MDCGLXXXVIY., diligenter ena-
merata praccle ius Geometrae inventa de Caleulo Inte-
grali p*. 85, 86. 10p., sed ea omnia omissa vere pulcherrima,
quac de Formulis agune a rectificatione Curvaram heic memora-
tarum dependentibus .

(3) Principium revera unicum , quo innicicur Prodronus an-
ea dictus, in co.sicum €5t ut si quaelibet"avea ' Curvae detor
ABCD (Figh. 1%.), ipsaque varietwr Guomodocundue, sed infini-
te-parum, quo facto evadat ARCH, sit tora variatio BEDY, ae-
qualis Summae partivm coacervataram BE:E, EepF o7 G , Gy,
HuID etc., quod resolvitnt in Axioma purum Euclidis. Consu-
lavar - Adnoutia 3°. eiusdem Prodromi. Qua occisione obscrvan-
dum ediam censéo Disquisitionem To cdinii sub cieulo Addicion

& la Methode four la solution des Problémes de maximis et mi-
mimis, in Acis Academiae Parisinae etc. anni M.DCC.LXVIL.
editis anno M.DCC.LXX", haudquaquam'infirmavisse,, uti mens
erat Auctoris, Caleulum Fariacionum a Ludovico De L ~Grange
“Tourniero ingeniosissime concinnatum . Céternm Historia mache-
matiea passim edocet. celeberrimis cciam specaias
turpissimam reluctari .- Exemplum videbis perinsigne in ariasio-
fum memorato Caleulo sublimiori , si totum perlegeris Disserta-
tionis initium Sur lu Methode des Variations par M. De La-Grange
ad pagn. 1630, Voluminis IV". Miscellancorum Academise Tau-
vinensi

(4) Dum Pisis essem studiorum causss vercente anno
M.DCC.LXI., perinde ac si novum fuisser, gircum ferebatur
Prébloma de recta ABC (Fig', 2%) ita ducsade”a’dao punceo A
in Periphesia Circulari daia AGLHM ; u€ segmentum ¢ivs BC
sit radio acqualu. Problems autem stud Quacsitorum
jam fuerat a Pracposito Claudio Comicrso, homine Gallo, sed

tot0
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toto ferme sacculo tum clapso Mathematicis Tealis in certaminis
formam missorum, quemadmodam liguet ex Opusculo Vinceatii
Viviani Floronciae cdifo sub annum MDCLXXVIE®, cui titu-
lus Enodatio Problematam Gallicorum erc, Nihilo tamen minus
idem Problema implexis arque admodum prolixis ealculis alge-
braicis resolutum nounulli scudiosorum Analyseos mihi oscende-
rune decimumsextum acratis anoum agenti. Algebra reiccta iltud
extemplo enodavi hunc in modum. Emissa chorda AON per~
pendiculari ad diametrum pasicione daram LVM, Centro O,
Axe transverso AN describatur aequilatera Hyperbola RAQSNT:
deinde Axe GVH, ac Parametro, quae radio GV sit aequalis,
describatur Parabola Apolionii KLGMI. A quatsor interscctio-
wis Curyarum carandem punctis P,G,K,1 emissis normalibus
ad diamerrum, scilicet PB,GV,KF,IE, et a pancto dato A
ductis rectis ABC, AVD, AXF,AZE, hac u rsaliter Problema
solvent, Revera ex Parabolae proprictatibus est PB media har-
inter segmenta LB,BM; ex adfectionibus aurem Hypei-

bolie PB aequalis AB: igitur AB est media harmonica incer
LB,BM, et idcirco ex matura Circuli BC media arithmetica,
irum acqualis radio. Tdem de ceteris; sed puncrum V de-
monserationis non egec utpote centrum Circuli. Ludus iste pue-
rilis, cuius fama in Academia Pisana percrebuit, maximum olim
mihi conciliavic honorem nescio quo pacto, nisi forte dixerim
summopere laudatum ea tempestate qui geometricam Analysin et
Synthesin nosser. Omniom denique plausu aceeptus iterum fui
quum Academicos ipsos monuerim hoc Problema idem esse cum
quissimo Gymnasii Phtoni:i de anguli triscccione, ideogue
fucile revocardum ad in onem unius tantummodo Conica-
ram et Circularis Ci =nm&m m de sub-
dlissimo Tinscau? Hic uc Theorema demonstrer, @ quo. pendes
mensura omnigenarum Superficieram , pracmictit Lemma 2. in
eleganti Dissercatione (pag’. 593.) Voluminis 1X'. Collecrionis

inseripue

monica
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inscriptae Menoires de Murhématiques et de Physique precemes 3
[ Acadeimic Royale des Scicnces par divers Savans etc. editionis Pari-
sinae anni MDCC.LXXX, quod Lemma, Sphacricorum ope ab
eo demonstratum, nihil aliud est quam Theorema vetusissimum
Pythagoricum Trianguli rectanguli. Quid de Bossuto? Qui in
Collsctionis eiusdem Volumine 11, de frustis disserens Cono
Parabolicac. pracsidio Algebrac totam agit rem Synthesi facilli-
ma demonstrandam , ne omissa quidem trita ec omnibus no-
@ proprictase Conoidis illius, ncmpe quod sectiones Basi per-
pendiculares Parabolae sinc ezedem cum genitrice rotundi Soli
di duti

i

(5) Autumant Scriptorum quidam pulericudinis essentiam ro-
posiam esse in formarum lineamentis mofliter inflexis, aut un-
das ausarum spititu agicasas imitantibus, vel us Gracci aicbant
Aéxermsadic. Tn hanc senteatiam iverunt qui eriam illud Hesiodi
Lasgaleays (Winkelmanni Volumen T Qperis ecleberrimi
Storia delle Arei del Discgno erc. pag’. 367. editionis Romanae an.
MDCCLXXXII') pro oculoram palpcbris Vencre dignis sunt
interpreai. Opinionis huinsce coryphaeus est Historiarum pictor
insignis Hogarthus Anglus, qui in sua Analyse du Beau

XXXV, Cap. 6. Hist*. Natur) haud parum oblique incellesie,
quos ad fidem contextus Codicam antiquorum rectius interpre-

quid autem sic de pictura, statuaria, aliisque arcibus delecra-
tioni ac volupeati inscryientibus, Scientiarum omnium exposi-
tio non per curva et obrorta, sed per recea ¢t breviora proce
dat necesse st ad carum dignicatem, fgiliseem, dnifar, ot
veram pulcritudinem consequendamt.

(&) Consulantur Episcolae clegantissimae Philalechis in
Opusculum de Papyri Herculanensis interpreqatione , quo ex

heo-

e
ue Graecite seriproribus melioris notae, et icone
Flacei (Sac TIE. v, 30.) Fgo ze

phrasto alii
sacpius adposica illud A. Persi
Tt er in cute novi cxornatur .

(7) Sapiencia, sotie, sientia, eomitio, conemplatio mansa
odo arque inchoata est i aulla rerun astiv consequatur; cx
awem acio in alioruny commodis wendis maxims cernitur. ( Cic, de
Officiis Lib. I°. C. 43. 44.).

($) Newtonus forasse philosophorum unicus, qui ,, viris
ante fatum carus traduxerit leniter acvum ., (namque ,, alii vi
@m, dum moriuntur , agunt ,, ), impune et Jaudatus voritacern
docuic, quinimmo pro veritate docenda honnres divitiasque cu-
mulavic. De tous les hommes, qui one osé woir plus loin que le
wulgaive, il est pauc-éure le seal, qui dans be cours d'une longue vie
ait abteme dans sa patrie les distinctions dies & son merite et & ses
travaux. Towe P Angleerre eur pour Jui une wencration, dont il @
joui sans trouble et sans Imrapiots (Londres Aome prenicr pag.

. T adverso Galilacus cc in prima iuventate, ct in virilis

quodar

fate, et in cxmema senceture, etiam oculis captus , sustulit in-
inum_ maleferiatorum , oecubuieque exul a Pawia sua

amplexus inter et oscula Torricellii ac Vivianii,

Melast la weried si souvent est cruclle,
On I'aine, et les humains sont malheureus par elle.
(Fran. Vole.)

(9) Ad rem facic Petras Ludovicus Maupertuisius ira scri
vens. Le spectacle de ['Univers devient bien plus grazd, bien ples
Eeau, bien plus digne de son Autcur lorsplon sait qu'un pecit nom-
bre de loix, le plus sagemene éeablics, suffisent & tous ce< mouze-
mens. ( 10, Dissersarionis ¢z lezitss os et aequilibit ad
Pig*. 236, 87. Voluminis Acoren: Regiae Berolinensis Asademiae
pro anno MDCCXLVT, in Iu«m cditi an. MDCCXLVIIL),

Elegantius




Xt
Elegancius camen et sublimius Alexander Popius vernaculo idio-
ate scripsit

Natwran, legesque suas nox atra tegebat:
St Newtonus, aic Deus, et lux cuncta fuerunt .
(Ex versione lo. Salvemini Casti

ionei. )

(1) Omnia deducuntur a notissime Formula, quam vo-
cant Binomii Newtoniani, in meo Opere Florentize cdito an,
MUCCLXXXI". Mignicudinum Exporcntialium ac. Hae avtem
occasione adnoandum puto haed recte Cl. Acpinum in Deron-
stratione gencrali Theorematis Newtoniani de Binomio ad Poten-
siam indgjinitam clezando , quam intee alia continet Volumen
VL™, Novorum Comvmmanmuur Academize Petopolitanze pro
DCC.LX" et LXI" editum an. M.DCC.LXIII“, adscruis-
170.) dcmonunuoucm ordinariam illius Formulac sol-
©a wrizate complexam non esse cos casus, quibns m (cxponcns)
non fueric numerus integer positivus. In Algebrac etenim Ele-
mentis passim exstant demonscrationes per acquirollentiam ciusdem
Formulae dum cxponens fucrit etiam vel integer negativus, vel
frectus positivus et negativus, ac sine infinite-parvi suppeciis,
quum ex adverso idgenus praesidium effujere non contigerit Ae-
pinianae. (Vid. N*. 1n. pt 174.). Tstud etiam lacuisse miror
Franciscum Pezzium, qui occasione versionis Gallicae Iurodustio-
nis Euléri in Analysin Infinitorum Voluminis 1., quae versio pro-
diie Argentorati anno M.DCCLXXXVI®., ipsomce et Krampio
curantibus, demonstrationem proculic in Tomo V°. Memorabi-
lium Sociztaris Tralizae anni M.DCC.XC. formulze illiys (Pag™ 423

24 25.) (Cos.eey/=5. Sinz) "
Lconardi Buleri Disserrariorem in Volumine XIX*. Imperialis

Academize Petropolitanae pro anmo MUCCLXXIV?, ad pag'™
1035

xr

103,y atque meam Opus Mignitulinum Expousncialiunt cec. td
pag™. 2o,
(1) Sic exposui in Capite VIIT". Operis proeciaasi of. 5

P §09. 5:0. Quod mimculo proximum  vidererur I:vangclmm
Torriccllio si ad vitae auras rediet, utpote qui Logisticam ex

adverso Hemilyy in MS. cis,
quac simul jwncta adservancur Florentiae in Bibliotheca Regii
Physices Musci. Logisticam ipsam prouti limitem Parabolaram
consideranti, scilicee, Aequatione gaudentem v® =", y, fcilli-

mum etiam cst mensuram invenise euiusliber Frusei Solidi rotun-
di infinite-longi inter duos Circalos ad axem normales compre-
hensi, quam ibidem neglexeram. Revera huiuscemodi Frustum dif-

ferentia est inter duo Solida infinite-longa, et idcirco=P. 7.

'

~P.y P(5*-5").+ =medictati Annuli Cylindrici vel Cy-

lindri, qui Basim habeat differenciam Basium Frusti duri, ec Al-
citudinem Subtangenti scqualom, quemedmodum Hugenius. alii«
que seripserunc. Idem de reliquis omnibus a Torricellio et Gran-
do demonseracis.

(12) Tota res pendec ab Hyperholae proprictare, quam pri-

7

mus omnium explicavi in Capice V1. Operis memorati -
Eo in Capite, practér quadraturam a Cartesio datam (in I
Ppuis ex cius MSS.), quam summopere illustrasic Leonardos Eu-
lerus in citito Volumine VIII’. Imperialis Academie Pecropoli-
wnae (Vid. Aworationes in locum quendam Cartesii ad Circuli Qua-
draturant spectanem p.. 1

ceteras, quac mei non ersnt insti-

7.
tuti, nempe syndheticas, omisi, quibus praccellic ingeaio
ab Outhiero eadita in 1. Volubine Colletionts Academicze,
de qua superior 4", Adnowtio loguicur. Dum autem Eulerus de
Quadratara Caxtesiana. disseruie, oblitus fortasse fuic Seriem il-
lam




xn
lan jofiniam - - !
@r. Conp g G g e

=Ss'c.p.Sr;.?"a-&cv—:—@.ﬂc.x—w.fc.. gm.__”_, qum

o in loco demonstrat (ad pag™. 165°, ac Num®, 111", et [V=n,)
ope Calculoram differencialis, integralis , et logarichmici, a so
ipso mulco antea fuisse simplicius explanatam. (Legatur Disser-
watio De wariis modis Circul quadraturam numeris proxime cxprimei-
di(pag".234.35. 36.) in Volumine IX°. proanno M.DCC.XXXVIL®,
edit. MDCCXLIV'. veterum Commentariors
politanac). Sua ctenim antiquior Scrics A
Sin. A

Academize Pero-

Acon

T T T T
Gon g A Cos. - R s A Con

20

verticur in recentiorem

.+ Tlla Series anci-

g 0. 0r 0. e o e .

Sin. A

A

inspiciatur, ubi sic arcus

liqueac propeer Trizn-
£ 0, vel

quior innititar solummodo  Acquatione

-
=2 8in.

quie adeo fucilis t, ut si Figh 3"
BD=A, bifariam divisus in C, stac;
gula similia FIC,EBD proportio Fl

+:BE:BD

Cos. - As1::Sin A2 Sin— A, orta (quemadmodum hic expe-

rior) a matura ipsa quadrantis uli ABD, vil llfcf ab Eu-
clide. Sed eadem Series, ubivis gradu s inatifur: pricy
cipio, nimirum Enclide. ExempfS #it expressio

1

Cos. 5 A CannA. Cos. - A Cos. 16 AvensCos. 5 A, quod Produ-

ctum,

xxm

Sim A

ctum per meehodom ipsam Euleri adacquae — . Casus

autem singalaris, dum Series abeat in infinitum, iterum oritur in

hypothesi 3 n=oe; namque illico fic = Ss,,Ai e i'v:; -

A, wi superius. (Conforatur Dissertario, quse exseat in
1. Parte Voluminis 11\ Acrorum Socieratis Iralicae ad pag®™. 123
€5 seqq.s in lucem editoram Veronac anno MDCCLXKXIVE,
o signanter pag®. 126. 137., ubi ipsamet anciqua Fuleri metho-
dus twm pro Seric Cosinuum, twm pro alia Secantium, Eulero
tamen innominaco, ahibetur,)

(15) Quidim Geometraram Licteris mxhl scriptis expostula-
verane is illius Se-
sicrum infinitarum, quod continer Adnenuo in calce page. 3p6°.
Operis Magnitudinum_ Exponeniialium etc. Facillimum sane Theo-
setna, sed s co 3pso illustrins quod desideratur . Peritioni hu-

manissimac sic saisfacio, Prima Serieram § --=~ ——
23 345
®

e dictis in pgt

138
24685

394" Aliera vero Series eldem in pag’. 396® exposita 1---

LLLS 101355 1, =415 35 6
TP Tt ey et B S

2 por ibidem ostensa., Est autem 1,_;. L. igicur ep Pro-
ﬂucmm arundem Sericrum , quemadmodum enunciavi. Ex mea
insuper Formulac Binoniii consideratione illud facile demonstra-
fur, quod prac coteris legitur in Cousini Lestionibus (Cap, 1V.

1-+mq-(

P L pag. 1an. 93.), scilicer, (g+e)”
4

=)
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B q (q_u)".\‘* (——)+erc.
Nova hace Theoria legitur in X, ac postremo Capi-
e, et praeserrim n §% 3977 ad page. dos. 3. Operis pracdicct
Mgnivudinum Eeponentialian étc, Eo solummodo rem perduxi, ue
Coastans ab aliis hactenus neglecta Caleulo restieucrerur . Quo

facto st = Lot &!™ L C (ubi @ ex hypothesi valo-

rem siguificet variabilis x co casu, quo f25 evanescit) =L (<)
Herm.Harm.

e g L(i) Isca Constantis omissio in vulgaca me-

thodo Analystarum origo et caussa fuit, proprer quam incegra-
lia differencialium Logometricorum’ servituce Hyperbolac in an-
tecessum liberari non potucrunt.

(13) Amicorum horaars perantiquam Epistolam ad fidem
autographi, invitos wmen, profero, quam mihi seripsic Romae
die noma Maii an. M.DCC.LXXXIII' Franciscus Jacquierus e
Minimorum familia 88™*. Trinitatis in Monte Pincio. Jo amo
troppo le Mauematiche per mon. dare le ben merivate lodi all’eceelen-
te ¢ profonda Opera, colla quale V. lims. & arricchizo le Seicnze,
Mi raliegro colla sua Patria, ia quale, per mezzo suo, non solo
mantiene, ma accresee I antica ¢ non pil inserrorca gloria in questo
genere di studj. To ko letto con somma atienzione diverse parii le
pils interessanti del suo Libro, che conzicme molte cose nuove e su-
blimi. To ammiro il suo talento, e il suo ingegno inventore . Le s
perte, ehe io osserva nclla sua Opera, daranno luogo ad alire bellis-
sime invenioni, delle quali la sua mente & ferilissima. Aspetio con
impazienza le alire sue produsioni, le quali saranno nuove rischezze
nelle Matematiche , ed una confirma della somma venerazione cc. &
,Viroram clarissimorum Scbastiani Canterzanii et Gregorii Fons
wanac Licteras humanissimas datas Denoniac ec Papise die 2% ac

3% Fe-

v
5* Febraarii cinsdem anai MDCC.LXXXTIL, praetermicto liben-
tet, non sceus acque Academiaram Londinensis, Mantuanae,
“Taurincusis, Palucinac-Rheni ad me missas vertentibus anuis
MDCCLXXXIN". LXXXIV". et LXXXV'., meoque labori ,
neuluseunque fueric, sacis abunde plaudentes. ( Vide Alno-
tationon 184", Lversitationis , quac sequitur, b altera recen-
setar in argumentum idem Epistola anni MDCCLXXXI®. ).
Quac dum procul dubio vamitatis noam pracseferunt, veniam
precor si peculiari ratione permotus heic potius in vlgus
edere, quam ue par erac ab coram communicatione abscincre
censucrim. Practerquamquod . negligere quid de se homines
sentiane dissoluci est animi ,,. ( Cic. de Offic. )
(16) Est Propositio 35™. Libri III'. Elemeatoram. (Vide St
ctionem. Ti1™=, huivs Exercitationis in §'. 65°.)-

(D o een e Mentiri nescios librum,
Si malus est, nequeo laudare, et poscere..

(lavenalis Soryra T v. 41 43.)

Adde quae docte Sa]maxm olim seripsic Huetius ( Disserations
sur la Relig. et la Philosoph. T. 1. p'. 444.). Aduersarium hunc,
si tu me audias erc. Consilium sane laudabile in cos, qui ervo-
rem passi atque monici vericati potius, quam. errori ferias dice-
re studeanc. Discant aliquendo homines isti quomodo sancte co-
lenda sic veritas @ fumiliari exemplo incomparabilis Leonardi
Ewleri, qui quam anno M.DCCLXXIX". consultus a me fueric
de quodam lapsu suae Jnrroductionis in Analysin Infinitorum , Lit-
teris (quas adservo) datis Petropoli Nonis Septembris non modo
mecum consensit, veram etiem mihi hsmanissime gratias cgic.
(Rege. 577. Adnot. (*) et (**) Operis Magnioudinum Exponentia-
lium @), dem ab Alemberti comitate ac modestia cxspecran-
dum miki equidem pollicebar dum huivs Eversitasionis §. 43
nondun




o
nondum ¢ vivis creptus peclegissee: idem a Cl, Gregorio Fonta-
a8 pluics in commercio nostro epistolico expertus sum, et exper-
furam confido a vere eruditis cordatisyuc ommibus virls, a quo-
am placitis inpostcrum urbanissime declinare mei muneris esse
arbitrabor,

(18) Sunt profecto errorum nonnulli, quos reprchendere ne-
fus csset. Idgenus menda aut typoram negligentia, aut Librorum
editionis defectu, auc Operum recentiorum raritate, auc rerum
sylvae jamdudum conditac minus recta fide , auc denique expres-
sionis ambiguitate inducancur; verum tamecsi passim occurrant,
nihilominus nec meatis lapsum , nee fillacism doctrinae ostende-
10 valent, Hoc exemplis domesticis com probandum duco , ne for-
to molestiis in me agane i, qui_ aliquando nacvos decexerine
nunc i In mco MS, ialium cte.
dum Kognigium memorabam, mana exaracum erar Leibaitii suc-
cassorem Mauperauisium, loco Leibnitium we in Qpere legimr ad
num™. 330, in calce pag*, 468+, vel typographi vel typis adsi-
stentium oscitationis rationc. Commasa practerea omissa. in pau-
cis ipsius Operis exemplaribus ad pag™. XXXII*, Prolegomenan,
ec omissio licterae D’ sen puncti bisectionis rectae LD in Fi
3* Tab*. I*, dubium movebant an de harmonica porius, qum
geometrica proportione sermo fieret . Identidem in Proleg
XVI% v, 21 est Epocha M.DC.LVIL vice MDC.XLVIL, prou-
ti recte scriptam in. altera pag’. $97™. Practerea ad pag. LIV™™,
omissa fuit alterius Operls Jacobi Gregoryi ciatio, illius nim
um, cui titalus Geometriac pars universalis, ct de quo mentio
facea’esc in alia pag, gzet In Prodromi superius eitaci con-
texen (vid, Adnor. 1°,) mea manu descripto loquebar de Calcu-
lo Differentiaram partialium, atque Fanctionibus discontinuis. Sed
in citationibus, quec in calce sunc Adnotationis 17 seu ()
ad pag'™. 137w, seripeum exscabat (Veds. il Tomo I’ Miscells-
nea Taurinensia edito nel 1759., le Ricerche di M. D' Alemsbert

ed Euler

xvn
ed Buler <ulle Corde eibranti . e hell Histoire de P Académie
Royale des Sciences o6 Belles- Leteres de Berlin per gli ani 1747
:-w. © 1750., le Reflexions del primo sur la cause générale dos
nts (1747.) ¢ [Bssai @ une nouvelle ‘Theoric sur la resistance
dus Fluides (1752.), Lo Memoria di M. Cousin tra quelle della R.
Accadenia delle Scienze di Parigi del 1772, oltre Ualra di M, De
Condorcet nel Volume del 1770., ¢ quella di M. D: La Place nel
Fomo del 1773., la Memoria XXV*. di M. D'Alembert nel Volu-
me IV, & suoi Opuscoli, une di M. Menge nel T. V", delle Me-
langes dell Accadeniia eale di Toriro exe., la Memoria di quest
whino el Tomo VI, ¢ ls souilissima Dissertazione di i mede-
simo sur les Fonctions arbitraires continues ou discontinues ecc.,
it da JIF. del Tomo LY’. Miémoires do Mathématiques et de
Physique présentés ete. par divers Savans (da p' 345 @ 38¢)
pubblisao o Purigi nel 1789, e ). Ancigrapharius prigte forsan
auctoritate contentus ceteras practermisic, non secus atque in
Adnorarionz alrera (b) a g™, 16o™, omiserat Cousinuim , qui’
post Moncuclam Galilaca iniuria suceensuit { pag. 348™ ac 361°%:
Parcis 1, Legons de Caloul dillhensiel et de Caleul Intcgral) de
Brachistochrons ct Catenaria.. Seriem Iohannis Machini pro Circali
ensione semel atque iterum nunciavi tum in iisdem Prolego-
menis ( pag’ LIE), cum in Capice VI (pag. 339.) mei Opy
is Maguicudinim ere. ad fidem Syogsis Palmariorum Muheseos in
lucem editie a Wilhelmo lonesio vertente anno M.DCC.VI’.,
¢ pracseti quintae liionis Londinenss anni M.DCCLXXI,
Sierain's Mahematical Tables. Nesciebam cum Montucla in pag”.
ac 160 Hisoire de la quadrature du Cerele ere. illius-de-
monstradionen Serici fa um scripsi, iam cypis vulgatam
in Appendice Disscrcicionis De signi negauior i Algebra wsu Fran
cisci Maserest Angli, atque in Trewfse on Mensurasion Caroli
Huoni, quum ca tempestace Florentinae omnes Bibliothecae
carcrent nupersimis Voluminibus Zransactionum Philosophicarurm.
Ed




xxviit
Editio autem quintz Sherwini ita fallaciter Seriem exposuerat
'

W4, ¥ 264 116 b ec,in qui nec or
5 29 5 9 39 55 239
do, nec fonis lex adparel pro valore Circumferen-

tiac, supposita cius Dismetro==1. Postmodum igitur occasionem
naceus pervolutandi Partem 1. Voluminis LXVI. Transacrior
num aoni MDCCLXXVIE., in lucem emissam sequente anno,
S sed etium

non solum demonseratam facillime Scviem Macl
cius veram expositionem cognovi. Hlla ecenim Serics est dua-
bus ex_ parcibus confara, quarain altera primae subtrabiatar ,
nimirum Circumferen

, vel reduetione facta,

o)+

B 3 s 5
ete., quae qnanmm 23 berset 8 Sherwiniand semo aon videt. Fun-

damentum vero Seriei est altera Series notissima Leibnitii 'n—-

s g .
ST cre. Namque, si ponacur tangens T= 1, et po-
5
stea =t
peracquare diferentiam inter q\mdrup]um Arcus, coius tangens

L, er Arcum , cuius tangens Ty Serici veritas abunde pate-
5 E

bic. Idem dicendum de aliis admodum convergentibus a Carolo
Hutcono dacis in_ Epistola ad Horsleyum Regiae Socictatis Lon-
dinensis a Secreis , quam Volumen illud complectitors eidem=
que ferme.mechodo Huctonus ipse exarayis Leonardo Eulero
adhibita usque ab anpo M.DCC.X: XX VL=, in D-smmmt\g De
cariis modis Circuli quadraturam Aumeris provini exprimendi Vo-

¢ IX'. veteum Commentariorum Academiae l"c:mpvm::nae.
x

et in mentem revocetur Octantem Circumferentiae

xx
Ex dictis consequitar nec editionibus quidem Bricannicis perpe-
two fidendum esse, guamvis Glasguenses pracsertim  editiones
Typographeii Fouillisiorum , Virgilivsoue Wrminghui impres-
sus omnium eruditorum vois primas teneane in re libraria
Transalpinorum. Eandem ob caussam, quum Opus meum seri-
bens Magnitudinum etc. nibil alind vidissem de cgregio Theore-
mate oLo=o, aut ¥Le=o dum + evanescas, sive, quod idem
esc, oLs=0, practer conclusionem equidem perfunceoriam 2
Leonardo Ealero traditam in Paste 1% Miscelancorum Berolinen-
sium_Continuationis VI*. scu Voluminis VII™. c
MDCCXLIE" (pag". 149. etsi ergo X est infiitum, tamen. eies
logarithmus 1% est ex minimo infinitorum ordine, hineque fit olx
=0), hoc argumentam tractavi in num® 128. 129. ac pag". 166.
68. Capicis IV, nescius Ealerum ipsum longe fusius atque uti-
Tivs rem omnem a fandamentis extulisse in pereximia Dissorta-
tlone Pares prioris dvtorum Academiae Petropolitanae Sientarun
XXV

usque ad 118%.), quae Dissertatio titulum habet De infnities
infiniis gradibus tam infinite - magnorum, quam infite-parcorum .
Quanrum haee doctrina profeceric a Guidone Grando, qui sae-
calo ipso incunte (M.DCC.X.) scripsic Opellam eum titulo Dy
squisicio Geonirrica de infaits. inflaitorum et infinite parcorun: ordi-
nibus, ad Eulersm usque, ne verbis quidem exprimi potest .
Nonnullis fortasse obscura visa sune quac de Hyperbola adno-
tavi uti Conchoide Triangali in Prolegomenis antea dictis ( pagh.
XXXII"), proprercaquod Proportionis interpunctio proprietati
Hyperbolae non semper sespondeat in versu 26° Hoe autem qui
dixerine acqualitasem perrurbatam ,* quae ibidem “punctoram ope
indicatur, non animadvertisse ‘videreneur . Eadem Prolegontena una
cum Alemberto decerannt (pag" XVI' et seqq.) relationem
Exponentium duarum quarumvis Rationum toto eaclo diversam
essc a relatione Logarithmorsm duorum Antecedentium , si Ra-
ciones




e
tiones ipsic, salva aequalitate, 'ad communem Consequentem
reducantur. Censores quidam clandestini emuncuae naris idgenns
satiocinationem non satis intellexerune, perinde ac si sermo
sec de sublimi Mathesi. Exemplo amen fucillimo res conficicur.
Sint duo Rationcs numeris expressac m: 1, n:1. Indubium st
carum Exponcntes, vulgato sensu, esse m,n, dum contra Lm, L
sunt in admodum discrepante Hatione. Diversi etenim Numeri
auaquam sunt ecrum Logarithmis proporcionales . Qui autem Ra-

tionum Exponenes uti Indices Potestatum considerare voluerint,
ica ut chdem manente m': 1, altera Ratio n: 1 vertatur in m': 1,
wum, ficto m Dasi Systematis Logarithmiei, 1:r force in Pro-
portione Logarithmorum percinencium ad Numeros 1,1 vel
Exponentes vulgatos Rationum dataram. Sed illa Exponcntium
leis pracceptis aberrac. (Vid. Encyclopedian
Parisiensem in Voe'. Raison, Exposant). Aliis denique, qui Ad-
notationes einsdem Operis in calce pag™. 170, &t 367. compa-
raverine cam Operibus ibidem eicatis Wallisii ac Viviani, aqua
haerebic ad significationem  verborum non caute adtendentibus.
Namque in carum postrema locuss illonh, ubi Vivianus liuda-
vit Seriem Leibuitii, adpellavi Jsagogen, scilicet Introductionem ,
tamersi locns ipse sit potius ad finem, quam ad initinm Opu-
sculi Vivianei De Fornicibus. Hoc sane co animo scripsi tum
quia Ticolus 3 Viviano adpositus Formazions ¢ Misura di e &
Cieli ¢z., tom quia argomenti rectus ordo cxpostulebat id pri-
mum esse, quod postremum legitur in Opusculo ab Auctore
scptuagenario in lucem cmisso, quum prius de structura, ac

deinceps de mensura Fornicum dissercre oportaissct. Verba Wal-
sunc 1, quae transcribo. Tuna cero figura, quit cntineré

perbolis ( siti
oniar s o) quavker onsexts 101 o i
fnitam distancian: concurren-

sugp
o, e ¢t asymprois rccts » post i e
cibus) ot fizurae Edliticae responder » hoe autem discrimine , quod
in Ellipsi quatuor partes sibi mutwo concavitatem obyerant ¢t

xxx
¢ mutuo eostinuent ; dum Hyperbolae confugatae convexitacem o
bi obverruns, neque suis asymptovis rectis, nisi post infnitain di-
seantiam, occurrune, aut occurrére supponuntur (Prop. 43%. D¢ §e-
crionibus Gonicis nova metkodo expositis dit. MDCLV. ). Quod
in uaa Ellipsess perimerro absurdum est, quum analogia, si
quie sit, intercedat tantummodo binas incer Hyperbolus coniu-
gauas et disiuncras, atque binss Ellipses coniugaras, forte forru-
na sibi jovieem congruentes , veluti fisdem litteris in Figt, 4"
exprimere studui. De qua geminarae Ellipsess copultione non
zrats alibi locutus sum in. Adnotatione (a11) 1% is.
(Vide in Volomine LV®. Transactionam &, Londini editaram
an. MDCC.LXVY. Epistolam Two Theorems ce. Bduardi Wa-
i 2d Carolum Mortonum Reg e Societatis Scientiarum ).
(19) Machematica recte scribere, 1
rom inceligere,

eque ad seosum aucto-
o <t dum argumenti atio id expostulec interpro-
@i, nemini nisi viro Mathematico dacum est. Quinam ecenim
adpechare unguam posice dum perlegeric pagt. 86*. Voluminis It
ita inseripti Leuere sopra I Inghilterra, Stozia, e Olandd
featiac cditi anno M.DCCXC., cutte le sue lince (dell Tnglese) ¢
fe rae ¢ le obliqus. tutie son qui rivolie (allInghilserra ), perin
de ac si obliquae lincac linci

rectis acque adnumerandas non
essene (Silicet ue possem curvo dignoscere recuum Horat, Epise.
. Lib, 1

¥+ 44.)2 In Elogio quodam Galilaci hi versis oc-
Cutan ,, ineguale graviiazione dei corpi nei varj punii del mosire
dloko, quindi le congeeture sulls figura di questo (globo) »,. Quam
impropria, et in Mathemiticis fucaltacibus percgrina sic hace
expressio, humanioribus tanum litkeris contenti satis noscere
mequeunt- Coniccruram revera, auc quaestionem movere de fu-
r& Gloli idem somniuth ‘esver so.de figora Triangli, Circuli, G
biiewe. ete. Non it si quaestio, aue conicctatio de figura Tel.
Juris, de figura Planetae, in quo samus etc., expressa fuissec.
Rursum idgenus dicclo, quae legitur in Elogio Leopoldi Medi
f ces




<o
ees ab Etruria, scioglier teoremi soloccismus est in Mathesi. Efes
gantiaram haramee typis paratum elenchum habeo, nomine ta-
men Scriptoram, Operumque titulo detectis, ad hoc tantummon
do conscquendum quod citationsm veritas patcat, mendaque ca-
stigata magis in aperto ponantur. Ex adverso Gabriel Crame-
rus, cgregius Geomewsa, erudite docteque disseruic de Hippocra~
te Chio in Commentariis Berolinensis Academiae (a pag. 45
wsque ad 499™=.) relacis ad anpum M.DCCXLVII™™, Bongiin-
villius @ Pychea in Volumine XX™. Academiae Parisiensis Jn-
scriptionum, Litterarumque humaniorum, Heinius de Anixagors in
Berolinensibus Acis annorum M.DCC.I1 ac LII. cte. etce
(Vide quoqiie Adrorationern 77™. sequentis Excreitationis).

(20) Ne monitum quidem Ditionarii Encyclepucdici in arti-
eslo Céne ere. satis fuit ad expellendum a Geomerriae semplo
errorem perquam maximum , hac nostra praesertim aetate tor tan-
tisque luminibus inclyea, Comum scilicee scalenum , non secus
ac seceum, a revolucione Trianguli generari . Quis itaque Geo-
metra sanae mentis immanis huiusee mendi scriptorem non se=
dargucret in Romana editione an'. MDCCLXX™. Operis Cle
menti XIV®. dicati, et ad Tirones in Architectura recte rire-
que inscitucados conscripti , cuius cialus esc Il Vignola illustra~
10 cc., dum pag’. 4" Speciminis Geometriae non modo Corum ,
verum etiam Gylindrum obliquum rotatione Triasguli, et Paral-
Jelogrammatis genitos adfirmare auder, id fortasse adprobante
Matheseos sublimis er mixtae publico Professore? Quis a Montu-
cla non dissencirct semel ac viderit in pag'. 634°. I'. Voluminis

Historiae inter antiquos
scriptores Piciro del Borgo Sun-Sicphano en Iralie, ipsam nempe
Petrum della Francesca de Burgo Samcti-Sepelori (quem alicui
censent Biturgiam vererem in Eworia nova) landatum, ut ille
adserit, ab Ignatio Danco ex Dominicanorom familia, Pictorem,

sui temporis pracstastissimum , pluribusque in Pacria e e jre.
am

o
liam totam pictis tabulis ccleberrimum vertente saeeulo XV°.,
Magiscrum Lucae Pacciolii Ordinis Minoram Sancei Franeisci ,
de quo idem Montela ad pag™™. 455", iam scripserae esse do
Burgo Sancti Scpuleri » parse qu'il etoit du Bourg du Saint Sepul-
cre en Ialie ., memoratumque non sine honore ab Equite Geor-
gio Vasiro in Piciorum viris ('Tom® I pag'. 260.), a Christi
o Wolfio in Volumine V. Elementorum Hatheseos , a Cardinali
Furictto in Opere notissimo Le Musivis , aliisque sexcentis? Pro-
fecto Plebs Sancti Stphani, Portus Sancti Stephani etc., sed
nunquam , qucd sciam, Burgus Sancti Stephani in Geographia

Talica occu

21) To C'duwsprar Collectione fideli enarratur Indiarum
Orientalium Dynastam ita olim cloquentissime atque acutissime
cum Famulo suo colloguutum essc de Philosophorum wedio aver-

tenda. Aon ami, ces gens I3 sont pernicieux. On ne peut se per-
meitre la moindre injusiice sans qu'ils la remarquent. Cest envain
qu'un masque alroit derobe notre vrai visage aus regards les plus
Fergans. Ces hommes en passant ont Iair de wous dire: Je te con-
icurs les plilosophes, Jlespere vous apprendre qu'dl est

nois.
dangereu de connofire un homme de ma sorte. Je ne’ veux pas érre
connu. Testantar etiam leineraria quamplurima Luciani Monu-
mentum in Heliopoli aue Colonia lulia Avgusia Caclesyriac
conluto ere concivium exstructam hanc insculpum cpigraphea
habuisse
40005 EAI EAEOS.
Quid iste fert rumuleus, aut quid omaium
Vultus in unum me 1
4eveo .. Namque in malos asperrimus
P il dasmsa,
QT MEAEI MOT.
(Q Horatii Flacei Epodon Ods V™ ¥. 3. 4., atque Ode VI
¥ 1 1z (Edic. Ve, 1549.).

Plurimas
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Plurimas idgenus senrencias adtalit et recensuit amplissime’ Ro-
bercus Woodius tam in’ Opere cximio, cui titulom fecic The
ruines of Palmyra, otherwise Tdmor,in the Desare, editions Lo
dinensis anai MDCCLUI,, quam in altro Zes Ruines de Bl
bec, autrement dite Heliopolis dans la Coclosyrie anmi M.LCC LVIL=,
“Ceterum qui de Veritace -etc, optime meriti fucrine Belisarij

punquath obliviscancur necesse est, mimirum, strenai illiss cxe:
cituam -ducis & Gothorum victoria inclyci animo semper in-
tucantur calaimeatem oportec a Marmontclio diserg © expres

sam, ec a Vaa-dikio depictai aree aden mirsbili, ac pene div
vina, e Belisarius ipse, oculis captus, stipemgue rogans, \id-o.
tur hacc -dicere: Tabulam inspicientibus Les hommes vrain nr
grands doivent fuire des sacrifices de leur fortune , de [a Savenr dee
Grands, et méme de la consideation. contemporaine. (Consulsstus
Histoire du Bas-Empire par M. Le Beure = Considelations sur fos

moeurs de ce sictle par M. Duclos, e¢ Tom. TI*, Operis a Gro-
sleyo editi vertente anno M.DGC.LXXI™, sub titulo Loid 5
pagh 2a%h).

(=2) ‘o, wox, practcreaque nihil. Tn egrogio Opere
de mensura- Baseos.ad dimetiendam Meridiani Circuli Gradum
prope Londinum, qued sub manus habui nupcrrime versum ox
Anglico in sermonem Gallicum , et sic inscriptum Descriprion
des Moyens employes pour mesurer la Base de Hounslow- Iieath
dans la Province de Middlesex publice dans le Volume LYXVI, des
Transaciions Philosophigis par le Mujevr Génciul Willian Rey .,
@ Paris MDCCLXXXVIL =par M. de Prony =, Pracfatio tradu-
etoris ad pag'™, VIII™™. cc Adnotationem (1) Beccariam Dominica-
sorum Ordi io cuius ({e Pere Beccaria Chanoine- domin
¢in) filium nuncupar, dum contra morunc ommes Clericum -re-
gularem fuisse Scholarum Piarym <Parvi hoc autem momenci
acstimandum est, quum boparum Arcium , Scienciarumaue Reipus
blicae nihil incessit cuinam Hegulsriom lnsticato Philosaphiug

adseripuas

sxwy

adseriptus fieric. Eandem ob eaussam qui Tosepho Pigeo, in pa-
thesi adprie versaro, quamplures crrores (forsse typographi-
<as ) obijcerer, tam occurrentes in Pracficione, quam
xeu sui Operis Arichmetici ( Nuoe 7
meri e, ) Pisis in lucem e frusua ci
succenseret, preciumque Jaborls, a Traycorensio ct Tontencllio
(Hisoire de I 4 et pour Lane
née MDCCXVIL ) admodum commendei, infirmare non potis
essee. Biennio post evulgatam Theoriam novars Magnitudinum Ex-
panentialium ctc. Machematieus quidam (non ultra Suromatas )
me monuic citavisse Postuma Toannis Bernoullii, quas nesciverim
Collectioni huiusce Operum omnium Lausinnac et Genevae edito-
rum anno MDCC.XLII™, supersticom fuisse Bernoullium , quip-
pe initio anni M.DCC.XLVIIIY. ¢ vivis ereptum, dum octuage-
simum -primum actatis annum agebae. Tterum iterumque moum
Opus pervolutanci mihi occurrerune in pag*. 537 gsg's goub.
Anecdora Toannis Beenoulli, ec in pagh o7 Poseuma Fracris na.
o maioris lacobi, quac revera publici iuris facea fucrunc ad eqle
cem Voluminis I cius Operum anno M.OCC.XLIVE,, recene
sente atque inluserante Gabricle Cramero. Veraneamen si me
fefellerie iterata_ pervolutatio, ac forte fortana semel in tanta ci
rationum eopia Postuma Tacobi cum Anecdoris loannis permu-
tasse mihi concigeric, quodnam Mathesi detrimentum adcessic?
{23) 8t locutionis gratiam, si recum dictarum ordinem, si
cultum urbanumque seribendi seilum, perfectamque Logicam de-
sideres, nullam Opus polemicum Galilaci celeberrimo Trninaio-
+f compurandum (It Saggiatore ) Romae primum impresso verten-
te anno MDCXXIN™ in Horatium Grassiom Tesuicam . meo
saliem iudicio, hactenus novic Italia tora. Flosida hic coui.
dem omnia sanc, mativoque lepore et Asivitate plaudends . Nan
it senciendum de leviuscalis illis seriptoribus , quorum cura fuc-
it invido motsu persequi nesus ralla, iralloro cc., alisgue non

z absimilia,




xxxve
sbsimilia, quze nzuseam moveane. Quod co magis ctiam in re
grammatica vituperandum censuerim quum Toanais Lawii
wonis Talici asthographia peritissimi, auctoritate repel
possent. ( Charitonis e« Hippophili Hodocgorici Par. 1. Vlorensiae
MDCCXLL in Deliciés Eruditorum pagh. 260, v. 3. 4. ct rursus
pagh. 284, v. 13, quarsm primum Volumen lucem publicain
vidic verense anno M.DCCXXXVI®

(24) Nihilo eamen minas 2 motus animort

fmle

s angue

certaning tanta Pulteris exigui factu compressa guicscunt. Bernac-
tus Foneencllius a Boileavo acerrime accersicus, ot ab Academia
patrice linguae atque eloquentiac illius insidiis reiectus munquam
satyricis civs seripeis respondic, si quacdam excipiantur in Elo-
giis suis academi
ac se pene invito exarata., Senecae de Philippo Macedonum Kege
aurea exstat sententia ., 5i quae aliz in Philippo irtus, fuit et contu-
ruditos

is Dangeavi et Valincourcii admodum levia

meliarum patientia , ingens instrumentum ad tueelam regni .
onestosque decet viros exempla hace imitari: seripeores etenim
omnes ab hac animi moderatione ¢t tranguillitate declinantes nec
docerinarsn robore, ne doccorum auctoritute cascigarl meren-
tr (Vid, Adnot. prace, et Q. Hor. Flac. De drte f
sones v. 282. 283. 330- 331-). Ad rem fucic Liber cedro dignus
Benedicti Menzini ad Franciscum Redium archiatrum D ligcra-
torum kaminum invidia edic. an. MDC.LXXV. Non cuidem hoe
studeo dullatis we mihi nugis Pagina twrgescat, dare pondus idonca
Jumo. ( Persius Satyea V. v. 19 20.). e wlest, en tout genre,
que dans La mliocrite’ de ses salents qulon trouve un azyle contre
les poursuites des envicus. (In Praefetione Operis De I Esprie ad
ag™™. TV* cditionis Parisiensis anni MDCC.LVII™. ).

(25 Licuit, semperque licebic neque severius, ncque cem-
perantius aliorum inventa perpendere, ot dubitstiones exponere,
si quae fuerine. Imitabile excinplum prach ran-
g¢, qui omissas a Condoreero in Sectione 11 Partis I, Cul+

auli

culi Tntegralis nonnullas Tntegralium formas differenti
quationibus respondentes itcrum cerumqus expercus Candl
tum ipsum amicissime ad cas supplendas exciravit atque perduxi,
quemadmodam liguido constat cx Opuscalo E.luireis:
le Caleul Ineegral Lutetine Parisiorum impresso vercents anno
MDCC.LXVI™. Quum primum legerem Petropolitinac Acade-
mize Collectionem in Volumine 1X". veterum Commentariorum
alacri animo pervoluavi Friderici de Moula Disscraationem D:

sur

Maxinis in Figuris reuilincis. Practerquamquod in re simplic
sima neque Algebrac, neque Calculo infinite - parvorum locus
ene, prouti inter alios ostendic Opusculum cedro dignum Tho-
mac Simpsonii, non potui quin eriam cognoscerem et duo prac-
sercim Lemmata (pagh 139"-) et duo simal Theoremata (pag*.
149%) elaboratis demonstrationibus Analytieis exornata nihil
aliud esse nisi facillimas Geometriae Elementoram Propositiones.
Unum ceenim horumee Theorematum , ne de Lemmatibus lo-
quar, est notissimum. Peolomaicum percinens ad Quadrilatera Cir-
culo inseripta: alierum autem novum de Quadrilateris ipsis sic
breviter in Figt. 5" demonstro. Propter angulos BAC ac EDC,
qui simal functi ex hypothesi duos rectos conficiunt, qued ctiam
valec de angulis ABD, ACD, atque ob opposicos angulos in E
aequales, docer Euclides esse Triangula BAC -+ BDC: D
DE::BA. AC~+BD.DC:BD.DC, necnon ABD -+ ACD: ACD3:1C:
BA.BD-+AC,DC:AC.DC. Sed invicem comparatis gemi-
nis Proportionibus constac ex ‘Theoremate clementari alia Pro-
portio DE:CE:: BD:AC = BD.DC:AC.DC. Ergo AD:BC:
BA.AC+BD.DC:BA.BD-+AC.DC, veluti Moula repereum
habuic. Quod addiamentum Theoremati vetustissimo Claudii Peo-
Jemaci in Libro 1% s Venee M.D.XXVIIL,
aut Neapolitanae (M.DC.V. sub titulo Claudii Prolemaci Magnac
Constructionis Liber primus curs Theonis Alexandrini Commensariis
«ts.y) Townnis Bapistac Porta ubi Theorema celeberrimum mari=
mae




Nxvvm
sz superficiei Polygonoram ce Polyhedrorum regularium inter
Jsoperimetra. primum occurrit a pagh. ar®. ad g3°%. (Montucl
in T. 1% ad pag™. 3o4"" editionis huiusce cpocham haudquas
quam cogaovic ), hac ratione demonstratum omnem rigorem ser-
wat Euclideum, nec Geometrico penori nomen porius Syatheseus,
quim pracsidium adferre censendum est, quemsdmodum ex ad-
verso contigisse mihi videcur conseructionibus Jincaribus Problc-
matam, quze exstant in pagh a17% cc 218" Dissereationis ce-
teroquin sagacissimac Condorecti Bssai d'une Methode. pour trou-
er les lois des Phénomenes d'apreés les observasions ad caleem
Libri vere aorei sub sirulo Experiences sur la resistance des Flui-
des, Parisiis editi anno M.DCC.LXXVII™. azuctoribus Alember-
to, Condorcero, cc Bossuto, quum mihil aliud sigmificent
Caleulum ipsum Analycicum Figuraram veste decoratum . Eadem
Condorcesi. Dissertatio me quoque dubium aliquot abhine annis
detinuit circa methodum ingeniosissimam resolutionis universalis
ab co radicae Acquationsm gradus paris, quac vocantur conver-
ibiles, ab #Mluserd ceansfuga Gallo Abrahamo Moivreo in Aiscel-
{aneis analyticis de Sericbus er Quadraturis dicls am0 M.DCC. XXX

iamdudum consideratarum sub forma "o ny” ' oy” "2
emy -+ 10, Namque pracstantissimus Auctor ad hoc con-
uquendnm animadversic 7 5 esse accessario am ¢V, quam

icoque ad Sinus et Cosinus Angaloram referri. Revera
nescire me fatcor qua de caussa codem fundamento posito non
innitacur etiam altera _hypothesis 7 g =¢ quie ad
Cosintus ac Sinus analogos Hyperbolicos ducic vl Angulorim ex
Nota),ita B¢ Acquationes

F
st

Lamberti dictione transcendansium (.
omnes  conceribiles potiori jure, diel~debeant resolvendac ape
Formalie generalioris, quac Thomae Simpsonio Pht\u:( Miszelli

neow's Tracts ,, London MDCCLVIL ), nimirum.y =M™ = M~
suppo-

XX

supponendo 7 M=¢ aut =¢¥"~", (Consulatur Theoria nova Ma-
gicudinum Esponemiialium erc. pagh. 497™. et seqq., ubi omnia
profluune a Formula Newtoniani Binomii, de quo gencralissi-
mam dudum vidi demonstrationem poshuman lo. Andreac Se-
goeri in Hiscoria Beroligensis Academize a pag*. 37" usque ad
42 Voluminis ad annum relati M.DCCLXXVII™). Tmperi-
ac fortasse meae adscribenda est alera dubitatio in demonstra-
tionem periuam ex vulgaribus Algebrac regulis ab erudicissimo
Schastiano Canterzano Bononiensis Scientiarum Tnscituti 2 Seere-
tis, de forma, scilicer, A=By/=T algebraicarm Quancitatum
omnium imuzinasiarum . Ts enim in Parte secunda Voluminis 1T,

Vs primum  statuit
e radiealiom ete.

(1. ) Actorwm Soiceatis It
Quintitaten radics
uteungue involutam , ubi pracecr magnitudines quasvis reales

alize quoguomodo exsistant reales per v =7 multiplicatac, reduci
Deinceps (§" 7% p'. 727.)
e sari Sempre wna quan-
forma, opresss in

semper posse ad formam A =By’
ait Ogni wulore dell incognita. &
Hitd, 0 una forr

che manicra per le quamics <ognite, o vog

4 de rmini dell Equasione stessa "
principium hoc inconcussum universale ita circomseribitor, ue:»

qualungue poi siane la forma Radicis y= in Acquatio-

EZeE)
e

ne gradus paris 2r(2m-+1), nempe Quantitatis ucunque datae
POF 5 excremum Acquationis ipsins terminum, acque per alios
cerminorum cotffcientes, involuti alouni di queni in formole delle
forma A=BY'=T, revocerur ad formam in §'. 6% expressam,
quac et minus universalis mifi viderar, dubiamque saltem hae-
reatemque Leccorem Hinquic, nisi privs demonstrotar cuiustibet
Aequasionis Radices formam peculiarem algebraicam in codem
§ 6 adsignatam induere debere, quod meo saltem judicio
[ Canter-




xt.
Canterzanus non fecit in sua Lucubratione, de qua munc agi-
mus, sic inscripta. Dimostrazione della. riducibilivk d ogni quarick
immaginaria algebraisa alla fome A=BY=i, adatata ad un Trat=
tato clementare della natura delle Equazioni. Hoc moquidem obei-
netwr (nimirum. algebraice , universalicer, s sinc praesidio Fun-
ctionum Circali) a laboribus Alemberti in Ais Berolincasis Aca-
demiac ad annum M XLVI™™, nec a studiis ceteroquin exi-
mis Leonardi Esleri in Commentariorun vererum Academise Pe-
tropolicanie Volumine VI ad annum MDCCXXXII™., cc in
novorum 1N, ad annum M.DCC.LXI n Capite 1Xe
Voluminis I’ Futvoductinis in Analysin Infnitorun, - neque abhu-
quod in

De Functionum  algelraicarun integrarum Fostoribus irinomialitus
realibus Franciscus Theodorus Acpinus protulic anno M.DCC.LX,
aue LXI™, a pag. 381, usque ad 189, in Tomo VIII™. Nowo-
run Commentariorun Academiac ipsius Petropolitanac. Plus acquo
us acque sollicitus mihi ctiam videtur (iure dicam, an
iniuria, nescio) summus profecto et in mathemacicis disciplinis
illustrandis versatissimus Antecessor Gregorius Fontana dum in-

firmat Theorema ¢ P .
%—r-}-‘-;—«-e(n in pagh 133% 34" 35% 36% Partis I, prac-
cicati 11\, Voluminis Acorum Societatis Italicac. Profecto Theo-
rema istud ab Eulero evulgatum in Tomo 1X°. veterum Commens
rariorum Academiae Petropolitanae pro anno M.DCC.XXXVII,
(vid. Theorems 19°". (pag". 187. 88.) Dissercationis, cuius tita-
lus est Variac observationes circa Serics infinitas), et a me post-
modum in calce pag . Operis Magnitudinuin Exponentia-
tium e, isdem pene Euler verbis wenscriptum, oriur ab alio

uidem indubitaco (Theorema 7" Coroll. I pagh 174.) 1+
Le , supponendo

hoe

B
hoe o= 1+ 1+ 1 141+ 11+ ete. (Consulatur Dissereatio
De Infiito ec. Lhuilierii Genevensis , pracmio decorata dic pri-
e Towii MDCCLXXXVI ab Actdenia Scicuiarum Berolnca-
). Ex st vericate consequitar akiera F Sopdnd Loy

~ete.=LLo , quam tamen Acquationcm, chdem forma 26 vas
Jore, et iisdem literis cam crudicissimo Gregorio Fontana, Eii-

lerus ipse i exposuerac et demonstraverat A -+ & s+§c4:

LB Frd Gotere=L(LO A+ T+ I+ Lot 11+ 1bete), ad-

didermque csse ,*%*‘5%'*(. L ete. (=A) quast Lo-
garithmum 5 1ok = ] kgLt k2 obete =00, quod evine

cit ﬁm; etiam ad mentem Euleri et I\ ¢b ab Eulero desumpti

e

3
+%-rcte. ad hoc, ue convenianc incer se duo pracdicta Theo-
remata. Prouti enmim in Aequacione Logarichmica omnibus nu-

Ll el byt 1
( 273 @ 1

meris absolutus valor est A~-n
-+ ete.), ubi A= e, n finitus et admodum parvus, ica etiam in
regressu ad Exponentiales omaibus aumeris absolutus valor esc
Aol t ko bk Lot non sccus acque ad men
tem Fontanac, quemadmodum recta jubet verborum Euleri si-
gnificatio , ec contractiones denotant vacuaque in Serici calce
relicta . Scopos autem et argumentam , necnon sensus et consequon-
tia (1. ¢.) illoram Theorematur non erant Atqnxno perfecta a-
que numeris omnibus absoluta, sed po onstratio crium di-
versi_ generis Infinitorum o, o,, 03,,, quac in aperto ponitur aut &
in computationem veniat, aut’n negligacur . Meditan
pulam in craccatione Infinici haud parum admiracioni faic doctiss
mum eundem Scriptorem ia codem Volumine Socictatis Tralicac
(Lem-

miki scru-




P
(Lemma 1=, pag. 424) disseruisse de Serie infinita Cor. s
Cos, 214 C05. 3 + Gos. g+ Cos. G —ete., eamque & sc demonserar

am supposuisse perfecte acqualem ~--, quum omnibus nocom
sit. qui recte Tofinicum versaverine, filsam hanc esse aequalica-
tem ab acutissimo La-Grangio in Theoria sonorum et chordi-
rum vibrantiom primum contemplatam ( Misceld. Taurin. T, 1,
an'. MDCC.LIX'), et toto iure ac pro virili sux oppugaatam ab
Alemberto, pracsertim in Memoria I, Voluminis Tt e¢ XXV2. Vo-
Juminis 1V", Opusculorum (pag". 156. 57. Supplementi), ubi fu
licacem ircider Mathemacici nescio evivs, qui Calcalam probabi-
lium a8 Summac eius Serici et parallelae Grandianae veritatem
adserendam ausic experiri. Tnterea ad moderandum lectoris tie-

dium libet illius animum hilarare oblata comparatione pigne.

344 372% 374 ac ggo™s. Capitis VI. Operis mei Magnitu-
e TN

dinum etc., ex qua recee inita fluic Bre gttt

.

codem mancnte Numeratore a nue

T
meris omnibus primis invicem multiplicatis conflato. Eric itaque
R e PN S Y
H1.4.4.8.13.13.16. €1C.: 1.2.4.6. 10, 12. 16, o1c. = 00,11} -
deo ut haec dvo Producta valoris infiniti Infinita tamen prac-
beant diversi ordinis atque speciei , sive limites sint Rationis qua-
cumque dura maioris ex parte Infiniti, veluti passim occurrun
Geomeris ex parte Infinite-parvornm

(26) Cicero de Legibus initio Libri II., ac de Finibus Libro
Ve, Consulantur quoque duo Opera celebersima ab Humio An-
glice scripa Essais moraus et politiques = Sur [ origine et les progris
des arts et des sciences, ec sur le caracicre des Nations. Ceterym de
exemplorum ac monumentorum in concives virtute atque
efficacia.

vl ! -etc.

U
efficacia nemo dubicare umquam poteric, si foree excipiantur Gens
lus curicws de rescriptions pendant lewr vie, que & inscriptions aprés
leur more, uti habee Awbignens in Appendice ad Historise suze
duo prima Volumina .

(27) Narrant Alemberto adhuc puero philosophorum nomen
pluries audienti. curiositatem obvenisse perendi Qu' est-ce qu’ un
Philosophe mediis in nubibus haerens? responsumque habuisse Cest
un fou, qui s¢ tourmente pendaa sa vie, pour qu'on parle de lui lors=
il ay sera plus. (Vid. Historiam Academize Scientiaram Pa-
risinae pro anno MDCC.LXXXDI®, ad pag™. 78*.). Nihilo ca~
men minus Peritia miki fi amor = §i ivo et valco , suum est.

(28)\Eruditorum penc omninm paupertas, non modo Libro-
rum collectioni, verum etiam sacpenumero otio litterario procu-
rando impar, ab humillimae in Proceres servitutis obsequiique
defectu originem ducit, ivxea illad Romanorum Toga rara. Dum
autem Libros memora, bibliomaniam luzuriemque typographicam
nunquam opasse fteor. Pretiosa hace ctenim sunt, et potius in

i + quam i di. Profecto quac
mam ardis miracul ex Bodonianis pracsercim typis prodire in
dies non videmus? Quidnam Parmensi cditionc elegantius Po
cae Coronac ( Prose ¢ Versi per onorare la memoria di Livia Doria
Carafa) in Jucem cmissae vertencibus annis MDCCLXXXIV™,,
LXXXV*.? Quid dieam de geminis Anacreontis editionibus eins-
dem cemporis, labores Stephanorum, Tourneborum, Morclorum ,

ietatumay i Parisicnsis et Londincusis, qua-
fam postremae nuperrimum debemus Platoncm Graceo-latinum ,
exsuperantibus® Quid de Kennikotti Angli maximae impensic
hercaleo molimine sacra Biblia ad MSS, Hebraicorum fidem , va-
riantibus undique conlatis lectionibus, e¢ Volumiaibus tocsm per
Earopam quiacsicis, resticuend; >

(29) Siculoram veterum erat in ore, dum antiquo libersacis
impetn rapicbantor, idgenus vanissima dictio de illius Tnsulac

i cive
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1 moius gencrair ipso, nee siger quidguam sinile aue

bl g

(30) La Geomerria serve, se nom altro, per mésurare i gofi.
( Consulutur Opus vere ludicrum Il Pecotone di Ser Giovanni Fio-
sentino cditionis Mediolanensis anni M.D.LXXX1V¥.)

(31) Cum @osarig quodam fusins olim discepravi do vera
significatione Gracei verbi e, quod ille censum et veetigalia
incerpretabatur, idcoque cum sensu confundebar alterius vocabu-
Ji 2as:, iniuria quidem ex auccoritate Xenophontis, Isocracis,
atque Demoschenis. Revers s idem est ac mutvatio, aue pe-
cunia quaesita ab iis, qui watammodo tempus commodent , alivdve
idgenus remedium extremum pro saluce twenda Reipublicae. Hace
prima fucrant de Ceasu studiorum meorum radimenta. Ceters
iussu Prncimis in patriis grammacophylaciis adservantur . Eddem
de re epistolas scripsi, et accepi vicissim Jabente anno M.DCC.
LXXXII®. a meritissimo publicae oeconomes cultore, olim Aue
gusti Cacsaris Domini mei a Consiliis sanctioribus .

(3%) Plus sequo, uti arbitror, homines erudici ..
were suis non respondere favorem Speratum mericis (Horac. Lib. 1L
Epistt. I'. ad Augustum v. 9. 10.). Namque nefus esc viris do-
etis tot cantasque antiquorum sententias intermitrere, aut pertur-
bare, quot Horatius Flaccns, C. Vellcius Paterculus, €. Corne-
Jius Tacitus, Suctonivs Tranguillus etc. amplissime callegeraa,
ec pottica theroricave arte miram in modum exhilararune. Qui
vero plura desideraverit de nobilissimo hoc argumento adeat
Opusculum edicum Neapoli anno MDCC.LXXXIV®. ,, Memoria
 sulle strade pubbliche della Sicilia di Carmelo Guerra ,, cum epi
graphe Prius est csse quam esse talem. 1dcirco in are Doctorum
(quse nominis inclyti antiqua laus hodie saeeali vitio plebecu-
fam sonac) esc illid olim a Persia argute dictwm (Satyra VI
. 57 58 59) - quacre ex me, quis mihi quartus Sit pa-
ter, haud prompee, dicam tamens adde etiam unum, Unum etiam,
serrae est iam filies, (33)

.. Plora-

v

33) Neminem laret suctorem istum, primum omnium, Tra-
ctatum seripsisse De Lineis quarei ordinis=in Memorabilibues Ikgim
am Academize Parisinae ad annos M.DCC.XXX'
XXXI* rclacis (a Pag 158" wsque ad 207" ct rursum a
ad 4347, in Voluminum primo, stque in sheero 2 pag.
107 ad §ov.). Fandamenta doctrinae heic iccic Bragclongnus
wribus partibus Scctionis 1, Academia Scientiarum Parisicnsi
wlterius progredi pollicica fuit pag'. 7™, Historiae suze in Vo-
Jumine anni sequentis M.DCCXXXIY, Ae nihil amplins usque
ad hoe aevum de Cl. illivs Auccoris Liboribus lucem publicam
vidic.

(34) Nullius in verba=Sq
est, celeberrima

asis Scieasiarum, quac Londini
scriptio. Eodem redic imisma Alamanni Ri-
nuccini Cl. Ferdinando Fossio edicore atque incerprete.

(35) Qui errores doctissimorum Hominum cmendare curave-
rin illud semper cordi habeant. Newtoni efiitum Ut omnia can-
dide logantar, et deficeus in materia tam dificili non-m reprehen-
dantur, quam movis lestorun conatibus investigentur et benigne sup-
pleantur,, enixe rogo. (Vide Prachationis calcem in 1% cditione
Prinsipiorum Mathematicorum Philosophize Naruralis).

(36) In vewustissimo Codice papyraceo Bibliothecae Palmy-
renac Opus exstabat, id testante Longine rhetore, Zenobits
Reginae Administro et ab Epistolis latinis, olim Fabio Maximo
consccratum, atque ita inscriptom De mechodo curandi morbos ex-
Pectatione .

(37) Fasciculus praclo paratas sigilloque munitus ticalum ha-
bet Quanto sia dificile e delicara [ applisazione Gelle Mutemariche
pure alla Fisica, et cpigraphen a Sacyra VII' Tuvenalis desam-
PRAM (V. 51 52.) vuuvuns tenee insanabile mulos Seribends cacocthes ,
<t acgro in corde senescit.

(38) 8 non & la mesure des choses, au moins & la mesure de
ma sue. (Moncaiga. Luais I edionis M.D.LXXX. Lib. II'

P.

(2]
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(39) La grandeur est...... une cause universelle de plaisir (a).
Tous ¢ qui est grande a droit de plaire aue yeus & & ['imagi-
nation des hommes. ('T. T De PEspric ad pag". 239. a4o. 241
Edic. Paris. an'. MDCCLVII.). Qui Londini sunt rarissimam
illam diem, qua Solem cxtea ncbulam nubesve splendentem ad-
spiciunt, summo gaudio perculsi glorious day nuncupare solcnt.
Idem arbicror de Veritate, semel ac densam. errorum caliginem
dimovere possic, ferendum csse iudicium. Nihilo tamen minus
colenda viriliter atque servanda Veritas , proptereaquod VIRTVS
semper EGREDITVR VICTRIX, ue legi in Numismate celebri
Friderici T1I%. Borussorum Regis, Berolini cuso, aut cudendo, ver-
tente anno M.DCC.XLV®. (Histoire de I Acidemic Royale des
Scdences et Belles- Leatres de Berlin=Année MDCC.XLVL, ec rursum
Histoire ete. depuis son origine jusqu’d présent=a Berlin MDCCLIL
in Tabula 11%.), quo pracstantissima laboram Herculis Congau-
romachiz ad vivam expressa fuit.

EXERCITATIO
MATHEMATICA.



T 8, val padyris Jaubins,
Esurice docebant, et discipulos habebant.

(Diog{ Lair. e, VII".) "

SRR R RIS es
DISQVISITIO

DE VERA FVNCTIONVM DIFFERENTIALIVM ORIGINE
QVA VM INTEGRALTA A RECTIFICATIONE PENDENT
ARCVVM ELLIPSEOS

ET HYPERBOLZ APOLLONIANZE.

R

by

Bumu Pascalius, vie ‘equidem summus, ec ingenii scumine Ma-
ehematicorom sus temporis null secundus, uique ab incunsbalis Geo-
merise Limium (1) auctor fule celeberrini huivsce Theorcmaris, i
delicet, Summam rectarum innumersrom, quac 3 panceo ubiliber porica
(st cearram et infinitam excipias) cxtra vel intra Circulum ad eius -
cumfirentiam ducantue, sequalem exie Superfcier Cylindei circolais oblic
qu stu facillime determinsndi . Tieorema
quod summa pracdicta sb Ellipseos Conicne
Valgate primeteo deiveat, et Aniren 'r.eqmm Tesuita Geome-
#riam practicam sceibens non videsic Cylindei sealeni Superficiem eandemy
(2), nimitao utramque sb Ellie
s rectifcationc e ut Gracl diccbans Tbweapendee. Nequo hos

Anconias Lalwcu. utpote q
e Indisisiii
gori Crdocindiehs s plerunque pares demonstraverine Supeeice
Cylindei seaten, sed vullam mentionem Enierint complanasian

rialis Petropalsanae de Supesficie Cylindsi ct o.m.:mm;d ercos (6),
A quina



quam fsmiio notirimom focrt ex Serero Antsenst (2) Cylindeom -

o banem sialenem 3 plano sectum lateribus et axi quomlolibec oscoren

o iteoaue et 34 normsm posio, Elipin Apollonianam suppedicaee -
In co tamen Kraffcius crravie quod inter superioris acvi Geometra

qui non animadverterint cogoad iei

rimecri, nec wnum Pascalium exceperi (8). Iniria equi

nem Superficiei Cylindrl scales et Ell

preos €on
Y quum in Epistoa sub ficco nomine Dettonvilli ad Chy
fenim {g) de omuigenarum Cycloidum, quac 3 Ciscall gevctadione -

Scantur perimetrs agent, esrum non modo dimensionem, vel provesceac,
vel comractae forent, 3 Supericie Cylindi obliqui derivaverit, verum
sutem ostenderit apectisime cuinym Ellipssos dacae arcui Cycloidsles ipae
petimersh, sur illarum quaccanque parees, siot langinudine sequiles (19).
Quin etiam in cdem Bpirtola Pase i

eyclaidis primarize (1) parem ese foxia Ch

duplo dismerri Circuli genitoris, quia Ellipis illa, tum evanescente Axe
coniugato, se vercat adamasim ia duplum Axcos transvess, acqualis €0
casu diametro generatoris,

Hoe dicram sic non ue Kraffdam plus scquo redarguam, nce novie
pariculsm landis secedere cencam Bascalio, de omai pe lineraria ram
Time merico, ut nullum ¢ e clogium (13), sed ad sapplendam cen-
ammodo Hiseoriam Mathemarum a Montucls tradiam ubi
scsli iaventom de Cycloidum secundoriaram récti
+i¢ Theorema iageniosisimum univeniale, a quo ipa dimanec, ec Super-
ciem Cylindri sealei (14). Quod silentinm quanca veaia digoum exis
masiem s quaestio moveretar de omisa 3 Moncucla inter Roberval
peria Supertic ). quum deperdica fueie, et fi-
3¢t solam suctoris condignata fatente Leibuicio (16)  tanto magis reprehicn-
dendam putem in Seriptore historico dum loquicar de Theoremace Pa-

i Coni sealesi mensura

atque slibi miso, c¢ 3 Robervallio
* Pewo Fermatio, ac Renato Francisco Slusio, Geamerris illius aguasi erue
disissimis, labente anno M.DC.LVIIL magna cum admiratione recepro (17).

it de minus nora. pat neglects Pascalis docts

s in srgumenco pertractndo Cycloidum emnimodarum .

abhine annis prae oculis habens statim cognovi foncem esie geometricum,

2 quo sponce Auane Taregrala, quse 3d receiicationem Ellpseos ec My
pesbolac

5
perbolee seferantur. Fundsmentum igitur Integralium, quse Fulius Caro-
ganus primus omoium exhibui ad rectifiandsm Lemaiscam la-
cobi et Tohanwis Bernoullii (18), eorumque a Colivo Maclaurino (19),
Tohanne Alembereo (20), Vinceatio Riccato (21), Leonardo Eulero, An-
o (s2), et Iohanne Francisco Malfauto (23) napereime pervul-
gatorum in oo Theoremaee Pascall. posicum ese, et adeo posicam, ue

am usivera haec Theoria fandamento illo deficiente contortis epe me-
hodis, e obliquis sbssicurionibus i
peptrucea nativam ordinem servee, miranque nitorem pracseferst , ac ve-
Pustatem. Nec me pudet quse ocyus invencram, serius admodum , quam
par enat, liteerariae Reipublicae consecrare. Primum esnim oscurrit quod
mwn sin 20 medicandam, wed sd gloriam scribendo aucupan-
dsm dificilis, sehedarumque potius mearum contempror , CE uno verbo
xaxith. zpi: deiadeque tnta menth obverssbacur argumenti huisce foe-
cunditat, et elegantia, tama. rerum dicoadarum copia, ve paucis boris
subeesivis, quibus adversaria mea pericrucari c¢ vacare Mathesi datum
est, frequentisime eanum operi admovere vellem, handquaguam possem.

jiratue, fandamento tamen 500 su-

Praccipue enim intererae obsolecas non solum ¢t prolizas demonscrationcs
2 Pasealio ditss, nonnullasve deperdivs restivucee, aut novo ordine
cionare, veram etiam non pauca addere de Cylindeiz rectis ct obliguis,
de Gylindrorum ex Canorum anlogia , de Cyclocylindricis, de Linearum Pee-
sci quibwsdam (24), de Curvis in re mathemutica elegantioribus, de Co-
sicis Sectionibs, d Maguicudinum fnitarom Limicibus, de Eilipsium pe-
rimetro, aliisque , propter argamenti similitu incrs, sur ad Syothescos fn-
Gsite- parvoram pomoeria promovends, quac sub caelo Lulico Brintanico-
que sune admodum ia delicis (25).

Az SECTIO
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= O cuitscunque Cylinde scalei singularis :8fctio, ut nanmers,

uo
wtx Frsldopumani GHK7, Eiuess iaqus 4 B, K perpendicuiibas
ad Planum Basis 50, HP, eric ex pracmissis GP conszans et aequalis 40,
Ducta vevo PQ uormali ad Tangentem Daseos GIC, Elementa. docen fore
dinem Parsllclogrammuli GHKL, cuius area

GI(VAGT=Cg"). 2ut (ob Trisogula simil ordiogonia FGQ. A
GV HG=GREGR) =5V (VI=GETAT)

i
2 N metro AN, vel in ipsa quomodesumque
e punctum ubiliber X, a quo veluti firo seu mmbilico ducantus
rectae ad coum Peripheriam ANV, quirum una x: Habemus ab Ea-
clide X - SXRAT A
do 7 sic Ceneram memoraac For
VINSENT AN=EXZ AT . Quod idem
mestm Sanmse 3 fieo ¥ diredienson Inmsmemnun TR e

(VI

© asamatr in

XA
her m:, _\/m-—’x‘—m Z(AN-AT)

dicam more Pascelii cle-

35 Tgie

et medictarum integrac superficiel Cylindel wafeni 3 Plae
no chL per Axem NY Diamctzumque Baseos L perpendicularem ,1-
teri AE eranseance , secaram , dum fuede altitado Cylinded BO== X2

s dexcrmmar. secands abfguistem, duogue simal ltus vl ssem P
(XNXL. AV—VYP*XA ex Elementis .
Exinde nascitor constructio perquamficillima , e elegans, qumn rectiram
2 X4 Ties, minima, XN akicudinee Cpiods pracbests
(A* — XN* . Descripro aweem Circulo. dismewri X,
exCentro Z minoris Circuli dati cducta ad \\umnmlm 1pxlm rir
2T, it s0=nzr, quum VIXEAE= Vi
i i e o, oo (vl Bl r.-
wite- parvos axcus 5V ductarum par et seanisi Superficiel Cylindricae de-
terainiue CALMDE, erum edam o quclet paries buius bamele-
gis et prop bus parsibus peracquantur; adea, we emisi quacums
que recaram X5, juncaque NS, e produces wve ad G, lacus pe
GH socec Superficiem Cylindsicam in duss parees BAGH, GHCD, quiram
prima par sit Summe receirum a fire X quo ad Arcum 45, et slicra re-
siduse Summie quo ad Arcum SN, lem imelligendum s partes sequales
ec proporcionalicer secuic non 2 pncto A, et latere 4B, sed potias 2
puscio ¥, seu lateribus HL,CD mumerentur.

4 Hemicylindro sutem secto ope Plani ad axcm MY sive lnteri
ABLLM etc. perpenticulariy, envcitur Semicllipis conica ATIA®, cuius

bus

AN, et Asis minoris dinidiom 0A== Y . AN.

3
Nam cducts 0¥ parallels NA, similia sune Trisngula crihogonia ¥0A , 480,
ilcoque ¥0 seu AN BOI1XA: XN cx demonsratis in §. 3°
Ha Semielpus petacur, duse quaees pares o sy coumes
4B, sut axem NT ducue b m Saperficicm salensrm, ciusque
v o e sgaaens i Sesmmasa vt

fors X i arculos §V, ciwque qustiber paress, Recssngalo 4B sive
XA.ATIAG, ciusque homologis partibus asquales esse. Causia exempli
Samma rectarum ab X4 usque d XS ductaram i srcus nfsite-parvos

B

maor Axis A8

Xsa
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b A ad $==XA.ATI; Samma ab YN==XA.TIA; et sic de cexeris
infinicam. Quapropter Summa pracdicea, quomodocumque in partes
s, dependec 3 rectificatione Arcus Ellipseos Apollonianse , magaitadinis
i formsm prae oculis ponendum, graphic

lima constractione (26).

ABCD i arcus acqusles
numera divisionis paneea reetis a dato puncto X emis.
s iunganeor (Fig. 7.). Per cenrom E ducarur recta XALC, ¢t a pune
it extemis dismei 4G normales seu tangentes CF , AG. Secerar CIf
CA diamerro Cmul: du, e coniuncan recea XH, decribacus Semiaze
transverso CH=CA==CK, et Semiae coningato AL
s Erit Somma sestarum ab X in circolares arcus ine
eerpositos inin otam simul concladune Periphe
aequalis Rectangulo rectae maximae XC in perimecrum Hemiellipsis NLH.
E circumeeripto Semicirculo NCH , ductaque a puncto 4 qualibee Chor-
circalo daro, ac prorracta usque ad concursum T, i ab hac

umpro ab XA wique ad i

Recuangulo XC.NO; ita ue
x poril w0 Integra 0 saions Aveus NOSNOLM, o i o
ceteris parcibus in’ infinicum sibi proportionliter sespondendibus, aut in
quacumque dererminata ratione secandis (27).
6. Dam autem libeat Summam coties citstam Rectangulo eiusdem
Rectie XG in perimesrum intsgrae Elipeos acqualem adsigmre, palam
fic isud conuequi bieces in P, Q Sem s AM, AL Ellipseos su-
perins consemplatae, desriptaque simisi Elipi PORY - Erasingaxten
varum ¢iusdem familize similivudine, perimeter NLAf QPR
Qu:mmw Elhpm a r non modo suppediat integram Sammam
RQPVR, verum etiam quamlibueric eius e partem ab
o 3 acquilem Rectngulo XC. ZRY, qui Arcus ZRY dererminetor
ducts primum Reces 40, ac deinde Chorda 27 parallla Tt M
hp.m in Ry vel N, sive pfrpemdl!ularl ad amibres Axem PR. Nee
00 videt per Theoriam Conicoram , €€ pi bl omuiam
prithons oo el ZRY,ideoque XC.NO==XC. ZRY;
aque i de ceteris sine limite (25).

2. Varistio

2. Varisclo distantise fod X a centro Z Cireuli dti (Fig. 6. ).@
mentum suppedicat elegantac plenisimm, quod
Basis omniam Cylindrorum variabiliuos

plari non ingratam exic Geomerris.
e st fui X conmos ot gt guse radium habest NA sequilem
Circali dati. Obliguitss vero cuiusque Cyhndn. S

sunt ca lege, us BA=EN: s 6t Siaus

duplo 4 Cir
Lars vel s var
anguli BAO I'NE—T, 7+ Suppoiito igitur fice X in infinitam distan-
te 1 duta Gircalo AUNY, Cylinder fi infinite-longus, sed rectas, quua
co cam 3 sic rarlo acqualitais, Dum four X ex infinito procedens

as semper augerar, fgae angalus B40 = 45", si-
Josus in X, et AX: XN ue diagonalis 3d le-

accedas ad , obli
ve semirectas, qoando
s qmn i Fic sngalus idem BAO=30" firo X transeante in E . Dein-
ceps progrediente fico ab E versas N, obliquins erescic, fitque maxima
pya angalus BAQ in nibiluc abic, <t Semisaperficies Cylindrica in
Planam vercicar formam habens paraliclogrammi mixti LACD'NJI, scqsa-
Jis duplo Quadraci recue N, sive dismetri AN Circali dati (a9). Qo
o prdcpis atesitun, pre quimliber Sammae recurom €x firr
N in arcalos, ui ab 4 3d &', aequilem ese homologse parid Parallclo-
graphi, nimicam .AXLN NEur = NA.QE= NA. AS. Absumpis gra-
dibas ommibus obli in progresa /. X,X, exc. exera Cire
calum, mm m:q\n hamnlngl obliquitatam series procedente fics 3 pune
cto & usque ad Z Centram eivsdem Cieculi dati ANV, Consales exenim
Sfucus in pancro X” sutatse, et sem-
ealeni, qui gandeat angolo obligaitati Si-

G aiveetins . 5
per AX” latas seu axis C:

nam -rectam habeatis Saperficiei dinidiom (exsisteate

ehdem Basi ELAC) adsequer Sommam rectaram inmamerarum XS, etc. &
pincto X inera Cirealam veluti fico digredientiom, cc in solitos arcus
7 infnice parvos ducraram. lidem obliquiratis gradac, qui smplisim

i conveniant a fico X infnicies remoto sque ad panccom N conve
pisne etiam limiti srctisimo a puncto colem N wsque ad Centram Z,
sed ondine inverso. Er ca quidem lege, ur data quolibe punto sea fo-

@ X" facer N ac Z, # in prowacn diametro samatar post Rectas
AX",AN tertia AX" harmonice proporciomlis (30), futura semper sic
hbliquitss
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obliquicas Cylindei respondens inte Soco X eadem ac illa respone
dens X7 fm ‘extesioni. Habstur enim propeer harmonicam proportionem
I si obliquitasis in oweque Cylindro. Summa itque
sectaram XS pes arcalos quo ad exteriorem focum X* ad Summem recea-
ram XS per arcalos ete. quo ad ficam interiorem X' erit ue larws vel
sxia wnias Cylindri X" 3d laess vel axem sltcriss X4, sive in =
ne .mmm maximaram X7A: X", aut cx propordione harmonica mini-
maram
x-s;x’:. m ZX":ZN, au n«.zx“, quod est snam Pascals
sematam (31). Foco denique X cademe in centro Z, Cylinder evae
it receus, firque Samma sadioram in arcolos datae Peripherize aequ:
lis Semissi Superficiei Cylindricae recree, cuins basis Semicircomfercutia
146, Tatws sea sxis AZ, vel integrae Soperfcici recti Cylindsi bosim e
s AUNY, et altitudinem AZ; quod eriam Elemensa ssadene.
en X, X", ere, cx aleens centi pane progedistur, Soperficies Cylindri
€3 dento In ralenam se verit, eodem modo et ordine renascentibas obli
quitatis gradibos tam fora, quim exwra Girealam datam, sed favere
consideratis rectis XN, XA etc. exc., nee megariois od morem. Auslyita-
ram, aae posicinis an amimadversis (3

8. Consensa vere -dmlrandn cam anteactis specnlationibus prospectas
idem, ted iscandior, renovatur in Ellipibus Soperficies illas Cylindricas
repracsentantibas (Fig. 7.). Ee primum occarrie notandum Elipses omies
sine namero, varisto pancei X sita, per universos positiles speciorns gese
dus transice, voumgue semper sxem datom HN, sat PR communen hi-
bere. Dum X infinitics recedat 3 centro E dari Cis aperto est
panctsm invenectionis 1 confindi cum 41, ot ideo Hemiclipin ML can
dem esse cam Semicircalo cizeumicripto MCN, Biigsingue PQRY cum Cir-
pariter circamscripto. Promoto puneto X, X, cte, versts
0 tm Semiaxis Coniazatus A7, A7, exc. Semiellips
« paritee Confogaes Bl nsepese donee
in 4, ob rectam [/, Seniaxis e Axis Coviagati evansscant, €z ideo
Semicllipicos MLN perimecer in Axem Tesnsversum €onvertsar, ive in re-
ctm lincam MN==acA, Ellipicoiqae similis PQAY in sPR==AN==2C4,

wi saperis, vel daglo diamess Circal dati Ex quo rgonte fisie f 45 et
cd.

It
=CA.ae4=1CA", sive duplo Quidsstt dixmersi Circali ABCD, uii ine
muimos §. 7°. Inter 4 et Centrum E selecto qualibec punceo ¥, d

oot it colem e
ilo incipient in A

Toamsverso Axe MN =264, qui Sem
per augeeur procedente X veous £, et in £ f sequalic 4V sive i

in Acquiliteram bic. Quae Semicllipiam
o integrarum ediom Ellipsion sinifian commuzi Axe Trmsverso
PR=4C udentiom) nows Serics in incerealo 4 Radis Cireal datk
mmenso ioxcevatlo
prodeuntis uique ad A, sed ondine inverso (3)-
Semicllipses, Fllipresque, easdem wm ese pro puncro
cxceriore X, cc ineriore X7, quum A — ALY sive quum CX':XA::
€72 X"A, scilicet, quum X\ X" X', AX" sint in barmanica proportione
quod ex Elementis colem redic ac esie
AC,X7C, et in geometrica EX": EA: EX' &
crione commodum perquammazime et <l

roportiane armonica X'C,
(g.) T hue sntem enun
ecto &
gonceo X Centro £ nulla obstee .m,,.b(m.‘ n e indins soneh
lipiam 4@ Ellipsium continua progeesio . Hoe tancum Jevini gl
HeN, Ellipscique Girculum PORD == ABCD
<ulo daro, aon ampliss circomscripeam, sed inicriprum habean. Posico
mamque dnter £ et C puncto X, cx emissa reces HA P, exic AM=CA
Semiass it 300 Coiagatas cmtns povae uface cufuliser Semicl
s, exirqae Seminxis Toansversus sive maior variabilis = As qaod
pam eiam coningi inlibas Elipibn integi, mmeado dicoram Sc-
e Tl 1o BAPE co
punetis X, 4
Semiclips N sinis Sl BN,
sed inversim descripea, quod etam de Ellpibs inceg
sentiendam exc.
1€

Semicllipres Semicireaiy

2
tar modis, i detur panceam quodlibes X exira vel intra Circalam ABGD,

exprimi pocesis fXS ety cuius wriplics expressionis usum ubenrinam

feriws videbimas. Sit enin punciom X' e« primum ere [0S ete. =
o xe.



.\‘QNLM.—.){Z.RQN’. Secetar EXvita, ue sioe XE:AL: X'Ez, fate
babetur X5 ere. =
A fxs e, vcle‘S ete. = XC.NLM =

que EX" X', Qaibss omuibus spre pacac

NBM, Quod postremum dubio carct, quam
ortenam fam fucric esse perimetros similes NLM: NAM:: X”G: X°C. Ex
ipsa valet proporcio quo ad perimetros integeas similiam Ellpsiom RQPY
RAPZ. Duse igitar Ellipses similes communem Axem habeaces , ac in ana
maiorem, in alters minorem, eidem Problemati sscisfaciune. Nec tantam-

modo Ellpsis duplex torum hos (X5 etc. repracsentac, sed eviam parces Jo-
mologae undequaque consentiant. Ad hoe obiinendam sufficic radio caili-

bee 40 perpendiculacem ducere AT erieque semper [XS etc. ab Ad §

am.

(C.NO, quam=15:. X"C.AIl; mmqm..imfn e, ab
480 5 am == XC.ZRY, qum—FiE XC.0AT, eaiss OF normsl

s 40 (36). Bllipses sutem inze NAM, FAPS ctc. co magis & Gi
imcipun recedune, quo peactam X ad punctam € propiar accedic, ex
n puncto C limitem habese, quum verdles &, A in infiico e abscondant
ite nec a falium abi inconcasa verinas Geametrne (52). Eit

Senicllipseos NAM tangens nfnite-longs K,

mper Trisogala HC X" AX", ot pror
 ideoque o = 24, ¢ Summa
sectarum egredientium 3 puncto C in srculos e, Circumferentise dacae
€BAD, quum sie =X, NAM, evadic 20— acqe, wri de puncro 4

mfx':::::

tor pro puncto eodem C in Summam ecc. recarem ab A==4g 3C4'=
4%, puncto X taen abeante in 4 quum X sbese in € vel X'in 4, uc
sarta tecta sit Harmonica. proportio rectaram X AC, X'C, necnon proportio
Geomereen EX"1FArEX oo s anrea loquebsr . Superato extre=
mo diametti C 1 puncto X", Semicllipsiom Ellipsinogue cadem series,
wed

superios disserui. Quin e O XUC.NSM convereis

3
qued sdeo Fciliimum ese, ue explicationis

wed retrograda, redi

D udis clnl e Cemess Al b 0 e
sntslum exornsto, ¢ omnia deri

simo Pascalii Theoremate

s i g e e e
m:,.,.u.,, Toaanes Bernoullius, ¢ pose longos Caleali fiicorum atque
reum Whots Leooedu Balerus dederewl. prstoan avcsire

s it et B o o Gl o peripheriae (38) .
Libet in se amoenisima m..mm immorsei Cnmnn!:h( Bervoallin
in candem lncam sectam duor Semisxes B¢, C. cuuiber El-

Nipon datac, a6 super i, caram swmmem, vilat disneseum desriebue
Circuli Semicitcumferensiam. Qua Semicircamferentia divisa in quosvis
mumero sequales arcus 2,4,8,16,33,64 erc., ductisque 3 puacto C sd
omiia divisionis pancis rectis lineis, adfemsbat Lincam rectem Melian
srithmesiam rectiram ad puncts imparia percinentium (in Schematis

exemplo MM ) fore radium Girculi,

euius Perigherls proxioe maior Elipicos dase Perimetro, Madismque

erithmericam Summae rectaram ducaram e

€3~ €406+ 08 -+ Cio~t-Ciz — Crg-rAD.
[

radii AD ( nimiram ) ese wudivm

aleerius Circuli Circumfecentiam hibeatis proxime minorem Pes
Spiius Ellipseos, hosque Limites are
rus divisionum descriprae Semiperipherise . Sed universolios Eolerus Li-
mites iscos in num componens adseruis, eddem hypothesi fict, radiom
Feripheriae circularis proxime aequalis Perimetro Ellipseos Apolloniame
expri

es ce, quo magis sugestar nume-

i 2 Formala general

quieumque fueric divisionis numerus #, et hoc in immensum adaucta per-
fectam haberi Perimetcorum Ellipscos et Circy
cherrimi Theorematis fiperimerrici, et in pra

21 oumerus arculorum se
quilian, Summsque rectaram omuium in arcalos quo ad fheum C par der
Bs pro-



2
profucto wnius sreali‘in Summam eseundem rectarom. Tgiear (i o Cie-
cumierentiam Circuli radio 1 gaudentem indigitet) obinebitar ex prae-

B I N A P

qualis dimiin Perioeur Elpseo, caias Semiashs Temwvers 4 ct G-

iz 42 e in e . A2 G i
==CB in P(ume oy Ellipeeas similis, quse Semiaxem malorem habese

40, et mincrem <442 xinde oritur Proporcio geomewica ¢B: 4

Circumferentia Circali, cuius Ra ADACr 3Gt 031G C + ot .

imeteum Ellipreos pracdictae. Sed ut CB: 4D, ita ess Perimerer Ell
o8 ca

A

al prielicas ilias Fllipseos Perimerrum. Descripes i

AD-+Gi+ G2 C; GRIEEAES

ilis Semisxe transverso €I gaudentis et Conisgato -

Peripheria circulari, peraequabic fsta Pe-
simeteam Blipes ,cubes Seminsss fueelae 3 o5 G s duramoda
fivitus, ac summopere ad longiculinem illius Perimerri adpropinquabie s
= pracgrandis cic. (42): quod paucis demonstcandum asumpsceam -

10, Alio pracerea modo cxponi i

iphesis
mero n, H[ucm a nun:n € rectis
D Fi COFigh, g == Semisummnc CB, CA., Veram mmu
docent qlnmhbu reetim €9 ex puncio C parem ese A9 in concentrico
Girculo ex puncto A (32), sive Cg in Figh. 8% Ergo
[ABaCOntsr et e

cinciciacyscie )
s T S —

mulam. aeque ac priorem, mpptdxnu Radium Circuli aue proxime aut
vere isoperimetrici cum eddem Bllipsi adsignata «

1 Sed

15
m contractarn- et protractarsm
(ne dicarm de omaimotis a Circalo geoicis Bpleycloidibas
bus fuxta Hapitslium ope ciusdem Pascalil docurinae recificandis) , quie
praccipuum esac Pacalii Theerematis argumentum, cumqae subsidio Cal-
cuiy hadie depenlch (43), sdlborsacem valde diinic, mirs quadam.
 resitoi poreric . Tots res pendec s Tangentiom Cycloidum
omuium dheerice , quam g sb wnius Lineas rectae aficcrionibus dedu-
meis olim reposai (g4), e¢ nune palvere excasio tran-
seribo fideliter . Hemicysloidem primatiam ABC (Figh. 10.) relaam od
peripherian geaitoris s norisk Vicem gerere atquicrura
Trianguli ressilinei, “Tangens igirar ad punsram B in tangence geaivoris

EF accms: o o ablnds: 55 A0 quproth. aagui FOE ==
==BEH, cc angens ideo DF panallels chordae geitoris £8. Bodem

ctam in Adversari

&

5

modo in Cycloilibus secundariis Hemicyclois ad Semiperipheriam relata
geviteris sui repracsentae Triangulum scslenum specic datum . Quac spe-
cies ca est, uc in contracta (Figh 11.) sic DE ad EB in ratione constaa-
£ Gasyiabils B 400 PulgRpket umin U,

) in ratione pacicer comstante, sed msioris inaequa-

tm eric, quod fieri nequic
pee adaequee respondencem arcum BE, ue i
Diviso itaque srew quoliber genitoris EBH, dererm
DE, in puscro J, quol ita cum secce, ot Chords EZ s Chordam P
n illa ratione constance vel minoris vel maioris inequalitatis, eric £1
pariliely tangenti DF, quum similiz evadane Triangula DEF, EIH ex
Euclide. Quod punceam 7 non ilers manens, sed s mobile pro
qualibee DE, et fici icariom pun-
ctum fizum canvertior sequente modo, Fiat Kadius seitrs 0 44 0,
e Genivoris circumfeeentia 2d Basim Cycloidis comtracrae seu. prosmachee
functhque KE €5 ad inam educe vormali E1. I divides arsom EOI
in puncto quatsits, i, wimieum, e sie £/ [H210K:0G (46). Eldem
ergo Tege , qua in primaria Cyclaide Chorda GE, ab exiremo Axis ducea,
est semper pecpendicalaris Tangensi DF, non di

reets AE, & puscto immobil Asi

secunda
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emisa, normalis 1t ad Tangentem DP. Hibetar enio Trisngalam FoK
in centro 0 Genicoris simile tsm HIE, quim FED, ob scqualitatem a0e

H: 1 DE:
ma critur ducendi Tangentem in puocto D vel educta DF perpendicu-
hri ad KE, el pasaica ad £7, quis com KE srgulun receum ffe
ciar (48). Hisce iam posicis, quum tsagens DF ad Fi

mentam corvae Cyel
culi genicoris rationem eandem habear, quam &1
etiam ot Perimerer Cycloidalis ADBG ducw in Radium O acqualis

eee in areules oy

verste genitoris Circuli Peripherize. Hace Scming
Pro commusi Cycloide Fig™, 10, ex §§. 7% et 8"
P e i g

2GB, necaon ex ipso §. anE, qm. habeas

Ascas qui

tor [KE etc. ab E ad

. BE=28E. FO—BD.F0 propeer de-
o speis (49):In e vro s et e s
in §. 8 imeter tota ADBC in Radium genitoris OG aequalis Perime-
- kit Sl T (Fige. 13.), cuivs Seminxis transversis
G

=BG axi sive diameero genitoris, et Semiaxis coniagatus T¥

dustae in rectam K3, Valet igitur hace proportio, nimirum, Curva Cyelai-
dalis ADBC ad Carvam Semicllipticsm XYZ ut KB:0G, vel we 2481 5G
=TX. sive ut Perimeter Semiclipseos LN similis den:xm(la A2 e
Sealazem cransversam  habeatis K8, Coniugstum

wm in prorraces, quam contraces Trochoide. Aut s integesm mavis
in, €2 quoque pracsto est in aleera Ellipsi PQRV sipili duabas des
s ex Semiaxe tramverso guudente 7P = 2.

”. sive Axe transver-
o IR =2k x Coninpto Q. Heaiel e LMY, ut
el , aresqas am bomlogee ives §. %o Crelde per
Hino st ciusque parcibus persequintur . Ee Semisxes Axesve mira
r.:.mm inveniantur , quum paree sine Lineis datis KB, 2AG (50)
st coronidam ad fnae & pracesdencbus derivincur. Ac pri
oum
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mum observandum redic in Cycloide primaria, propter rectae KG evanes
scenciam, Ellipsia PQRY, utpoee Coniugato Ase carentem s

s Aasin 2P commarat, Hewaus Vrghulintn Selepebds Wics
mn( ) daple diametro Genitoris. Quod
atis et ab Hemicllipsi LHN spoute fluie (51). Dima-
ot et Thesrus, cuiaitae sl secundar, qued dee dnabus Cy.
s, una conrracea, e alters profrasta (Fig. 11, 12.), adeo seope-
s, ue Basis unius AC adaeque( Circunferenciam BEGH e
m, Cye s a2 St e G0 Ponbris
exenim, sen fowr K in qulvu secundaria. Cycloide ille erit, qui deter-
minet Racium O Circalaris peripheriae Basi AG longirudine acqualis. Hy-
pothesis autem suppeditat K0 in contracta sequalem BO in prorracta, OB
in contracta pazem KO in protracsa , ct ideo KB== KB in uwraque Cycloi
G, nempe acquales erunt in una aleeraque Curva Se=
misxes Ellipeos (Figh 15.) PQRV candem cum contrasta et protraids
Cye
pro dimesienda Cycloidum perimetso in mentem revoese Ellipim paritee
conicam pro arcarum mensura (53) .+ Semibusi AG et i
515 BG veluti Semiaxibus circumscribatar primarice Cycloi

um, e K

foide habents peci

ecram. Ellipium denique istarum coutemplatio

Hemicllpris AZLHC. Huius srea ad illam inseripti Semicireuli radiam ha-
beutis G erie in ratione 4G racione paricer eric ad duplum
Gireuli genisoris BEGH . Elympl“ area ALBMG ad wiphm aresm geni
se habebic ut 4G ad Axem
cuiasyis Circuli ad tri-

toris, sive ad aream cotias Cyeloidis ADEN
36 cum dimidi
plum Dismetri, vel ue quacliber Circali Peripheria. ad Perimetram inscri-
pii Baagoni (54), aut in ratione Baseos 4G Cycloidis ad eius Arcum
ADEN, cuias extrenum N determinetur ope ordisatae PN ducte a
Radii 0B, noa secus ac pro obtinendo Hogeniano
Segmeno quadrabili, in quo puncto N, ob latus Exagoni Bt sequale
erseli 22 Mgt Nop e Cyeloi-

d nequidem difficaleas manes huiascemo-

. scilicet in pirione Circamferentiae

dium movese. Ares ecenim cuivsque Cycloidis
ADBNC aequalis est inseripuo (s3) simul Trisngalo rectineo AZC et Cire
culo genitori BEGH . Elipsis autem conicae medictss ALBAC, quac has
beat Semiazes 4G, 56 , ¢ ad Circulum genitorem BEGH ut 4G ad 0G,
Circalus
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l':u-:u\u( o e grior sd Trangulom 4BC cum Cielo gesiome s o
ergo exacquo Area Semiellipsis ALBMC ad sream

20K. Quie mune repers seesram Propordo non mo-

55 wirablon ahe anslogiam inier Ellpses reeifatrices e quadrarrices
Cycloidom , quam veracque puncto codem K siot innixse , verum criam

onti
Sang S:mlymnpllenl! genicoris ac_diametri BEG—
0G, seilicet, quum ratio decerminans AG:GED cadem sic ac Kadii ca-
g Goowl o Difiventve oer Stmipl:nphnmm arque Dismeram,
quippe twm Lanulis 4D, DB, necnon CN,NB s¢ mutuo peracquantibs.

13- Hace omeia, rga sune Theorematis Pascalii, focem e

d maiora. Contemplati hactenns sumus ficm, 2 quo_ recue

umerae ducamar ad Girsali circamferentom , in €odem buius F»m.
iacemem; nunc sucem in Fig', 6. panctum w extra planum Circali posi-
«am contemplemur. Formula § 2. manes niilominus inconcssa .

e pa

b il §.
in priore crae X1 ntia autem ista parefa
Tum sectaram oS, qua Tstera sunt Goni scalen By, habentis Circulum

ANV, Vericem @, Aliadinem aX, ductaram in sccalos SV acqualem
ene Soperficici

Hemicyli

itado «N, e sinus-sectus ang,

ais & cdtem manente Tongitudine rectae 40 uti pro X posco -

graphico, quum Fuclides seatueric 40— YA wi
Ellipis pasiter conica,  cuius rectifcatione Summa ipss
untum diterepit, quod pro_fico X, seu proiectione orthographica puncti
©, ratio Asis transveni (qui manct idem am pro &, quam pro X

delicet

1
delicet =xAN) ad coniugatum sit XA4: XN, dum pro puncto sublimi o
ot 4A:aN, nimitun maxini ad misimom lserum in spericie Coni
obligui iacentiu . O Tectiones » quas antea in §5. 5°. 4°. 5%
< 6", fuin expon 61 "ol Gimentas ope supcrficiei cylindricie, vel
ope Ellipicos Summas rectarum a focis emissarum in plano Circuli ad eius
Ciecumfecentiam, et quamliber haramee partem , conveniunt eodem modo

e fur e

Wipseor, seu inegrae Ellipieos, et sic de partibus pro-

m fiis extes Circuli planum scs, 4 in Per

rimecrum Her

porcionslibus in infiitum , quemadmodam obviam fit pracerica sepeten-
eibus . Quinimo, dato quolibet Cono scalmo NSVAV, <t secto ope Plani
46N 3d Buim normalisfacillimam eeit invenire in
que producione, puncia 5, forr i
Cylindsica , ac ipsaemer magaitudine et specie El
Pres conicae (56), quae Summis Tecarom 55 in arculos SV, aut 5 in 5V
repeacsenandis s  fuxts §§. 7=, ec $., merviant quoque ad
3 tecaarum & foce  progeedientiom
ccxa ercaim angulo duV ope sectac wr, e ad istam educen perpendsi.
culiti @4, pancrs occarus »,4 ecunt fif viearii quacsic . Habentur quip.
Pt

Pe ex Theoremase clementari Proportiones geome ricae =tia

M e ideo atio tramsveni Axis ad coniugarum 28 pro rectis in su-

pecice Cont Staten adem manee se ., et 2 pro secis e 3 fir

¢ v, 5ea 8 in Cireuli plano. Summa igicar rectarsm in cmfns.sv«c.
7 «

5.5 e =N 5.5 e =[5 5r0e =2 fissw

et (57). Qeo rie concepro Suman reciaram in Cono quolibet, mequic

dem reato excluso (58), + Summis rectaram in Plano Baseos facillime de-
terminant i

o, quim

o practerine ncfas forec. Panctam idem ¢ ec snalogum » non. uni

cliguo Cono NUAVS vicarios s pracbent, sed onameris i s

Letit dem Basi gaudentibas, quorum vertces @,
<




Circai peripheria diamesram habeate 4 (59). Per docerinam ete-
sim Gal

i (65) deseripta peripheria ese forur geomerricos occuruum re-
enram th extems puces 4,V ducarum, quse eandem servet e

et Letu-

5 e [lhwex winey,
feruntar. Tnter Conos istos siae numero quisque videt ilum altitudinis
maximac By, slierum, cvias vercex A imminee perpen

i hinl ¥ sapeolentbi Gl id » £ pelds s, icuidnn:
dum in §. 72°.) altius repetendus est, nimirum, a pulcherrima cuiuliber
obliqui Coni proprictate, quac doctrinae a Galleo tradiuae veluti ap-
pendix tot0 iuce auncupssi poreric, et nee in veteram, nec i re
ceatiorum Geomerria iptins vestigiom jovencrim. Dato quocamaue Couo
seatere (Fig. 14.) AODLM, cuivs aldtwdo 4B, mximem lirerum AL,
mum A0, et C pusctum in producea diametro L0 adeo posicam , ut
LG AL: A0, 5 ex vervice A ducaniur latera Coni 4D,
3 puscto C rectae GD,GD' tc., erit semper conscans ratio ineer Pt
sew AD,CD' etc., seilicer, acqualis rationi datae AL:GL, vel 403CO.
Non sclam igicar Circumfereatia cireuli 2AG losas est oscuriunm rectarum
¢ numero AL, 40 etc. candem rationem geometeicam habentium, ee
fa codem Gireali plano sitaram, sed ctiam peripheris ODLM ad illamy
aormalis et fosr slter occursuam rectaram AD, DC esc., quaram sado sie
esdem sc 4070C. Tou res pendec 3 minws noto Thearemate elements-
5, quod ad Problemata more veterum Amlysess resolvenda miram
molum perducit. Theerema est quol dya T ciangulo 0AC owygonia , 5i
Cucatar AP perpendicalaris Iateri 4G, atque AL, quac cum AP el
sngulum PAL=PAO, et bisccerur OL in pinceo 7. & AP sic norm
Z; quod fpsum ex de L' AL, et
cisim comprobarar. Qui demonstra
icisimas cupiat in Adnotstione (61) reperice . Vezantamen abiter dicam
einsque derivars (62), sniverslem sistere canonem, gua
celebersimae Peoporitiones contineatue de Triangalis orchogoniis. Siogals-
ris exenien casus st 1i AQ cum AP confundatar, idtogue criam AL, 3c
pusciam

at
punciam Z cum punceo P, evadatque CP*: PA™1CP: PB, ¢t CP: PA: P
Ausegroecie o Fiacesd bplagoiom sp dichs Trns
prodidine sddinmentun ad ea, quae Galilacus ante omnes communicavic,
i e origine primitivam, ob qum Summa latcram
Coni raionem sevee deeminabilem a4 Ssmmam sectsram in plao G
el pokarms guun ewon ey it 40: 0614
AL:LCE e in m, ande fiat 40—+ AD—+ AD' —+ AL et

OCoh DO Dt Lt it AL+LE, quemadmedun supra. Natura
deaique ifsa nobis susdec haudqusquan in Gono contingere posie, ut in

i, [0 e i sl B

cse geomerias qudarine ap
cem (63), qram musquam evasesest A0, nee ideo foens
e, Sunmmgue ipsn
Circali setragaainmo pendere (G4) .
15 Usivera, quae aneeacto saecalo eradiderunt Roberssllut, La-
lovera , aliique (65) de Cyclocylindricis, et Ungalaribus superficiebss 9.
ac ea, quae prouiic Pasealius ipse vel de Triangulis Cylindricis (67
de-Conis cbliquis agens, Gorollaria sunt speculationis hactenus insticutsc.
Non pigest hace omnia paucis commemorses, us Theoremais unius
§. 5% explicati co magis dignias eluceseat. Ac primum Roberu
luram dedic Problema ekg:nrmimm dimeticndi paecem B7OL

caring C in 0
wnico Gono recso proprer A0 = AL

i st (@9) sic breviver abssic
ee IS' STV == IS — 5C —+ OC" vel

ecit Aren ineeges Cyelocylindrics RTOLQMR
acqualis integrae Superfici Crlddess E90C i dn Sehema o de-
Pictie, uii Robervallis v« superficies Cylindvica, evsucscente
e 0. ivtrom, faes Crin sperears
in Superfiiem plamam convertivur parem quatuor simal quadsacis 17, et
ca

minimam; samprique dup




e
Areas Cyclocylindricae singalaris BCN', quemsdmodum idem Robervallios
eiteadit (70). Longius equidem progeessas ese Lalovera, qui Areas Cy~
clocylindricas geometcice ciam quadrabiles in comperto haboic dum ceu-
collocetur exterius in X, ce Circint iioe g

ibee sic cnim positam X, eric semper x5
= — IS =5 in Cychxv indrica quldnlnh Robeevallil, Sed
€5* si prodacca chorda CS ad eam du-

rmalis XA, seu ]unH:lA 15, ccmatio CA—AS' :C5*, utpote ae-

qualis raciont CX*— ?, comstans est. Igicur $° ad Sa* in rario-
ne constantes ex s ctiam $/ ad Se, 3¢ clementum .5/ ad aleerum

catur nor

So.5% rationem habebic comsuantem I7: 78; quam rationem et integrac
Arcae Cyclocylindricac servabune inter se. Area vero BON'= I8. 4
ergo Avea YCZ=YL4IC (7). Hace cwmummm Quidnesn
crumgue par ¢ Quidrara
Arcarum the

cta super Scmipecipheriam, quse habeat diametram CE=acI, ec idem
walear de Ungulis secundariis, quac , i protractae sine, respondent no
s Cicoeylideicls Likremc, 3 s damiore, oprelcse Cyclo-

uibil alisd sane quam notissimae Comices Cychoidis primariae vel secomda

rige ( quarum Aequetio tniverstis y== o' Sin. Z%), male ab aliquibus

uscapatae Trochoides prorctae sive contrsctae (Tom, 1L Introdurionis

ctc. Buleri 1d pagee. 2969, £ = Sin. 4. - Lines Sisuum)  sc In Theo-

i sonoram celeberrime usque 2 Taylork m,.p«.u.- (M.DCC.XV.). de

quarem rectificatione pee Ellipseos conicae perimesrum Alembereus  ipre

e logusrs s 1o, Commenseis deedomiae Bersinenis . somuen

M.DCCXLVIL (pagt. 244%.), sed nec eam demonstravic, nec fortase am
simpli-

simplicem novit, omeiam qacqué Cyclocylindricirum Perimetros suppe:
e, urpote aequales perimecris Elipsium habentium Semiaxem transve-
sum, qui in primariis posie duplum 1C, in prosracris posie IC simul com
¥, et in detwrratiz IC simol eum 1Y, dum Semiaxis coniugacas comma-
nit = 1C (z5) . Post Hielicern Cylindricam a veeribas eonsemplasam, Cy-
clocylindeicae exemplum prasbent in recentiorum Mathe:

s pesinsigne Carvarum daplicis curoseurae, quarum Fitaet ceimis
ope Curvarum in codem plano facearium obeineacur (26). Trisnguls de-
mum Cglindrica esialiber spe parees, ;o e
sit, senolu vel ope Restasguloram aur Zomarum Cylindsi , vel ope
Fruscoram Ungalse, avac sammas, nune difficentias samendo. measram

Acesrum ex dictis recipere nemo mon videe, Tora ergo- sublimior Geo-
merrla, quim elapio. secalo XVII®, homani ingenii miracula. profidis-
te futendum esc, parum abest quin. unico Paseali. Theoremate sustines-
wr (27)-

16. Ungalse sucem traces

vito

mii quoque

mentem: revos

e ‘monnullss, quibus adol adh
delectabar. Legebam in desir Eradisorwm Lipsiensibas (78) Ehrenfreidum
Walteram de Tchiahausen Carvam mechasicam quadrabilem velati no-
vam, et & nemine cxhibitam animadvertine, quac men norisima Unguls
er decurrava s quo ad ondinsras pro-
poriionaliter avcea. Revera Curvac abauctore dacae origo hace e (Fig, 16.).
Sic Circuli quadrans AFH, arcos quicamque abiciwas 116, sinas-rectus
G i, et perpendica-
A pequle ptmers qualrait) Dy e et ¢
bocisme itaque AB ad Arcus £G, sive ad sbucioss
Usgalac, sunt in proportione diainura. Radii ad Quadenncis peripheriam,
dum Ocdivatse BC wwwe ad AD, seu G Sinus-rectos, sue Un-
gulse ondingtas, in proortione auct: plllphm:e Quideantis 2d Rad
Corva ighur ese eadem, sed. doform guls in Planim expaoss, cc
Blenenen docet i intepve iue Avcare, goath: o, far P
quare Arcam, ex pastcs quadaabils Ungulse, quum Rectanguls homolo-
g2 et ifinice - parva irisque Carvac paria sine proprer bases foverse al-
sicudinibus progortianales (29). Recentius exemplum pracbear Miscllanes:
Benlisemie Quo loci losanes. Hensicus Herteustein operusising saagit de-
mon-

exst, quo ad abicissas propor
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monstrace mensurarh Solidi Ungolacis & Cylindro revro rescissi (80). Come
Plures paginas-impler u¢ tandem ostendae quod pene uea sbsolvirur li-
nea, miramque esc agere illam de superficie Ungulac expensac perinde
ac si Acea haius ante iprum incognica fuctic (81). Versnuumen aon opus
exat suo Calice Cylindsico (a Gal
Scientia ets. esornto, et fortasie Indivis
rionsm quacrere Usgule 3d eque altum Clindrum . Uogals stesia
ABEC, quiccamque sit, icta oculi in Pyrsmidalas setrshedras resoivieue
(Fig.17.), quarem vereex commanis i Geatro D, basis
tis 05T, sltitado commanis DI, sequslis Radio DE. Summa igitur Pyrar
midulsrum, sive tormm Solidam ungalore, pac eric wei Pyesmidi, quac
o b s Soperfien imegram Ungali, nimirum Rostaogulum
i Radium DE. Perfectam (mec trinscendeatem )
e S s (ciusque partium) s ad mentem ave
convartere in proportionem numericem proximam, consequitne facile Py-
e i, sre Solam: Ungals, e a0 Cylindram acqae altum

x elemen-

peancen i c. 2 azoa. 42, el ue eria pars Dismers 3d
{emivem Peipherise <ieblars, villse i pumers b Archinede drs e
2,11, sive 7353+ et fn mumeris P Mo we 2245, vel 206 065,

quemsdmodam Hereenstein ipse decerit pose ot tantisque Lemmatum

m smbages. Dum herealeas lucubrationes Gregorii & Sineto
et fvangelisnae Torricelii MSS. pervolurabam (82) de graphi-
ca descriptians Sectionum Coni, b mihi praesertim occareic, qun Ellipi

cbiinerar hoc modo. Sit Circalas 4BCD (Fig. 18.), dacdsay
Tibus innumeris £0, I0 etc. ad Dismewram D per toram Pesipheriam,
fane ELFI ste. paralielac eidem Diametco, ct in dafa quacamque ra-
ticne ad pracdictas normales. Caeva DIIIT exc. erie Elipsis conica (83)s
Si sutem recte considerecur, Ellipscos istius scmis est Ungola memoraa
Cylindri, vel primaria , vel secundaria, quae conversis eius Ordinatis ELFI
exc., dum mancot rectos angalus OEI,OFF etc., tandem desinat in Pla-
um batcoss e param admicemur oporcet in hac extrema Ungulae de-
formatione ilkins w=..,,.=.m... aibilomimas manere clipticam , wt in erecta
drica , necno adrabilem éssc, videlicee Aream ¢ivs perae-

o s g
quire dimidiam {pios ngulae ssectae. Quod posremum equidem con:
sat

srae i Semissem Ungnlxz iscentis DPAGID refersmss ad Trangulam or-
m quaelibot £7 aus 7 i Un-
pscos gencratione ., Et

ol o o 2, P11 Titmgto ex 1y B
valee de aliers melictate BFAGID, quse cum priore habee parcem com-
munem AGS. Usraque ecgo Semicnguls iscens Teitnguls HAG ntqiah(
ety dam Semiungal crecta ex pracmisis in § 15° aequal dugle.
Trogu, simien Quadito FAGD. T seindenss som Semaogals
stcem per eandem demowsracionem sequarerur Triangulo HAX sox HAK,
dummodo HA: AK in comtractic, et HA: AR in proracts facee in pro-
Jortione cldem cum O : £1, OF+F{ ¢tc.; quapropscr Semianguls it-
cens semis etit arese Semiungulae ercctae. quae sdacquar Mecunga-

lem HA. AKX sive FA.AK'. Non eadem veto prcvium homologaram
proportio (84). Ceteroquin dum in Ungela erects pmimaria Area Ellipieas
ad Circalom baseos ese i ratione /31, € contes Elipsis munc genica
DXSGTBX'S'YT Ateam semper hsbee scqualem Circulo genicori DAKC,
quim ex uno lawere £4,FF pircs sine ET, FI etc. ex ahiero, ideoque
EE=11, Fi
smediam geometticam proportiomlem inter Semiaxes cu
fium. Sed praecipram esncammodo Ellipsin examini sl
ciamus, qare Ungalam iacentem primariam respicie, chusque proprietsces
eleganisimas breviser muncismus, de slis opportunions Toro_disceprata-
5 (85). Quatuor nerectionum puncea €l i facile desee-

MS— BN, scilicee, ubi

A

meraram Ell

445 0 8 e Mo 2 o genesi, ex Saue
wmeter SHS' chordam Quadrantis AD

it secee in 2, we A2= "2 ex Blementis. Praecersa tam 4G, quam

€7, aequsles Radio 114, Ellipsios tangut in G et ¥, atque ideo indicane
arve g Divmsirom BD. Brua § .gmn By,
incer se comiugasoe. Quadrantum ergo Chordae

gentes sane in punctis D, B Ellipeos genitae . ltaque qm,w, unis ex
circamsceipts Paraliogramis exic GADH ==GAHB=HA" = R
gelo Semi

Accedic quod puncts X, X, in qaibus Ellipds occurtie diametro AC, non
paucam amocsitatem praciefcrant, quum sing i@ disposita, ue AH: I,
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sive CHT: HX' proportione eddem gandeant Diagonalis ad Latus Quadraci,
vimiram sit HX, auc HX' terca geometcica proportionsiis pows 4D, Al
Semiaxes Ellipscas Ungulac erccue. Tali cespondent sex
intersectionum puncta, ut D, & Gat in perimetro Quadrad Circulo circum-
seriptis X, X' in perimeero Quadrasi Circalo inscrii, ec S15' in " ptde
o Quadrati utrigue Semicirculo ascripti, Pancea vero medis X, X' de-
termioant alia puncta T,7" maxini exeursus Elipseos quo ad di:-nmm
genitoris AC, et idciteo £sdem punca T, 7" maaeat in productiose laze-
rum Quadrad Circulo fnicripti, 3d imar G, ¥, quic sunc in pecimesco
circumseriptl. Maximum ctenim Summae siaus ce cossns Elemencs doceat
o semicecto. Excursas ergo maximi XI', XT Ellipricac
Curvae ab um dismetro A€ genitar puscis Taugeotium cidém dia-
metro purallelacam , sunt ad exeursus pariter maxi@ws 5G, DY ab sltees
dismecro £0 vt daplam latas Quadraci ad iprus diagonalem . Axes demam
Ellipseos geniac sic inveniuncar. Bisccerar aagalon SHB, sb aeqasiibus
diameis Ellipreos SHS, BUD compreheasas , ope rectae s, cui norma-
s apeear s/, ec crane duo Axes ex Apolionio posisiane dai , dacuiqae
angulus conversionis Axium a dismetsis 5D, AC Cireuli genitoris. Ut
Axes ipsi <tiam magnitudine dentse, in comperto exc gemian aficrio sa-
perias outensa, videlicet, Rectangalom Semiaxium wH. B AH", ct wh
45", ex Bllipium omnion mavuna. Facillima

inde comtructio sappeditat Fla = aj/_a A e =1/’ VS,

B =GH

sdeo ae Seaiaxiom ec Axiam propariio VTV VGTVT perquamma-
ime aberre ab illa Ellipeos Ungalie ercctae /3 1, videlicee disgona-
Bis ad locas Quadrati (86) . Vivianii Opuscala versans mulis abhine ane
ois (82) meditabar wres simal Lineas in Saperficie Cylidei rcri, nempe
Helicem Apallonii (88), Ellipsim conicam, ac Cyclocylindricam Robesvall
< alioram ( Fig. 19. iot eomparandi modos , quibas eac se-
oot Soperfcieen . Tn iyl
s atioci incegra) ABCLGM sie alticado CO acqualiv
Bateor £4, AIRO s«u,n.pm Ungulse, AT150 dimidiam anios ex s
Nicis, €6 AXO quadrans primarize Celocylindricae . Neminem tatet cam EL
lpscos, quam Helici perimercam bifriam secsre Cylindsicam remisaperfi-
ciem ABOONP ; ideoque: Helix i Cylindro necesse et ut habeat panctam
Sexus

a7

qui flexus boc modo, sine Calculo nventi, alter-
sime in Superficie convexa , et in p!nm- Accam
vero, scu spacium hemicylindricum i secqe
ie. ONTA quemsimodim Chonts Qui-
us Quadraotis COVBD. Spatiam etcnim ONXABCO

Vs, aue primaria | sut secunds

deintis €8 secac a

ediam propartione secscar quadrans Supericii Cylindricse QINO sb Bl
pieos qualeante 1RO Ungulse semicecrae , vel quomodolibet contractae , aut
prorraitar. Ac demum i quadsans Elipreos ££0 secse Hemieylindeicam
Superficiem FIQONP in proporcione Circumfercatine circularis d susm
Diametram, eoquod CQUEPN == Q2. QIF, « OUIR==02" , unie raio
diminat QJF:QZ ==QIPX: QF, quim sntea nunciavi (go).
12: Redeo ad Pascatiom . Ex haceenos deductis evidens ast quod eor
dem penicas modo, quo reciis snmumeris a cenro Circali 5d eius ciscam-
Ferentiom emitsis G, 1G ,IT', I8 exe. (Fig. 20.) perpendicalises sew
s singols singuls aequalia €D, GI, 75,24 etc. in supeeiici
e disposita respor imiliter laera omaia vel linese reccae
innomerac sque ad Bascos peripheriam in quolibee Cono rerte 0G 00
or, 08 etc. r.......m singalis aequales sune perpendicelaribas sive laceris
bus FC, VG, 1T, E et haec aequalinas poriter manec 5
etiam Cylindri in Hrml:ylmdm convertsntu, quoram Buis fuceit Semiy
cireatus MNBPL sadium fabens BC sequalem diametro sleerius, vel suiutir
bee mogai
DUNCIo excentrico interiore aut exveriore X' vel X ad circumferentiso
Cireli ACD cduces, necaan lceribes fnumeris in sapenfse euiungy
Con' aigui. iscensibus ¥ALCD, vel mua:l) uepoce quac recese au la-
wla paria sine sing endicolaribus ad peripheriam Boseos
I|nmmy o Wi FCNHG 1, gradenss piricer radio AC acquali diamee.
udinds cuiascungue, wi citisime ostendam .
plex est, quam sdmirabile cst alte.
- discrspentia navasae Cylindsi, et
D Coni

o Circuli dari vel longiru
Qued primam tam clementare ac

rm, dum mentem sobeat pracies
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Coni sealomorum, qui an

1 omnem, ot comparationem respucre omni-
mode viderensur. Haec oihlo tamen mings fncer Conos, ex Colindros

st o Fhasmnite Fucl gt vaagh, syt o Vg,
cuilibet laterum in Cono eeccto scaleas YD, vel I'D sempes adsic aequalis
T serscutkatinn oveslo, 40 suagoud FE pedhese pweh Ovil

dri sealeni, i ordine servato, ue arcus NK == AD., iuxea §§° 3= 3¢ 150,
Paradoxon ctiam adparec amslogiam istam baudquaquam existere posie
Sacer Conos integros scalemss ercctos ast iscentes. et Hemicylinds

sealeass Basim vel duplam baseos Conoram, vel cuiusvis magaitudinis haben-
tes, nullogue unquam modo fieri posse, ue inter Conos , ex Cy
integros abiiques, quemadmodam inter rectos, nec ileo in Biam int
a:. Quod dam admiratios
nem excitat philogeometri , videant oporte rationem potissimam, propeee
quam ec toras Conus iacens, et toews Conus erccrus seatenss awaloginm
wlam sepvare nequcant cum toto Cyindro dbigus i o sitam exe, quod
maximum, alteram

eate sequalinas illa laterum ec normaliom

sue m.ume depingendi e considerandi ope recarsm GQ, OP
quomodaliber pnd\luanlm,hammqm: caput sic 1QPO, cvius dimidia su-
0 J7f radiom haheati 08 =10 dizmetro Da-
sue erecti, quorsm verdces X, 7. Tadubiam esc cqus
w ete. habere pempendiculares
homologas ad Rasiam periphecius io proportione radiorsm 0, 0r, 01,00
etc., ita, e perpendiculares ipue similidus arcubus Dasium respondentes
evadane aequales in omaibus Cylind
8.Q.LB. ¥, 4.P,0 e, sive acquili alicadine <
or Hemisylioder [0LIQ, sed ¢ ©0TIA, rONlL, ONIB cc.
perpendicalares habene innumeras . qaaram singalac acquentar siogalis
sectis innumeris & povero X, aue ¥ ad - circamfe
ciis, quum cuilibet areui simili Basiom pecpendicularis convenit cinse
dem

7

e

dem Yongitadinis - Qain evism 4 imnumerorum horamce Cylisdroram sc-
rics Plano secetor ad 40 communem Axio normali, non modo perimerer
Ellipseor HD, sed ese quoqae Ellipsiue simition FE  ZC, ST etc. 3d Sum-
mam rectarum ab X vel ¥ in arcalos Circumfereaciae datse 0/ cbiinca-
dam peeducent. Dam etenim fiat 1Q== X/ vel Y7, et per Q transeat
Visperbola sialens centram babess in O, et lineas receas asyopioras 08,
OA hce cric fuas geomettieus urQUE , cuins ordinatac 7, 1Q, 1V, g%
exc. s Cylindroram latera determinabuat» quac duct
miclipticas Fa, Ho, Zo, $u etc., examque parces simils, peracgquabune
Summam predictom, ciusque paries proporcionates (93). Namque ilae
Semiperimerri sane in proportione Tesosversoram Semiaaium, 5
propestione Radiorum Basicm ©0, 10,70 .0 etc. , nimiram reciprose ut
0010, 0Lg% e, ex g oritar sequalicas aumngmnmm cuiomit
rimetr in Latera @, 1Q, rU, g5 cte., videlicet ac

m Rectangulorsen ec Summac pracdiczae. Problema itaque aveninti 5
perficiem Hemicylindri sealeni sequelem Summae laterum Con
aut erecti in arculos Barecs esc reajse inderemniaasum, quam per innumerss
Superficies Ellipesque simider, tam quo a4 iategram Summam, qaam quo 3d
portes propore porie. 14 sucem conmodi seciic in uri
soludone a Pascatio wradiea, quod licss Hemicylindel 10 decerminstom
A st Gt e s acquile maximae lincarum X7, vel ¥/, ex S
micircumfereatia Buseos 18 pir sit cort Circunfercuciae 10 Circuli d
i nee ulteriori reductione sic opas (93).

i Due
i

18, Hoc ipsam evinciaur edam ope Formulac fnido
Circulo NSAM (Fig. 23.), et puncto X in cius plano, vet
sablinsi, descriptoque Semicirculo €AL , s quodibuerit concenricis Se
circulis BGE, DHF cc. interioribis, vel exierioribus , ecic Superfic
He, e condi

Stindrica seatena, in 5 ac

s Basis
AL, Lacas 4K, Alicido 4V, exprem per [P Var'—
Ve o/ ak — G
dun <o Heaieylnds edem babest obiguincn, o¢ shitadivem,
colemque gaudeant latese 4K . Quasvis igitar esram Formalarum el

A e,

rur, acqualis est [ yEA=EZ AT lem dicendum de

Da S



»
[orvem=

TYTIAT, qeam brevitaris cause practermicecre licest. Qaze

omniz ficilina sune si conslantur §§. o1 1¢ 139 Prima hypothesis, fa
qua PIT— 517, simplicior ext et Theorema Pascalii suppediaat. Secunda
! Xd; eert ”Q.Mzu e, ec., quod indicae

pricbee 3o . ax
aug aur minui debere Hemicylindroram fsoperimetricomm lsters raci-
proce ut Basium r=dis, qucmadmodam supr. Lateibas sutem i €a pro-
portione reciproca muctis, vel diminuris, augentar quoque vel minusmer
AU in eddem radione propier tiangola- simikia, quod alteram conditior
nem Formularam adimpler. Namque prima hypothesis iubet ese 40 —
VIXITAN; seesnda vl 52 . AU — y/IREAN tertia pecic woaw
AVEELAN, et sic de ceteris in infinicom .

19: Acsedic palcherrima contemplatio , quae docet quomodo disponi
Fosint in Phno, vel Cono iacente  omria lvera cuiusvis Cond erecti soae
den Ea , quac de fcis vicariie in §5. 137 e 14 i
veniendam veluti mavu ducun. it cnim, uth superias in Fig.a1., vertex
¥ Coni clligsi, et T1 focus eivs sicarius . Laters C¥, AY, quae suot mo,
mam € minimm v Superficie Coni, ita producancur, ve CT—=CfT, AS
==4T; qued facilline consequemur, quam recta conianers 7§ parallela
evadac alteri G propeee s AY 32 €11+ ATL:

4S:1¥D: D D etc. Nuac @ pun
eto T ducatas 70 parslies ad ¥4, facque cum dismetro €0 Cirealuy 1y
eodem plano Circull dai CDAB. Conus ille scaienns, qui pro hest habeat
desaripaan Circalum 2, pro vetice punceum 7, gro slirudine erpen
Jicalazem T2, laters singula habehit cqualia singuls reccis homelogi
§8€ 3 puncto IT ad Circun ereotiam Girculi ABCD emitiancur. Exemgl
s eric TO=115, T¥ = I, atque idem dicendum de innumeris
rectit ad exteema chordirum 3 puncto concacrus G eductarom et similer
arcus scantinm. Be revens latera huins Cont acqukia sunt (singula singu-
Yis homologis) Suammis laccram Conoram ad verticem ¥ oppositorum, pro-
ter

31

pree similicadicen wiam Conorum €7D, €14, T4, e Th==Av—4 15,

Constructio taque ad resolvéndam Problems ieud, tam dircceam, quam

iaversom, hoe modo poterit cxomari. Detur Conus quiliber szalensr

EABCD (Fig. 24.) . In eodem Buscos plano sitae supponsnvar recuas £6, £,
acquiles rma

sepracsentet sliitu i Sececur deinde CG=CE, et GH=F4,

iametto CH Circalas HICK desceibator, solutsmque crie Proble.

2. Rectac ninitom a reperio punceo G ductse ad inventam Citcunfe-

m HICK pares sune Lateribas singulis C

Singulari hioc o casn, i eadem reperacur comrat
AL, erit CA* = GL* — LA
—+SON.NM, quod mirum in modum cam Puscalio consentic, Nuac de-
sion Circalus HICK, punctumque G, 3 quo restae emiteantur sd
Pesiph
in plano iacentibus . Problems hoe invermum est eq
qoum ex advesso dicecum unias deermiuasae resolutionis st eapar (9s).
Jater G, Gif sumatur G media harmonica. properdiomalis, qus bifarism
rculis £ui . Busas centro C,
sadio 07, descriptus sic arcus Circuli- indefinicus GSU . Dacatue tandem
‘quaclibet recta €S, secans Semicir in 5y arcum in S; funcracque
1 panalicta sic SE. Conus ile, qu pro basi habeat Ciccolum Dismerri €,
Lacws masiman SC, minimam SZ, verticen S, slcieudinem SQ, eric anys
quesiton : 5
Peopeee paralllas. Sed €5:=CG ex construetione .
Recta sutem CS sees Semiciealum ipiam e ncto P, ex
ideo duces quoque S¥ parallcla ad PH, osiecur Conas aleer basim habens
Circulum diamesri CF, candem verticem, eandem altitudinem, ac oo
dem laers cum priore , quum evidenter sie Y= ST.. ldem srgucndum
de rects CoE etc. exc., quac pracbet alios duos Conos CEA,CEX gou-
dentes communi. vertice, et alkicudine, stque fidem latcribas, sed tar
men iosisieacibus diverso Circulo, w0 nimirum diameti €4, sleero din-
mei CX. Conl igitur cot exiistane innumesi purlateri scalni, quot
sumer puncta exast i arcu GR & wogene CDR defiito, quorum

secea in ¥, deseribatar centro ¥ Se

Pec docerinam etcnim Galilaci G
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quilibee suum comicem habet cum eodem veetice parilateram Conam a-
que altum, sed Gircalo maiori insistentem, excepro unico Cono CRT,
confondicue cum

coian maximm lacus et tangens CDR, ec mi
aliodine (96), qui comite carec . Nullas autem horamee Cono-
rum sine numera insinere unquam porest Circolo acquali dato HICK,
qui Buss ese Coni facents, cuius apex ia punceo G sed omaer pro Ba-
si maiorem Circulam habent. Ea vero lege progressio Dasiam procedit,
e inter ducs dimices defnicos comprehendatur, maximum nempe Circalum
diamerti GC—t+ GH==CZ, minimm Cirevlum diametri C6— G
videices Giralum darum. GireuTas ille maxies Badis st alieies Cont

iscentis parilaceri quo ad iscentem datum , cuius Basis est Circolus mini~
s, qui duo Coni iscentes commuvem verticen habent G, liiteigoe
sunt Conorum erectoram sine nu.

nequeane. Primus Canoram

¢ quod ii sine vere pacilaceri, confiemant praem
i cnim dacantur quaclibe ectac GV, G exc., et Q17, B1 et
quibus pastremis parallelae sint GO, GO, erunt arcus Z0, zs ete. simi-
lo arcabar 41, HI €., quum e € consirutione G0: P :06:GH
=GZ. Frgo GZ==GII:Go G:6v, 51761{ Ge::
EH:BLIGH G et ai GI etc. (97). Hacter
e e vgaailh el o aFieasilid e © positi extea
Cireomerentiam HICK convenit etiam puncro G intra Circumfere
290G, ita, ut aulam aliad discrimen fotenit, nisi quod innanieri Coui
pasiaceri, corumque Dases ab iisdea fmitibus deweeminatse iaverso ordic
ne progrediantur..

0. Corollaria quamplurima consequuntar, quae saleem obiter adno-
s funabic. Prieum praccipaumque est Problema
srcslos bascos Coni sealesi 1 et Samm
circalaris dum <

810

Summae laweram in
rectarum in areulos Peripherise
<odem cum ipsa plano facente,
@lem wnumaue habere incer se cognationem, ut sinc wnum e idem
Problems. Aut Conus itaque detar ( Fig. 21.) ABCOY', cuius basis ADCD,
alitdo ¥'X', zut eecrse dentor emisiac 2 punceo I ad Cireumferenriam
civsdem Circali, dummodo IV sie oceuraus dismetei CA productae, et T
perpendicaluris ad Y0/, quas bisecer angulam CF'A (98), wnisae formu-
lie € expresconi non modo, verum criam eidem Ellpsi subiicitur Peo-
Blemntis

antur 3 punco
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blematis resclutio . Si eeenim qo ad punctam II° Problemati satsfa-
ciat Hemicylindrica superfiies FONIGH , ubi latws CG = CIT', secto
hos latere CG in M its, ue GM==CF', ductoque plano QMP Basi pae

s TZ, et reperto
poigh T T . agoaces Chrain 2100y Superiicies illa Hemicylindrie
€8 ONIGH tali adsmussim latere pracdits, ne CG ==11€, Problema ipium
recolver quo 3d punceum slterum T dsm lacus idem € ita prodacatur in
, ue CA:0R[ICG:CE, quum parilateri sine Conus ereceus et iacenn
et Sammae laceram in arculos Basiam proportionem haheane diametroram

earundem . Quae methodus viam sternic ad alism primum 3 Robervallio

Quo facto , inter ditas CG,C8 mediam adsigoat geometrice propostions-
lem CH, quie diameter eric Buseos altecias Coni similis CMLH, evins Sume
m prm\w:lnrllm © lateribus in arculas Baseos aequabic medicrarem Super-

dati Cylindei (vm)

1 Cono MCH , proprer corum similitudinem . Pro-
blema hoc aurem invenun universalius eciam ractiri poterit si Conos
simal ereceos e iacentes contemplari libacric . Ex revera, daty Superficie
Heamicylindr cuivsque ABCDEF (Fig". a6.), in. qon latas, vel sais, wel

DG, imscribatar pimam in Semicirealo ABC Circalas pro dismetro habens
ndiun BH. Deiode in BH, i opos fueric Wiy feeat B =0
e dum scrideat fortana, quac donee e Summa erc,
recuram a puncio L ad Circumferentiam onr scqualis hemicylindric
Saperficiei . Non favente aucem fortana, tum ope centrorum in B er #,
atque incervalloram BD, DG , seperiatur punctam S; eringe ia Cono,




q i s i dismersi B, ae Triangalum DSH ipsi Basi
normale, Simma laterain erc. sequslis datae hemicylindricse Superficiei.
Io aperto est locam esse huic direczae Peoblemacis resolutioni donee Sa-
peticies innomerse hemicylindrica, parilaterse, ec ellem Bai gauden-
tes, sed diversimode inclinstae, i in 7, U esc. non pervensrine ad al-
duudinem minore; secta deta HL. Quol sstim arque accidat, nallus
e, in dta llai HOUR Probleme saisfacice .
tado PT==LH, in quo faastisimo casa soperiss
itm dicto Problema resolvitar 2 Cono ixcente., cuius vertes in L. Alse
m limitem nemo non videe in Hemicylindro recto BE, cai respondee
Conus pariter rectas BOH, axem habems OA insistcatem ceniro A Circali
dati. Tner hoy limices dacos ©, ¥ quacvis Hemiapeeicies Cfindrica e
camque modo inclinars , uii AU, Conam pracbec B XH fac
dim, quilcm Puoblems. requicic . Qui Conus nalo et abores 5 Geo:
meteae placeac, converti potest in Comsm iscentem, eidem mancate
Samma lsceram innameroram in arcalos Biseos. Hoe ug fac, si ex. gr.
Conus erecens BSH converrendus in Conum iacentem . Secctar primam
b alas describarur super diametcam 87,
el manti deseeptus sbverseae. Midin i gramecion proportionalis BK
foter BE et DAy ac super diomotram BK Cisculss slter insistac. Denie
3 o, seprusique est Conus quacicas, B habens

Conus ercceas, nee

o
iacens Bascos D, veicis £, porifaccrss quo ad Conam eeccam DSH.
Summs igitar etc, i BSIT ad Sumoen in BES uti B ad Bl sive DK :

BLE. Metholas ipn perducit ad Pro-
blems inveriam resolvendam ersiecto quoque fimice ¥, qaemadmolam
in Superficie daea semicslindrica £FZ . Aut enim Conus facens desideratur,
aut Conus ereccus Summam licerum habens in secalos cee. parem
«ylindricae Soperfci

Obrincusr secundam codem adamusiim srificio, quo wses
vallius, videlicet invento P ¥ by 2oc

m qoscsicum suppeditabit habentem peo B
& Cicalam dimecs Y, movinve s 58, e mivim vl St

perpendicatai
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Dem £¥ . Sed ianumerd alii Cond eodem modo Problem recolvent. Namqse
intee Y ee L ex §°. praccedente innumer continensar parifateri Coni, quo
ram sous, ex. ge. rBA, diposita A ==7Z . Deinde sic talis B3, ue B2:2y:
i atque educta g parallela ad ,,‘ orietur Convs Byt qui super
Cireuum diameeri 24 o

Conis quoque saperius consideratis
BSH, BXH e, spuri poterac 5| Geomerrse phicuisee solutionem dice-
<tam, quae pracsto exc, indirectis | minusque obviis resolationibus locu=
Plrare. Quie omnis confirmant aut indireces mechodo Problema inver-
aum, de quo musc loquimar, plenisimam solutoncm et deploe
ad Superficien Hemicylindei scaf e, spectan-
sem ad Conum iaceniem, vel ercctum, ec in hoe casu poreremo ad i
bitum Geometrarum eligi pose: Conum compositam inxta morem Robers
alli ¢ Pascalii, videlice ad typum eorum 874, DE¥
Nec e partibus proportionslibus
face s ducto quolibee ma
I, e areus

Yiccram habeane Plano bascos normale..

dispatindum, quom de coram sequ
statim comees ob srcom HO

100,
Coni inceods GHICK. (Fi, 24.) povuers sepeens Gont s AT
duos Conos ercetor , 3c simul parilateros , ese adeo facilis, ur sulo ciccind

duetu deriverue . Sic namque perpendiculacis GA cufusiibet long
€8 ceniea €, radio CA arcus Circoli describatur, donee altera peependiv
cslaris 7R prodacta ipsi occureac in 2. Exunt duo Coni GAH, CAT pa=
rilateri. Latera etenim maxima CA, €0 sequantur fner e ex constra
s vero AH, Q7 ex Elementis, quum CA® — AH* = CG'—

T =00 — 07", er ideo AH=OT. Quic consirucrio
T2, 20

—cr

R —
facilime com €2 Paalii concurte, qui iubet |
—+STR. P2 =GA™. Palim etenim fie esse O —
cn—co® (10).

21 Ad dheorize complemencum, stque ad areriori foedere coniungen-
dam amtogiam Cylindei et Coni. sealeni non ingrarum erie Elipsim illum,
qum Pasealius i solo Cylindro contemplabatur, in Cono quogue experi
ri. Dewr ergo quiliber Conus Sbigeys 4G (Fig. =), i in menem

revocara
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revocats doserinn, de qus mentio in §%. 13°., dobio caeet Sammim pro-
arclos Bureos BECD parem eie Rectanga

AB i perimerrom Ellipscos, quee habeat Axea
traveriam acqualem BG dismetro Buscor , et Coniugatum .
in ratione maimi lateris AB 38 AC minimam latas . Ocanis
€o reponenda est, quod Ellpsis ipumee, specie, et magaitudine

Gate o s P wEbeis it Dhciar i o Corbpag Hwine
it quod duct a vertice 4 reces quavis AF exra Gonum, sed in plano
Triaogali per axem BAC ad Dasim normali, sic ea Ellipsiam innamera-
ram, qase generetar a Plano ad Triangulam ipsum PAC perpendiculac
s¢ tmanicunte pec recum GH parallelm A7, el specici s ut quadestam
wnit Axis in plano iscentis BAC ad quadraram sleerius rationem mm
quadnati AF ad recungulon BF in G, sive AF:IE —IC*,
Purcto 7 centro Bueos . Tora res igitor versacur in emitieada s
AP I — B*: AC*, Qaod Problema plamwm est, semperqu
e i recipiens in Cono sealen
et celeberrimo in Antiquoram Awalysi (103). Problema veteram Geome-
wrarum hoc erat , invenite Locum geometricum, in quo disponmntar ine
numera puncea, uc Fy £ ecc., 3 quorem quolibet dustis tectis AF, Iy
u‘ I ete, ad doo pancen du A, 1, i semper qusdeatam prixis AP
differentiam quadratoram poscerioris FI et rectae datae CT, vel A :
04) . Hane Lecum geomeci
cam Circumferentiam circuli esie y cuias centram in recta AZM, Tiquic
do constas; ac post Apolloniom, c¢ Pappum Pesras Fermatias, Franciscus
Schaotenias, ac praccipue Robertus Simionius cius consiructionem dedes
T (105) . Gemina igicur lius Ciecumferentise ac rectse AC
dewerminat pusces F, F, rectsque AF, AF, quibus parsl
G, G11° Blipses suppediuant speciei quaesiva , dummodo =
wans cligare 4B AC". Sed viam seqens & Fermaio ¢ Siosanio. di
veram, hac methodo nova , tameusi R e
edonem insiituo . Sit A0 perpe =
trica AC' 4 CB'— AB* : Ac"4mr‘ £ €@, ducumque eric panctam
Q. it deinde Y prpndiclai A0 Bt e ORm 0 repe-
awe BS medis geomeuica proporsionslis incer By BR - Denique
55ad: on: s¢ puscim N dicom erie; et ficto Centeo in Q, radio

atque ab aniversaliore pmm

aque cu-
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QN ope circini puncta quaesiaa F, P determinsbuntar . Quin imo <t
Locus omotum punceorum, amewi ad institutam meun non pertineat, ex
adhibita methodo enucleacur . Bifiriom st enim secta £#”in Q, unde edu-
<@ ad FF* perpendiculari, haec occurret in puneto T rectse AZM, quod
centram eric Circamferencite quaiitae SFZFU erc., inervallo TF de-
Lineam reccam, veluti in Problema-
t€ Galilacano, wnico casa convertitur tum, quum ratio constans fueric
sequalitars, o 1B = AC, scllicee in Cono rects; quae hypohesis
el QT praliam A1, et ilcitco cencram 7 shit in infitan. Quod
is mea constructio suadee, quia Fovens & alt o 8, i
e Mok B evemi proprictatibus Cirsuli (106), €V evadic infi-
nite-magna, e¢ AF, A seqidisances 5C, sive puncta quicsica F. 47
in infinito merguatat. Ut Ellipses aucem spevie nanc duiae Gi , G'H'
Ellipes eviam egtitudie dsus Sestnnur simolam fcie est, See
enim AK ec AY acquilibas diametro Baseos £C, ductisguc AZ parallela ad
4B €€ ¥O ad AC, 3¢ LV parilicla ad AP, et OH ad AF, ac demam
secto Cono per recrss VL, HO planis normalibis ad ABC, dase Ellipses
gencrabuntur, quaram Axes e prcs i diameon g o Con
iugatos proporcionem habebic dB: 4G (107). Nec modo Elipier geminae
erunc idencicae, sed adeo dll'\c)lnt. e Axes maiores in oscuria X prag-
beane PX- it 61 OX== X1, semperque paralcla e se st vl
s VH,OL (198). Samma igivue Laccram Cosi 4BC
1 wralos B anrz sequal est tam Rectsogalo Laseris maximi A48
in Perimesrum Eilipicor LF, quam Rectangulo ciusdem 4D in Perime:
tram Bllipscos alterius O i Cono ipsomet genicarum , el propositum
oili fucrat invertigare..
22. Negue idem deficit srgumentam in reactacione s
ed imo o PEICEE e veiiat adparet miramaque decy
fidem

scribendae . Circumferentia ista in

« Dam ctenim Conus sealenss BAC, ipsa Bm semper
ey prapo"m e AB: AC Lsecam maximi cc
minimi , €0 wique

atem §. 147, ot tandem desi-
mt in ncemem  qulem ocendie Figt. 8., b <andi hibemtem com
praccedeate BCDE, verticen 4, litera maximm ac misimam AR, A€,
emo non videt cadem sympromaca in hoc reperiri quemadmodam in cre.
0. Circuli enim innumeri acquidistautes Basi in Cono erceto, ot ad ves-

Ea dicem



38

m opposkco, sepracsentantae in fscente, ex opposico, & Citculis inna-
meris, quoram Peripheriae ungne intcrius utraque laters MAY, NAP,
ccarraque omaiam sunt acque dipos e Al, donec oporceat pra-
dunee Al Wiseum ChuARITAS Tninacoss contingentium st it~

e 1 z3
te, qui oo gaudeas = = P8 wimiram diametso haseos pec

sammam latesom maximi ac mivioi divisc, ideoque ds

+ Arcus a pun-
ctit contaccuum determinati, veludi ex una parte MDN, OCP, QIR, SIT,
PLU etc., ex aliera MEN,08P.QGR, SFT, VKU etc., tunt, ut in Cono

AY 3 48, sc sic de coters in ininitum (109). Ellipies itaque identicae
PXL,HX io Figh. a7.. quae sucea semper obliquitate Coni ADC invicem

accedunr, ex Cono crecto in Tacentem verso u

50 5€, et colem coniugato, scilicee, qui ad
thei parem s datae AC: A, ivcipe s in
it latera OA, PA pusirione dara . Qu
facillime determinacus (110) Ellipsin quacsitam pracbet in Cono iseente
et spesie e< maguitudine & positione daam Wi, ac sine subsidio Cyline
i swaleni sappedizae dirscte Summam secearam inumeraram 4, AP,
AY, 48, 40 e, in arcalos Peripheriae citculris CDBE sequalem Re-
etngulo AB in Perimeerum art Elipseo dudum descriptse . Modus iste
comiderandi affestiones Coni cuivsque iscentis amalogas illis erecti Coni
simplicior equidem et in Cylindro, de quo saltem pauca obiter deliba
bo. Cylinder iraque reecss grada

A rectitudine declinans  fisde
25 Cirealo bascos TISTK (Fig'. 29.), et sxe A@, sea ltere T4,
5908 innamercs acquales Cireoles scrvae, quoram centra in axe dispos

suit exiam quem in eodem tndem iscesne plano, quo eara coram Cir-
ot g cunems i prla i GV, 400
ALT,UP.T e Hace laera, s et s quacliber Z5, BK et 3¢ e
axis A, remeriamlen o stauibint dlgacis
XP, YHZR,UATS eic., e a centris Circus
Terum

occursu Per
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toram eorundem, quemadmodam in Cylindro recto et sealens . Ellpsis su-
tem Cylindei erecti orea 2 plano sccante lateribas et axi normal, semp
fic roca Linea geminsta OAY , laeribas item et axi perpendicalaris in

seatens st habee limizem
Clindri reci, csias alitado

s G, Arss Damskrss il pvent Supﬂ((lu wiloe
ceat in Plao. Termings ipse sive wliimas L
!!gnm G Soperkciem Cylindrcam e

mes diminatae Soperticiei ad
sramn proportione ipsa gaader Diamers ad Semicitcumferens
Radii ad Quadrantem (112); quod ese Fheorema non iniucundaa. lnsu-
iacente nova methodus dimeasionis Ungalae eruicar . Da-
cta cnim tangente DT, ct ad istam normali My, necnon DF perpendica-
usi ad dismecram UX , et coniuncto radio DH, manifestum adpares iz
proporcionsem semper ewe sioui-secto BJ propies similia T
Togonin, Dl 31, seque s proportansioms wx 40575
ieoque. DG iem e 2 Ungalae clementom, Unglamase o,
cuas sliirudo 11X, sequilem Recungulo IFUX: antae ac insperitsc foe-
cundicutis est Cylindri facendis comidentio, quae prima fronte neilis
ima videbarar .

SECTIO



SECTTI1 O I
DE FORMVLIS INTEGRALIVM
A PASCAL] THEOREMATE DERIVATIS,

32 Sroosots B, quse pois cemmenns st quim fandimenta Pascslii
dossrinac, ius wus in Calculo Tategroli explicandus accedit, a nemine,
quod sciam, Geomecraram ad hane wique diem pacefactos . Toa res paucit
sbiolvitus: dirccte quidem in Tntegealibus deceges

ecte, sed non

i Ttegratio dependeat a perimetro Hyperbolse . Commodum au-
tem perbibent eximiam oniversc illie Formulie. diffee
eos perimerri, vel <ias artiom de-
terminataram, pracsertim post traditam a Leonardo Eulero secrificationems
ias Conicae Corvac, quam omplcin Secies dogaision. € mex-
Commentariis Academiae Petropolizanse (113).
nem Tabalarum Trigonometricsram
m prosimse recifiarioni srcuum quorum-

Ties Gieuli e Parsbane Apollonisnre, seduch po
5 Bl
7et in Calewlo Tategali, 4 suppetiss prcscecim pecamus » methodo par-
tium proportionalium, sive a regalis, quas vocant Juterpolstionsrn. Quarn
etenim clementa perimesei Ellipseos datae roorinen s ex do-
trina Pascalii rectarum a puncto excentrico dato ductsram ad datam Cic-
oo ificle sum Bules Se. eoviom

somma obrineatar ope integrae E|

dats horum abiciss vel ordinaa , i

culi peripheriam
eto condendse Tibule Ellipricse insiterentar .

34+ Tramsios ab Elipii ad Hyperblsm Familissis ismdudum est
Aoslystia (114). Eddem peitus arte, qua 3 Greao vl Bl sequl
wens (Fig. 30.) IGHF, cuis acquatio sit y* ==&’ —x", factis OF= 4
= 08, O, LV Tavlt sespioniaisiben o5 irost 0 =

4
dus Gt ad Hyperbolam pariter sequilaceram 1d eosdem Axes 0B, U0P

quaclibee swotens CGDF vel EGKT y

& —x, dum OF fussic ==, 0C vel

s ficro duntaxat ¥==x i evae
dit n,...mh sesiens concenteica ACATIDT, seu ZESOKS, Jiskem

Bos pracdics, sed i in Schemate postis, ac sequacione gaudens

i respicic abscissis OL==y, et ordioxtss ZS sive LP

1 dx, quie refecara ad arcom Ellipseos CM, IN, Er. -
il wducte (emtlontions men hibita ad solas l'un:m:u!: 8 vy
acquales y,dy) in arcum Hyperbolae swriae CS, IR, EP, e

o, e g o i

oloranim a Franclsco

Rogerus Cotesins (115). Iu ex. g\'» quum 2 Theotemate Pascalii iux

§° 15" comequatar per theorism Ungulae arcas Circali infinitesparvus
or e[ — PRl

o= e silcect/ 5 VIR =y

Hiyperbolac acquisterse

finice - parvas do= dx* = L5

Dum iraque elementom Pesic

\/1—

priore, huiss pracserim mechodi adiumento, apertsime sc. procal dubio

pateficie.



1
pateficit (116). Toferlas antem Pascalio duce ad §. 53, 387, ac g,
osendam melioribus_ eciam auspiciis conversionem  expressionam  earam
Curvarum obeineri ficto wno Semisxiam velus @ == ay/=j. Univer-

aliter caim ab Aequacione 5 tera exsergic

y'=a’—+x", ad sccundum Axem Typerbols

—asive

secus ae sapposito b= by/Z oritar
ad primum A Hypthlss oo

25, Pas ventum, quod potisimum continent §' 2%, 5% ac
[ ulu(tden(n Sectionis, sic slgebaice transeribitar. Daca.sic <
1is Circamferentia AEFG , ceutro O pracdiea (Fig. 31.), sisque puaccam
Bin diametro A, vel cius productione, 8 que rectaé innumerac BDDE erc.
a Perq-huum emittansor. Vocatis radio 0d—=1g, B0==¢,0C=x, erit

adx

£ ox praccedente, e ex 2% BD= T, ideogue

fao Dien,—‘[ L "'"“'-u-n;.m

+ qui arcus simites SM, TP ad Ellipses conicss pertineant, descriptas

e secear egibas

m expositis in 1. Sectione. Ert

i VT
/ Vi

e teansver:
24, et Semiaxis umulmu Ak
Semiaxis autem crénsversus maioris Ellipseos similis NFP est

ap=

fo

et vicisim Semiaxis condegatas Al

Quam ita-

que Semisxes homologi vel cogaomines dusrum Ellipdam stmitiam sine

ratione —azé—+a, nemo non videt €5¢ (¢—+a) SH=(c—a) TP, ac

propterea daplicem invegrationem Formulac datae difesenia
—dx.

n unam candemque resolvi. Quac singularis

affectio dom admirationem exci

iquibus Analysts, ac praecipue Bou-
gainvillio €11}, nune admirari potius Yiceat quanta fecilinte deecta it
auque
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acque illastraca ope Syntheseos geometricae  Pascali laboribas maruatae .
Nes diffculiss oritar dum facric ¢==a, vel ¢<a. In primo ctepim casa

3 ﬂf ir Vs

=

20 MY, ideoque algebrice integrabile ,

similizudinen Ellipsium cofugicndum est, wbi MY PV’ o:26,
videlice o . PP"==3a. MY, uti superius . Algebraicam autem Integrale no-

Waa

—x

Fane omass, quum agacur d Differcatia

2ay/5. v/amrx (118); et ideirco MY ron mo-
i
0 in hac hypothesi, sed univeraliver ex Schemate apposico, parem feri
icet AY =V/Zals —+x) =VaF.
quemadmodum constae ab Elementis. In sltera vero hy;mlu
cwm smsengae o dati Circuli AEFG ci
aliad oporeet ex wsitaris legibas Analyscos misi muratio 7 6 —
e Frodent nerts pulatam nmorsr in b Formuls meditends

‘urpore quac complectatar wnivenitarem argumentoram ad isam Calculi
Totegralis partem spectantiam. Ac inprimis cbservandam est quod duce

s Geemie. probass x alveas peseinr e vepreto Ave-
ties. Quod desideratum saepenamero, sed rarisime consequutum Alges
brae Collectanca panim demonstrane (119). Accedit skers utilitas dedas

< ob scquilitasibas AF=VY3a(s —ra), s r=22 pr=""2_4p
an =

F



eculam LEM. Hi duo valores

ites, nimiram ¥ == =4, oltra quos

Sel Hase ipss Tormale primigenis receifcationis Ell.ps!m Goricac, quim

plerique Caleuli Totegealis Seriptorum i ractericrant .

modam consentit cam s Leonardns Euleros monerd

e dstesit b perfsniin Ellipsim, velusi i
a5 2 Differentia

1= upposics o et b See

X%
bus . Revers . quidquid si 36\ eandem formam habee
mea antecedente expresio dat ab Ealeroi quod eo magis effulget

eun ad humagereitatem wrvsndsm fat =, qui momeras est, =2, et »

quo I Semirxi

AD radio Cieculi fn Figs, 82, derc
teamsverso, CA==b Seaviaxi conivgato Ellipieos datse, wii fusias in §°.
107, exposinam . Tone fien GD == ¢, Formala versiar in 4=

Lfud

egwivam e ob Bypedeia awmpam 1b Eoeo G20, <t cosficen

T G qui e

deo deber esse L, propicresquod in mes hypochesi Se-
— s proprereaq: mea hypothesi Se-

misxis transversas Elipseos sic

ry dum in bypothesi Euleri ==¢—+r,

ex quo fie srcus Ellipsis Eulerianae = £+ _fg.u Ll e
P =

«x Bllipsium similitedie, nimirum coeficiens = - prouti demonstran-

dum suiceperam . Non modo gitar Formuls Eoleri adamosin congruie
capesion, gt orur 3 Puali Theoremue, veum e on difae
quim Ealerus ipre wsdiderst vigiati quinque anacs ame in No-
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it Commentariis fisdem Academise Petropolitanse quum agebat de Theo-
remare demonsteando Tosnnis Bernoullii (r23); adeo ot Pascatias o Bernout-

ius, ex bis Foleras diceadi sine eadem diversis temporibus ac diverso it
nere faceo prodidise de pecimerro Ellipseos Al
.+ Ceteris omnibus maneoribos permateesr duntaxar inicium abicis-
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commodo Aualyscaram. Verunamen, sut direstae,y aut indirectae lipsi

a9
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lege prosedit, ut st as—+(g—1) xr==rz, computatis sbicisis » a
centro Eilipscos super Axem maiorem (133). Ad eomparacionem rive fe-
creque inscicucndam. ligo Formulam snslogam §%. g%, nimirum
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minxi maiori , velue

—, dunmodo in hac formula sic e=

prima Formala, ne amlogia perwurbetar. For-
mulium prior, ui libi dictum, in §°, pracsersin 2%, Parabolam El-
38.). Ellipsis est e (139), Axe teans-
+ e Centro K, sapposiis KB =3, AC==w, Gt
du ete., aque Axe coniugato

24V'7, g3i Coslicions mumericus
7 unitate micor fracionem adaequer Z, caius oumerator foeris Para-
meter aue Lstus-recrum Ellipseos ad m:
vero, quse 2 variabiliom

em Axem selatae. Paeabola
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duon villzes sut valorum liniees Ap—=L-= ga, e¢ kD=1 compre-
tis Formula summanda imaginaria fiat, eric
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ud Integeale in Theorema Pa

—

sentat faxta notes canones Analystarum

i sie facile versitur, Est
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genera expressionem integrabilem ope sreus Ellptici simul ex Hperboli-
civ quemadmodum fasias declrabo o §°. 43° Fructas ergo ipiius do-
¢ Puscalii est eriam inventio lategralis b
nem 5t graphi plasi mens fuerit, non ¢ longinguo petenda, sed
8 propriecatibus ementribus derivnda Hyperbole scquiare , quie

i Viiadun 1 i B rbols acquilatera

(Ve—

wiusce formae, cuias origi-

icem gerie Circuli imagi

v )y abe

. 53 qui indices expreio (=

scivss x 3 centro 4 super Axem- secundum 4D numeraths, ec Semiaxe
1= ln Axe secsndo fat IC==¢, 3 quo puncto, codem semper ma-
Do, egredianuar rectae inmumErIE €0, G CF crc. ad perimecrum ue
que quatuor ramorum deseripeae Hyperbolae, uii 3d Circuli ireumferen-
tiam o docrica Pascalii. Qued in docerina Pascalii erac pro Circulo
GONP secta quaclibee CL porcatia sequalis summae Quadratorum CK.KL,

seilices (e ) —+ (#—"), unde oriebacar €L =V/ 4’
converitor pro Hyperbola in rectam , quae posic differentiam Quadrato=
ram GK, KM, nimitsm (¢—x ' —(o"—++"), quum Hyperbolae acquic
laterse proprietss sie KM==KO, GE==G0, HI'—HO ctc., unde oritaey

© Quod autem in Cir-

evolutis Quadratis, recta sequalis
oy

aalo erar — ieculi L3, sive Sectorls

Ve

dopli LIS per Radiom 10, sea 4 divisi, st in Flyperbola

+ nempe elementun Arsus

er cenici MIQ per
(141)- Theorema
Circalam perinent

nimirum :\:m(nmm dupli smnn; i

gon Theoreos
Susmse Quabewran Difmers ocam st <t vie Sectors G
Sector n,,w.m sben; Dum e expner ing Pascali, av-

sdsincin €5 pupesdioel e c e

ordinatis orchogonalibus , Samma prodsctoram, quse penisior e
¢ summam Quadeatoram Coordinatarum orthogonslium
wapu

w meris, quae pos
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1 puneco quovis € wel € nameratarum in Girculo daro & 3 rectis in-

e o

um pee Cireuli Se semissem, scqualis £se ani Receangulo rectse
5 i v 4) i st i i s e e e e o3poet 160
beret 4, Sumera productorum, quac fiant 3 rectis innumeris, quse posint

+ quic oranue 3 dividone Secoram centsliom minino-

o ifireniam Quidacorsn Coorlins:sram exthegosliom 3 puncto quovis

» Hyperbolae Sem m, aequitis est uni Recangulo imaginarie
v daar (=4 Y1) J s ot Gutis B, o imvpne
huiusmodi e, ue i

., semitransversur sucem sit <

potius formam habear (T ) —+ay/Ti. Ee sane , subseivutionibas sic

cus 4—

« fih n Tormea it osioss B 26 conmeuiae

BV, qui com ¢—tay/7 produci uste Restangolom. qui

e aberrimos fructas Pascali Theo-

s, neque pracsuntius 3d medicandum
ibi constans Anslysis (142)-

Vs

Vo jaib

quomodo sic in veriaate adserenda semper

34 Ceteroquin-Formula’ ipamet Geometram spon-

+ denominatare suo significec Acquationem localem
ad Hyperbolam acquilatersm pertinencem , cuias Sem

v

. abicisis = soper secandum sxem computsts, s¢ centro

posico, ut distee 3 principio sbicisarum = per incervallum

ibus comparati Formulae primigeniar

determinantus hos wodo. Semiaxis

. quod denotst in hypothesi asumpta nunquam imagi-

arfum fieri posse. Revers secetue Axis 4B o H ita, ut sic JH

= £ quo firo, inidam sbichwaram = cadex fn puncio 1, et
pilam est ob figuram Hyserbolicse Carvas ROFVPT abicisas ec ordi

natas omncs 3 centro 7 (uti ¥, 7), vel & pancio A{uii 2,7, edam in
infnitom excorrentes, semper e reater. Quid st autem ¢ formula ipna
potcfcie, winicom sequalis & 2+ -, unde ficillims enmscirur descrminas
tio puncti € (aut ') emisionis recarum sine namero €O, CAL, CE, GF
etc. sd perimecrum Hyperbolae, a quibus in apereo ponicar e¢ subiicitar
‘culis amlogia atque cognitio intima supceioris doctrinae Pascali. Omaia

1 quee nee diffcilia sune, nce fis disila in §§°. a7,
31m. 5% dum de Cicculo agebum explicstis, superva-

Vbt

cancum censeo, neque immorabor in cam considerando YA

,..my sive A VT, i o e s it o o

2b acquatione Hyperbolac acquilaterae x*—
whme s ;umm axem 4B, ad sequationem Hyperbolse
quiaterae " —'==)" ad primum xem relacac, prouti est in Shemate

delinescam. Unam duseaxae silentio practeri
P2

nefas essec quod, quum

prassidio arcis analyvicas pasin adiibitae (143) sepa-
VIS

retur gencratim in Diffrentialis huiusce formae

peadere simul (exceptis casibus supradiceis in

=/
§° 53%) a reciificatione Eilipreos e¢ Hyperbolse practer quantitates al-
gebraicas 3ot recus Lineas, qass Swmma illa complectstur . Namque

st cius formae, quic ex praemissis b arcu tanum

nem recipiat. Bt 2 modo srgaendi

§'. 33%. adhi
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Vizw—mw
fantum Hypscbolico pendent.. Hace deductio, dum consentic mirifice cum
yalzatis canonibus Calculi Summa tori, foccunditacem eciam adaugee Theo-
rematis Pascalil, quippe qued non solum ab eo direrre fluae Integrale

ope arcus Ellipscos, sed practerca faane indirecte tsm

VT
Tusegrale « per srcom Hyperbolie (140), qum
Gl v e
sliud VT ope arcus Bllipicos cc Hyperbolae simal , prac-
Vafzatd g

implicirimus aacem valor Formulae gene-

Ve

. de quo in §" a7 ser
7

ter casus superius excepror .

ralis b Myperbla dependentis est [J‘_

o fuic. Oritur quippe stcim oc in nmgu\.f‘.//ii

twe [0, Qauem vero in Formula universli Semisxis confagatas Hy-
perbolae, uti in Ellipsi 3d §°

resolurione decivari debest acqastionis /5 —+ 5* —¢' =

hypothens faces 2" — g = o hic edam erit = . Tode est quod For-

s singalars "

summerue ope srcus Hyperbolae acquiliterac

quemadmodom haber Nedsusinns. e alte, sod fcicie, desiaserur

+ Foraula Seniasium Hypertohim respicientim | nimirum ab

quse Formula mediace profiuic fuxta §°° 33 3

=

5
Theoremate . Si ecenim facrie =0, et Formuls evadat

o Semisxes 1. c*. universalter expresi g ac = o —+
Ve [ 7+ ge suac ambo acqusles g, ideogue pares iater 3¢, ac pertinenter
onis, qus. wsi

sune

dlice ope fasillimae subst

seqtisene Hyperhol

&

suat Comm

torer Newtoni ¢ Misimeram fanif

Nia CCLS

Partis V. Jleuetoram €uleali Tntegralie, =

exsursic slisd Integesle

,,,\,

- cutusprice

% neglecth cetfcisntibas, dummods ¢

e a Formela ope. rectifieati

2l At Bz)
Vi

Circali sut Elpicos acquiacerse fsmdadum resclata, ot vie crdi
e sic priorem pendere & rectfiations Coni

e Ellpior. Eadom expresio

forman il acquiic 4
N N TR T
4[4_7,_,;”-_), 45—+ I

s dlquando meminine iuvdbic. Cowtst praceres

1/( L
[
aan

= directom Formulsm e, qua reiectis Cotficientic

Hipso s done depeades, cins €
ndet, caius Curvae sine 2,5 Seminxes
ado (seeas 3c. '

xta communem mechodum Anilycae
Ty

b st
T quitars cemparations depuo adnor

um. Siailicer

dire

expresio est arcem Hyper-

atque eius o =1
r umerstore per— YT,
inicio §. 53" ad Formulam ferizar,
um exhibui, e postmodum — =
e

quemadmo.

piscerdam consimile orcifi

» = converso. Univerali

igena Formula Hyport
1




o vel potiug

ad cervandam cum Circulo amalogi

m, sive tndem

222 ) Fotem s Formula sreus Ellipich
=D GE+VE—ve)
LR ———
V==
[fottEra) liquee. Be i fae
V(Bz— ) (z—+ VE I (VC-
erie Arcus El Y
Ve VAV

necnon Arcas Hyperbolae peracquibic

/w e Ve / .n-\/u o
Vi—ae
i e o Befom verterentur.
a5 Ipsmes Prcli docurns exteaditue quoque ad Sommamssatsen-
&im productorum e Tateribus innumeris Coni cuiurvis sealeni
pecipheriae Circolaris ad Basim suam  percineais . prous
s disser

= quae expresions

81y fo-
- Hsce ctiam Semma subsidio arews Elipscos conicne seperi-

. Algebssice ipta Formutam pracber | -0V I o ¢ —sck

i1 quae in §%. 25%, et solummodo addits specie

wdine Coni. Quum autem in peima Scctione, ac

- €119, et 0%, nil novi suppeditaveric Geometria,

videndam nunc an Syathess atque Anslysis inter te coniurcnt amice.
»

e
-,

fidem omaibus s
pro indi

Repetica ehdem simplicisima sabstitutione 7

convertitue illa expressio in

i

L1

4

g

Y=

quee isden feme e [ PR ——

sl Mo i duzcm: Formula igitur in composicione 1 e
hitam & ® dubito quin omnium sufragiis cxistic
mecur ui woviests expers ac penitus iafoecunds . Semiaxes Elipseos sam-
materin b i casu, qui waiverisior i praecelntibus psosguc snga-
Iticee complecticor ficta hyporhesi 4 ivscar quems dmodum
sl alcem § 2% Conugatus nempe erie

&ML Transversns susem, qui a re-
slutione desomisstors Formolae oricue velati force Acquatio sificca
secundi gradus, erie L2221 e solammodo i conirmsnese (145)
abicrvando quod in byporhe 75 A= Semiages exadint, i in
 orat @ (e—+a)

quiles necessrio ese debent,

. verum ediam con-

frmane legem Taam ia §7.

"2 geomerrica Synthest, videl
tionis Axium eorundem aequalis illi, qus gaudene ncer s
e (=) —.
et Viemray . Bt autem proportis geometsica Quadracoram ho-
rumce Luceram (c—a)'—&* 1 (s~ )r

Pt ) (et Pt RY) | (e —bal A )
3 N e

< propor-
e

meximam laterum Coni. Bt re quidem vers Late

(e

+ in qua_proportione.

postremas terminus evidentissime idem ert ac Quadrarum 77 (E=H @)+ A"

fam supra repeni Semisxis tramveri, ec terminus tertius sliter disposic

e

s eodem redic ac

S R (eba ) (c—a )
T E el o)
u‘gu nimiram Quadratam Semisxis con

1s ivgati
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fugaci superius iavend . Consenous vers micobil
maior i voris baberi unquam possic (146).
36 Quamvic abtigei Coni snimadversio nn
dae Ant

40 nee fcilior, nee

lacenns locuplerioren red-
iny uth nuper ostendi, muliam samen concinee disidaram in

Forrulim

Cylindri seater fuxrs pr
§ 1%, et al meatem Pascalii, Voesie enim radio Buseos @
(Fighs 6%), obssisis 1 contro =g, altitaline Clindei B

constante 40 Form

s
6 Vo — 2 oo wesuen
une 4

Vg s

trandaa it exprimicur o5 - En expresio, quum cle-

L ut ex ipso Schemste cons

centiliam , 3¢ nequidem

isngalo llpseos characeraice, Supericies Cplindrics saiens
Formulam rectificationis illivs Carvae conicac patefacie suffalcam solam-
modo limitibus Circili, ni Fuclidis (147). Rite enim per-

pensa expressione JATT + ¢ in Culeulum intro-

daceis valoribus supra exporisis am Abscissac, quam Semiaxiam, €2 ad-
fora tecn acqualitate ,

W

+ in qua Fanctione

Cifferen

Qdifereatishi obrervantum et 75 - sequile ex bypockesi Quades

to Seuiasis maforis dracam miors diviso, seilcee e Conics Pa-
rametro ipsias Axis minorls per Axem mivorea diviae . Subrogetur ane
i necesse est ob praewmisea, o~ /= ... S
B VFmr T Vear o
o Vo (L)
2T e satim Formula emerget ——— i

Arco infoeimo Ellipseos , quemdmodum pavimAwslyiae decee-
nune (148). Verantamen plior ills Formula 2 Superficie Cylindri orea
admodum universal lealom Tategralem promovendum sptior
exictimands , urpote quae, unica substirutione nmp\mm adhibin a==

—

Var—r

= Arsai EI

b b posiivae mags
o T penlets u wom mod i enerlae s ebeae e
30 perimetram Ellipscos, sed etam dofiriei ad quam Efipin referstar
specie e manitadine dassm . Quatnor ereaim quanticsees dazar £.g.h,k
qeocomque in eu siogulari determiaane m, w419 dum comparatio in-

o
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w0 compurstae

iV et
f = s:

YT v Quibne omnibus positis exic
=

g “ﬁfi in Arcam Ellipicos juxta praccedentis meshodi canones
in mumero gc mensora determinatum - Hace autem facillima decivatio ap-
e Pascaliiy qua rice intellecta obtinetur quoque, i
3 Functio complectens directann estificarionsm El-
lipiom cum ceceris Functionibus indirecc codem dacentibus, <t in

1a ad Axens minorem , de qua mentio ficta in §°, antccedeate , et ne-
in nullo universalis expressionis Coifficientiom signo differre +
T

Quod quum ita

+ Aequatio

=ds clemen-

s % & centro similiter nume-
matls 75 4 wice Semiaxis coniugati aue minoris, veluri suprs, vertacur
in a” Se

to arcus Ellipiici eadem manee dom abs

em wansversum . Unicam in o Formulae , einsque applicas

tione adparet dise

en, nimirum quod i prims Functione 5 >, e

idcio Coéficiens secundi termini Namerscori

— 1 in concreo posi-

A A —

gativac. Anslagic

ur Formalac in secunds hyporhest

= necnon peculiarem formam adie

Jx'//-‘(x
Vi—kst

§ § VT
picuntur quando Bilipsis ad maiorem Aeem relata fuerit

VT

V' =

@ em ab alcers

, quie postrema Funciio ducic erigi

73

p—p— R p—

7
bus, cc etdem, i superius, constructione pazsta, semperque deducts 3
Pasealii Theoremate -

8. Diversimode procedic res in Hyperbola . Hace ceenim Carva ad

secundam Axem sequutione gauder % =ttty sed ad prioum,
signo permurato, ""',—.,- — g —+ ", Ut exordiar a priori, in apesto

3. et in 3%, enuei ab acquations
V=i, Sed arcus e purvas

Ny
'z

esc pee ea, quae inuimus in fine §
ad Ellipia ficto huias Semiase o

Ellipseos 1d secundim Axem relatae est ex §°. 36,

2V oty (;i:. —1)s
-—=

parvus Hyperbole, dom reforsas ad Axom secandum, e

+ supposico & Semiaxe coniagaco, Igicur ar-

e
) + abscissis

cui + Triangalo dif-
wur, adeo conientie cam €a
59), ut mitaculo fere proim videator . Lucem
ediam perqum maximam sb hac Formula mueuantar Differentialia, de
gubas srmo n 6% amecdinitns. Namqoe eadem Diflrtaiils hoe
in casa its composita sume

miz



4 el porius

ac denique

+ Elem igir -

R fﬂ, g
Vi

e

s Elipreos ad secun-

e =

dum Axim relie, f —==—"— obtinetur ab arcu Hyperbolas coni-
Vist o

e o ki Ao dipaie s omen e

quibos infra

3
. A wwmmu. fructus colligendi @ docerina ipsa Pascal
o . loquendum sewanes supr cis primum Axem dispos

Acqustio lipisos esc = *) quie

m ad Hyperbolam dam,
wmw'ﬂm =iy, quum

facile convertieue ad morem §'. 2y’ in sequy
ceteris omoibus maneatibus, fae Semia
€0 eosg sit ;‘

Difiereuiale ita-

l)\'

que 7

o
R’ v

> afice- pievam Bliprcos, sup-
et elrmsarim. poingit Hipubibe, i, Bes T, MIDGAE

e

) V(L

. Dam ergo in lo~

—a

e, Opservandum amen e, quodprina fenie paraisven siurees
g
Incezeale hoias formae
f Viv—#
guis cam in Numeratore, quam in Desomineore, ac ilad in §% 53

reapre idem ese, permarat

VT g 9
memoestam —L—fT!—- e ideireo hae gemina expressione Ine.

alis proposita snum sc idem siguificare, vnde comequerctur incertum
i ope Elipscos, s ope Hyperbolae summarcoror . Tolloe

2 Cogficiention compursions, quae compratio

Fararam
vero difficulias omn
citerinm weibuit ad diguoscendam quando ab Fllipsi, quindo 3b Hypers

bola Itegrale ipsum pendeac, veluti obicee dicam postes quam de faven-

tis Riccati, Ealeri, ac Lexcllii - 44", menci

em isierim (

4o Fundamenta fam posui fn Super
Elemtars Geomeeie (163)) passamtsinge

lius pareic Calewi Summa-
torii, quae cogaationem intimam habeat cum arcubus Ellipscos et Hypes-

bolse . Ceterae omocs Fanctiones differentiaies srcuam

iproram. pracsidio
integeabiles ad primas reducuncar hactenas explicatss, et facillima arife
€ia amlytica ad hoe consequendam exwant in valgatis Operibus de Ca
calo ininite- parvoram. Nililo cxmen minus orlinem temporum sequens
nonnulls delibsbo el ut novis adcessionibas res sapee natwra elegantis-
sima co migis elgeat, vel ue

us ramis ampatatis fliciores fra-
ctus inserac docteina Pascalii+ In hac provincia exorosnda omnibas vere
pracivit lacobas Bernoullis, tamewi Tulius Corolus Fagasnas ah Auctor
sibus Institutionam Alalyseos Bononise cditarum ano M.UCCLEVIE®, prie
K mas
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mas cenere munciatus faerie, quemadmodum scripisunt i

s Ih (pagh. VIL), e rumus in Capite XII (pig 191%.).

VCIV" vesans Zioshronam-paraseriei
iz

Val
Il etenim usque 2b 3010 MDC.

a Le

nitlo propositam sdsecuit f ebtiaeci pose ope Linese

Hyperbolicse (133)- Qm\ equidem recte persensit. Namque ficto s
Ay VT

Ve—a
pender. Sammo,
t 2 rectficatione:

17

et [, qusam duo prina ab arcubus Lemnisane fose, e
q

L exadic SVE quot

ex am dictis in §°. 54% sb arcu Hyperbolae sequilss
astem ue erst ingenii acomine praedicas aeque non

Coni-sesticaum <onsequi exiam Incegralia /- b

==
fum sb arcubas simal ciusdem Curvae novae atque

caowamedo indigicavic (154). Linea illa percelcbris (.ss) colem ferme
tempore inventa fuic a Cl. frareibas Tscobo et loanne Dormoatiis (155).
Tn aperto cnim est Acquationem ipsius Lingae b licobo teadiam xv—t
gy=ay/Fr—yy ad unguem cohastere descriptiont graphicse ab Toxane
prolasze, qui volt abichsut pares esse @32, wimirem orlinatis i

vieissima ordinatas

Iypesbalin sequilateram, 56
cxdinatis ad Ellipin scquilateram , sive Circalum percinentibas. T

caleulo fnito, ex Aequationibus Vo=t 5= ==, ac V.

goot &'~y =26z, & ' —y =22’ silicer (

AEZE, vt demique 5"ty
3

24%, oritar 'yt = bV
equidem sraverant Figaiso in tentam
muiscatae, quod primum edidic vectente an0 MDCCAVIL.
Lissersonum Jtstico (158) . Sed merhodum potias sycheticam, qiam 3o
\yticam sequuns Fagnonos, quie pescoocdum Macluriio cism pla-

quia dubitsrem quod inventionis suse s
;h:wm\mh ludque nativae simplicit iccturse locus sit pore i
Veoum simile s pene idem lasobi Besnoullii ex Aeris Lipsiensibus Fae
gano cogaicam, asc fcile copnowcendum, hane in molam rexitucse
sotago . Arcus non unius Lemaiscatae, verum etiam simplicisimae Cutvae
rom Elsticarum vel Linecsrium (160) exprimituc o Formala,
)

cuie (159)

i 5 e

» uti constas ex Elementis. Habetor autem 2

Theoremace Fascalii per § 56" Tategralium corandemn primum

frur ue sesolvatur ses

I

, mpposito 5*==ax ad homogencicatis legem servan<

pracsilio arcus Ellipseos. Resae

4=
cundum . Ese suem

So==v

VI p_dxVE

£ ;

Gam, quod poxremam Tategrle per §o%. 54, refercue ad secam Hy-

perbolae asqailaeerse ex deducts ab ign Pascalii doctina (161), dmal

cum Linea resta acgativa algsbrvice dora, Duobus igicar peas vesiculi
<ot res sbiolvitar de Lemsiscata rectificands, necnon de Curva Elustica

ot
Hpras
fum in modam eonsentiunt cum s 3 Fagasno ec Maclsurino longios ex«
Pleatis (163). Paiealio itague duce non duntaxat wnicum Tntegrale

I

Apolioniame esse adirmaverat, sed ceters quoque f
L

aut Lintssria, cuivr Acquatio sic dy ) concique mi-

+ quod Tacobus Bernoullios symbolum arcus Hyperbolae

L i conn

P T jonem facile perdacuntur
o Vet

Ks iog
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hoe ordine servaro . Pemum, quod Bermoullius ipse edixerst depentere
ab arcubus simal Lemai
Hy

2, ex Linsa rects (163): sceandum, quod ab arca Lemniscatae
. Hy-
Terbolae, er recuae Linese: tertium denigue, quod pariter epe arcus
Lemaiscarse dignoset adsersic idem Beenoultius, ad secandi formam redu-

quitar fasn Bernoalliam, norum fie pracsidio arcus Ell

e i soppomaton

S0 quo fucto seapre converticur i

o
w5 [ VT

dentis 2 Le

Neque inter Fagouni ioventa illud reponcadum censco

iram arcus primae Pacabolse cuticalis (1657, pea-

o recificadione , ieoque Hlipscos ec 1y

c olae .
Toannes eaim Bernoulius males rewro amis iiipsum inveneras loguss de

Curva =27, et redargaens hamanissime, uti decet, Leibuitiom

proptereaquod aierueric 13 f dy V5T or ¥
bl Apollnianse (163).

um Lemniseatam tracto. lectorem non pigeat aliqua me come
mentasi de hac Guevs in resenviorom Geometrseum Nteris summs e
dibus. pracdicata ob admiranda cius sympromata (166). Occurrie primum
disservisie Fagnanum de Lemoiscara Bernoulliorum, veruntamen errassie

dam esie cum arcu Hyper-

in baiss Acquacione adscrends, quim ita exponic wx Vi35,
sive 30— a4 —pa? i Dierio nuperrime memorsto (167). Hace
Lines aliera ity sed simplicior ac divenissima Lemniseata , eaius
proprictaces praccipust cc Alembertus delic in Encyelopedia (168), et
fosius s Lemniscatis
siquierem censeo, quum ichaographia sit Curvac Cyclocylindricae primae
rise totum Cylindrom rectum complectentis (170), sive Circuli Cylindi=
dictu depi CL Robervaltio ante. d
Poateria saculi (171). Facls i ope Circll cas descripto gnphics
Flano 1 punes Reslts i ey copartionem o
far Gl ATCD. (Figh, 541, ctins
P A ot o Quadanta guodibussis Outimrin
£r,

EF,EFEF, [P crc., et harom quaevis
exc. wti radius 28 in F, By 1% P ctc., crane pancia 0.
Curva quacsita . Quae proportionalis séctio obtingrur Grmisia a centro 7 ad.
puncaa R, R, R, R* etc.occursuom recaram ER, ER E“R" EVR™ etc. per=
pendiculaciom rangeoti 0G rects Vincis IR, JR' IR" IR¥ etc. ex wiangu=
Torum similicadine ; staque deseribendi me iodus nos docee quataor ac-
qualibus et similitee positis paribss cirea nodam 7 constare Carvam, tan-
gentes eias in B ac D exe ad cius axem normales, tangentes GIL, MIK
in nodo £ 3d ormam esse iner se., et idco quo ad axem D/F ad anga~
EI* bisecantem radiam

idatur in 0,0.0%,0"
04,07 wec. in

lum s -receam inclinatas, Orlisstam Gi
15 biftam i Garva ia 0,36 v Gorram s 1°4NIGONL
futra sngalos reccos ad verticem opyositos LIIK, ML comprches
ieveatier e sl T8 ol s s exbosa- S
tiesi porerit. Dam exenion 3t

Lemniscata ipsa trigonometsice. qaoque
cur Cireuli AE, AL’ AE", AE™ ets. vocetsr gy et radius aut semiasis 12
. erie Ordinata quaclibes Lemalicatae OF,O'F, 0°F",

Sin vxm,._-';—, Alier exiam, si placeac Aequarionsm Lemnisct-

tansa circa fo-

cum 1 compasitam, vocath radiis 107, 10°, 0, 10 e, ==, angulisgus

BIo™, BIO", BIO', BIO exc. @, eric 2t Enx.‘wﬁn‘. Cos"p=ta®s
%

tae quo ad coordinanas orthogomles comvercers in A:...‘

Sintp=o, sive + qua nee simplicior, nec clegan-

ractive-

tor ad Carvae proprietates Tnvessigandas (17
ric Lemniscatsm cslebriorem Dernoullisnsm ipsimes eius descriptioni a so-
ulo derivatae abviam ibit, quam iamdudom dedic Maclsarinas, sed

Io Cit

ab Hyperbolze aequilaterse adicctionibus diductam (

Corva (Fige. 35.) ad Axes pracsipaos DIC, K1t
s, v peminen fasee, ()"

o, aue z === av/’
m numerstori valeris 7 = sllus Lemaiscar
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it AL ad MZ ue disgonalis ad Tatas Quadrati, et ex puncto 7 e
secantibus sine numero 718, IS, JUP cte.. w=x

IE, 1t IA <ty evunt puncta 2,7, E, 7y 4 cve, ia Lemni
seata, habence diamecrum Girculi NZ acqualem sio Semissi D
constractione . Quod ut o-tendam, sic chords L0 porallels aliert Th; sh

ela slieri Th; sic

MOP normalis ad chordas imar ec daces chords alters QN habebitar
RP*==Q0° — M — DA, scilicet, ab pa
— O, et sumptis quadraplis, AP 12
vocatls de more LN==ID=a, 122z, arque a

L sectisque 12 = &

su 1 ex

QN ac
o NIQ
=2 o tp—

var el v, mimiom AIF, 810 Gngere quogue quae
quales Lemniscatee rames, ac se componere ad angulos ree

malitee . <t angulum semirectum efician: cum Axe. Prset
gericoris Cireuli Peripherin adeo secet perimetrim Lemnise
non modo secantes

srea paree quod
anie in X, X' ue
siem X, X,

a nodo. Re-

Gr
S unds somscquicor tam 731,
quim 1G esse radios ciustem Gieculi. M
ille Tosnnie B

Circslus GHG' idem ost ac

guli sequilacers 60 inseripti rigi 2

- [Trsngal ipt origine comequara (178).

b.\ que I)* =L\ M =aIM", videlicee ID AMIIM ML
i1 Pascwum sutem ipum M, aliadque A sequiditans a nodo 1

gaudeut propricuate, in qua concemplanda paucis immersbor

iliti duo Lemniscatse, o quibus i sd perimetrum

Jarvae gemiod sadi dscan , i sempee sonsesns Reccangalam A1 in
» vimirm acquile Quadrato 5 MI semi~ diswntiae umbil

oram eo-
runde
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DL De pancio D ave € ne dabicimdum
quidem, quum M . DM==CA. MD = DI' — MI =2 MI'— 11" =
M= M1 Peo pusco susem qualibee ¥, dum emittatar V0 nor-
M =" (2Cor 20—+ 1), et MY —

cundem, vel ex hypothesi

malis ad Axean, erun
4,
Vit
—+ VT (Ve Gus),y atque W =a" (Gorzp— - —

Vet 235 - Con.9) per Elementa. Igiur MV ==a* (Cor.29

ViV T
i
(Gsr+k

2(acu o —1) G ') et MV.MV::‘—

quemadmodam mihi demonstrandam proposui . Lemniscac ergo Bernout-
lioram et Fagoani species ere Carvae Cawinianas (139) in Asironomias
fitis colebratinime, tametsi malis avibos suspicaas (180). Quae Case
et Deruoullorarm Liaeac coguatio Davidi Gregoryo de ill bis disteren-

4 incognies fuic (181), sed povmodum Abbsci de Gua (13:) e
Nlemberta in Eugelopedia Parisiensi (18) proic, nemise tamen esm des
¥ plicisima ad rodum sew

quie referatur ad propricasem praccognivam Casinianac pe
Sutos sive waliticer (155). Sciendum cse ctiom differre valde
Acquationes, quarnm facillima et clegantissima (x*—5')*

o sbicisis compuratis @ mds, ahiera (x'—3") =+

Easce Lemnicar

o sive (x5 —(gh'— b}

(20 —ay/T . ax) (5 —+5')—
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(7 =45 )=b* =0 dum, supposivo §° = -, abicisse namerentsr 3 fo-

¢a Practeres Acquatio illa omoiom simplicisima == =6 Vo 59 recto.
quoque irinere ducic ad consequendsm Lemnizcotse quadraroram, de gua
fusias egic Fagnanas (186). Elementum erenim arese, eductis radiis in-

finie prosimis a centro 1, et - . Gor. 2p.dp, sclicet ,



quartae pard Quadeati Semiais; integram Folism vel Areae Re-

cxanguloram culusvis MP.PA; et dao simul Folis, mimiram tora Core
vae area par st Semiexis Quadeato. Et area tora prioris Lemaiscatse ad
sresm toram Bermocllisnse in ratione erie sesqui - ce

. quem prima

st L (182). Mea autem Formula od jndefisitam qaoque perducic

S . ool s cuwie

Sccioris ceniriel Clu, Clr exe. seguetur Trisnguls orchogouio 15, ¢ 13
Semicireulo Jefec dismeam Dabente

Sane €4, CF ete. == aSin5; 14, 2 erc. sin

Sinp.Coro utl qupra. Exinde confiematur mencur arcac torius,

quom Trisngalam GA7 cb augalam ia weds J smirsceem arcam Tabeat
2

acquilem ver 2€ won socar ac e saperias inventam . Quac Sccror

ram omnfam centralism quadratura , Fagnano
s m

@, 3deo facilis et ele-
tam repeseein in Goomee
i Bropretuibs s Lincae adcibends o e i

ildezur, e oallm cam ¢ comp

e radioram, qﬂonﬂ\nx 3 focis _cmissoram MI7y MV i puncrs ere
vim oscorsaum (vel puncam usicam dom radins tangens Corvae ocric)
d.e contungancr cum foro M ope radioram A, e, ot a dye dusentur
"y o parcllelac radio MP”, erit semper MV media geometrice e poprio
malis intee 0, Sy, necnan Me,on. Namque 4.y 2. G =
Mo, e .dnr(o MEMV VN 0H MYy, ac it HoAWT:
ob panllelss. Accedit quol hice Lemniscats enaicatue

inveriendo propriceatem localem Cireuphicuson i ¥ totis citato
Teablemare Disiagorsm G tiam simplicias et ad rem
s irg erenticauis m srem BIC, e conin :

T4 dum ox opposico i ca Carva MV ML I Vit queme

ordinacas invercatur, ipa recta convertiur ia Hyperhnl.\m m e
fs (188). Nec pmnnundm censeo quod ||v1- Lemniscatae

methodo Micha sbicondiam velai inewe propristeiem
R o M i seqniia
it fver e o Flement, et ex demonsracs acquata 2L V"

m‘

Arcae Hens

Er geminato ex paree alera centra I g
Al gl Rectogula NI.LI, PLTT', SLX'Y esc. noa
modo acqualis inter se, veram etiam Rectangulo comsanti 247, 237
Conemplari sutem licer Biperalon istud Der-
nis comparatione habita ad oriwm
duorum Semicirculoram S5¥,5'5'¥” concentricoram gemiais Geniteribis
satiisque 411,41 pracditoram. Eo wipre molo, guo Seniial o
tur 3 Cireulis genitoribas st flac [N~ 1L, B==IR—IT' 15
—+IX'\ 1Y = I IA==01A exc., quum cx eontructione pracmin ce
Flementis constet rectum ese angalum

e rectas omncs JIS , AL, Mk, MY crc., non disimilicer ensccivar Lemni-
"

i Summaram vice Diffrencise cumsntat JD==IN—IL, 17
—-IT, =I5—1Ix, —IA erc.y uti primas deewit Msclonsi-
ws. In qua comparstione cst admolum singulare Locum geometricam
bifiriam secantem recus innimerss, uti D:

5 et Semiciceu m Quadraneum
Ciral gnieeis, rectamgue £1GL, quemadmodum in sl trbus Ha
folii, esse in s parees acquales i

mae libeat decribore Lemniscaam, praesto eri
89psr 3 Malfereo vulgaca (189). Ad hoe enim consequendam suffcict dex
fo Cirali LACH axen Lemiscaue o divmetro habents, in am
aeque a centeo diandia ita, ur
. Tum pee ¢ ualibes rects 67417, 3i cenn
s 01,48, i A eenie, cccur-
£1s easam eranc §a Lemnisears, Tribus igicar Girenlis ohunnu“,,qm
quizaor Circalis Malfateus wniversaicer consiraendsm Con
2 e il skiaks S0t 6 oo
promo-
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promovendain. Dsto queliber Circalo ARDC (Figh 36.), et pdncts ex-
tremo 7, aut I ubilibes collocato, 3¢ constructione eidem servata 75
4D, IH==KF, [R==GR et., orietur semper um ex inomeris Le
saatis, ¢ quarem familia Gt ills Beraoullioram., Graciliora erune cinadem
Folia quo magis punceum / recedar 3 T pertinente ad Bernoullisnsm;
crassions quo magis puncram 7, citra 7' 1d A accesseric . Panceo 7 fnfinicies
eccdente, gracilicss accidie samma, quum Carva in rectam EIL convers
tatur: accedente 7 infiidies ad 4, crasities evenit maxima, quum Fo-
Y duo Lemmiscatae vertantar in Circulos genitores e mutso contingea
wes in A, Angalos ungenziam in seds vel ecntro Curvae et idem cum
I8y vel CTB a wagenribus Circoli genitoris deccrminatus . Aequatio
Lemoiscacsrum omuium fsivsce generis 75 RIMLN iavenitur ot supra.
Namque ducca chords 48 paesllels radio Curvae i, uecnon chords alia
SD, et a cenro O perpendicalaci OQPy atque Yocatis LL: )
2 angslo E/H=g, xc demum £0:A0%Iin: 1 (idem mmhumr
de puncto 1), erie KI* == i1 =37 = 4" —+ SD" — 40P
n

. Sin’.p ubi 3> ¥, ek idcireo

in qua continetue Lemniscats Bernoulliorum re«

scisae ¥ a ceniro J computentur . Porro facili caleulo inico emsrgee

(" 9" — 2 (' b y” S bmay =0, wel (3 3" ('t 5 )
—# %y =0, quac dcnuo monstrE in :m"u[rm suppositione i 1=
Sive ¥ ==2a", Leniscatam Bernoullisnsm. Ellem practeres rarions,

e 7o Maratsodn wpivers Bruscs Comliumars onfe o pan-
&l innomeris intersectionum recraram tangentium innumeras Hyperbor
fss Apollonianas, dislem verticibus, ce axc trmsvero giodentes, c¢
Perpendiculacium ad Tpias tangentes cmisaram 3 c
diversimede qiensm Cureae emnscantur ab isdem incersectionibus
gandum . Toter Lemniscatas ob_Hiyperbolis s
Ferm
e

<commani, non

em ducentes emince ac_med

Beroonllians , quae muscirur b Hyperbals e

i Caris sh Eipn s scam Iabevins dorigein Crese
&

5
tera . Aequatio Linesrum
bur ec st Bipetobc

K circumferentia derivira sb Ellipsi 2equi
ab Ellipsibas eodem axe wransverso, ac verti

u geaedii (150} oot Ipminee saperias wxposlia 8=t o¥/T

sive (¥ —y® ) — a7 3 —ty* ) ma’ 5 =0, abicis computats pir

ter 2 centro Carvac, sed hoc tanzum discrimine q\lml sie n< 1, Fani

i Curvarum ansiogaram compreheadicur ab Acqua-
P et .

itaque istaram oms
sione oniverati quant gradas. et huius formae (*
i yr==or s]v!u:s autem sune_wiplices ab hypothesibus diduceadac

veritatis figoraram in alias subdividuncur. Esndem fmiliam hace ecam
brevior Aeguatio_complestitur === aVi—5. 5., vil =

oy T o—(s— 1053, sive tanden

fenda cia=r1,

(1 —+Cor. 29, hypothesi quoque sriplici subi

- ok Cireuli s mutwo angentes, 3¢ Lemnicatam veluti

e A B hypothesi
Abgou s In 2 e o AL s Quemdmodum
ulrimas limes Lemaiscatarum ab Fyperbolis ensscentium ‘esc
LIE (Fig=. 36. 37.), ¢¢ ex slera parte Lemaiscata spar
duotam Gicculorum ITLX, IYEZ sse tangeatiom in £ nodo communi Cae-
vatom, ita geminaeur hic Circulus, et Circulus altee LOEY ndiom has
bens acqualem semiaxi Cacvarum omnium, ac centram ja punceo eodem
T, extremi sune fimices, inter quos facent Lineac ab Ellipiibus decivatae .
Comtructio istarom praesidio Circuli dati ARBDCGA obtinerur eodem mos
o, quo supra, dummodo punctum 7, quod tanc erst exierius , in inte-
La sius
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fius vercitar. Duces stenim per pancram 7 invamers chordis, sumptisgue
=D+ 1A, 1= IP—4 IK, 1® . 16—+ 16 erc.,
IR =16+ IR==21G, ritur Carva in se reicns, plus minasve rostrs.
@ augs inflcss, s minasve compres, a¢ quatiar acquilibus et 1

i ostis coaleicens, cuios Acguatio. i

==aV1—u.

K

o
Zio7 5 €% Acquatio futer IM=x, ique M=y, sic ('t 5" )"

wex I sue z, ec angulum EZH sea o,

— )

' =0, prouti reperita earandem licterarum s

lio eddem demonstrations luculentisime comtae. In prioribos Lincis dife
rendae rectarom 3 unceo 7 extemo ad Gircumferentiam Girculi emi
sum sune Line: i, summacque ad Circumfirentias sune
Cirealo generatori concentricas. Ex adverio in secundis Lincis summte
TeCtanam 8 punca interno 7 eductarum sune earandem radii, s difie-
renciae ad Cizea
Schems demonstaar. De cereris Curvaram harumee al
cus eric fisivs loguendi, quum sine ¢ Linearam Persci familis (191).
Adaotasse amen inveris wivers hace de Curvis istis cbitee tradica . pro
< ab ipys secantibus Circali, @ quibus originem noscic susm Theore=
ma Paseal

carandem ra

concenticas prcinent, quemadndam

Non malto pest Fignani labores optime meritus est Machusinue
de doctrina Tategraliom ab arcsbus Sectionum Conicarem derivand
b eteaim wsqie ab amio MUOCCXLIN, in Trasratw Fusionsm (192) cg
gia dedic ac cedeo digna de hos argumento, non secus ac subiliter admo-

mm ditaverat, atque perfecerar. Par avem incervallum vigintiquatuor

séacunim ansorum oumersur ab fovents Teols Daseull i e
b bis ad javenta Maclaurini. Formatac, quae ab ipio Mas

elaurino integrantur tore Cafeuli Differentstis arce idi

t (193), et progresm facto, uii Syntheticorum ordo posci

b a3 difficiliores sunt pracsercim sinomiaier

3 e
(1—x) (3" —1)
BYVE__ dyE

2 8¢ tivmials =

Veafimg Viafima

v

ax

= + Non apte, nec vere Vincentius
vE :

Riccstus Tesuita hasce Maclaurioi Formulas eaumeravit in Opuscalorur sem

cundo II%. Voluminis (194). Practeriie etenim Formulam —2X-V_
Ve
malgue — 2 s neque in ducbus pris rrinmlalbar
(1) +
i geminatom signam = sdivsxit, tmewi cx Calealo Maclius

B e g —
0

i Seaisis trsveons o mair, e minc fure 4 Corfgato o Fiyper

tola datar (195). Siluit quoque ke Formuli juas Maclaarinus expres-

sit ogswione solercissimarum substisationam, quemadumodum sunt, prseter

—

SVEVIRR—F
2

=




du. ¢

Vi—w Vo

¢ tndem

, seicet,

B inqua r st quiliber ex imparibus mumeris (192), Ha-
Vg—f
rum formularam nonnallac eximil adeo wus sune, ue sb ipo Maclsuring.
exhibeantur ad Problemata resclvends Trsiccroriaram , Temporis descen
sus gravium, Carvae Eluticee , Paracentricse , slisque in eivs Traera-
5 Locirun oalls secsiiis shiemias (199). Quanta vero ficiinsee
univeria istac Formulae dimancas a doctrina Pascalii nemo cst, qui non
videat. De binis prioribus ism diximus satis in calce §. g4%. quomodo
Sntegreatar per sxcum acquilaterae Hyperbolac. Tres primse e quatuor
Fosaulis eriromialibes integeationens pacicer receperant in §§%. 30, 3%t
55 ae 54 aue per arcum univs Ellipscos, sut per arcum unios sealense
Hyperle, qui srcus potremss i dam inegadon 72

axVE LA

pendeat
5

VEefi—w =
Praster Linesm rectam ab Tosegnli aliceius formas praccognis
- a

proptercaquod, facto w=

- Sod atiam iine ista subseicusione idem consequi pose

somus ad Theoriae in §°. 53 exposiae supplementum. Formala enim

clement arcus Ellipreos quum sic ex §% §1° per doctrioam Pascali
ava

24/ (ge—a)z2—22—gas

Som conversatur ad sccundum Axem relatom, feri debest

+ 3¢ per §%. agwn, ac illud in Hyperboli

Vi e

1=—q, eva » nimirum, sepposico
2V (1 —g)azy=i —zz—qen
dxy/ax

'SV (I —ar == —g

=

e
o B
Vgl —mages fw,,.—ﬂ,.-.)x
Cive

8

¢ propter 955 auc < 1) ab areu Hypes-

3 n..mmlm-/“/——_

s dirccte a Pascalio . Cui postremse expressiont si
dxa

bolac dependens ex
msthodus Maclagrini adplicetur, emergic h‘"t_

e
videlicer, arcos Hyperbolae ad secundum Axem relacac ; quod crat adhyg
5 Tusalio desderandam (199). Quiniom i hue Formul el
snalogia cum expressions arcus Ellipici. Ut enim

modo unus Semisxium (vimiram primos) in Formola
e

e == g, veram nmn aleer [mmlrnm secundus, ad quem heic refertog

k) » ot equicor Acqustions x° = fir— g5 =0, vie

st e i,

de i ased per § 55 moa accidic n
Hyperbola ad primum Axem relara. Integralia practeres Formularum bi=
somialism L e i sidic Lex

VFE V= Vs i

naot @ Theoremate Puicalii veluti osndic §%
jirum 2 Linea recta ex Arsbus simal Breatolis sequbien,

miscacse, ideogque

Ellipscosque . Reagse 13 idem et com

» suppesitis a=1, ac = ==x. Alid auem Integrale

codem redit g o

Vil v

£am quidem, sed sdmodum laboriosa m sob

Fer ingenlo-

o 7 == 22 (ac0):
cutlone: frred G

Miari samen non deinam quod elapro quinto ferme lustro pose

entionem Lemniscatse & Fagaano cypi veisam in D Ve, e

mentio quidem hic loci,
len agi 10, Mutoiie T, foede. Tl inventi (201).

Quod invencum et ad facilem integeacionem consequendam dacebat slre-
sius
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rios Formulae L utpote quae ad i hods
e B aé a2 fnita i
Y s ! * metholi
in §° g, adhibine reslvar in XL HXL
Fia?
de st

i 1 iV
————— e Igitur, quum L BV
IV = A=t h /\/*Tr
tiplam, aue submalciplam srens Ellpicos datse per §. 5699, cx Pasca-

doctrina, i

cultas omnis mance in inverigatione 78

—, videlicer, facto 8"=3, rg

- = + quod Tncegrale ex praemissis habetur cpe arcus
B v ik E v

scalense Wiy perlsuh: e

neac rectac; adeo ut proposica summa pendeat
® reciificacione simul Elipscos scque Hyperbolae. Non mola itaque du-

@ Pasalio in compesco e - L3 + verum etiam alind
Ve zfa =
ot
+ quod nec mente conceptam, neque adhuc crat de
frg=

sideratum. Pari fucilitate obtinerar f
Ve

cad Integrale versatar in 7} —.

s Proprererquad,

dum #=£

4o VT

Va'zfo—]
s dependens. Non dissmilicery b

ab arca scalenae Hyperbolae ex prae
eldem adhibina substicutione, abic f__.:__
R
' vz ; i
S Tl i, in g ab secu Biipico -
! Viimr=r

yt&\umm Elegandam vero perquammazimam sub oculos ponit consileras

dx

ST

tio Tntegealis necaon Tncegelis alterius sringe

mialis
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+ Primum etenim, post factam hypohesin

e
VEV ]y —

£, sutim convertiwor i

contemplatam (2c2): secundum sutem comsequicar ab il ipsa Formula

j———A""—?— . quam pallo ance sammasi repetent facillimam
VE—w VI —x

bl i . g e, Revens, i e

2, postremum

Tategrale evadic — /-
/ VEVE [ = (=)=
nea recta , acque drcubus Ellipicos, et scalenae Hyperbolae dependebic .

o [
Vi i

i peringais vera ario, propiee quam won eend, €0 i

B gt opn o s i, o v

defciente erenim secundo termino in Denominatoris frinemis prostant

an o §° 34 g, b s exemps et P e

Exinde fluic integrationis Formelae simpli

Leamnise

expressionibus memoraru digna exe

WVE | wpore quic summens

Vi

pracidio Lineae recue et arcus Uyperbolae sequilscerae, dom ex advee-

wepnle prvm ey ace
/7

55 prolisiors e¢ improbac foret operac hos

careus

03 derivare a Formula universll f‘/

1 e [ evneice
x5

mentio sceursit in eodem §°. 340,

in qun ficret

Fec (a0). Mud sutem ita tesetandam censeo. Ese idemas

Vis©
f‘ryll-t-x‘)qixl.v‘—li - de VT —+
TV i T

P

+ culus secands pars integrarur sigebraice, prow

V.
i dictum de Formola sim

aale §. 557, prior vero, quse e filis
5t & Maclaurino raditis, insegracur ope arce Hyperbolac seqailte=c in

mo



I

substi-

WSS
¥

modum tiilini slgordha sequents. 13 exprenions
&= e dey/ T+ dz
= f - "’_/v

que L [
ties citato, par submultiplo ereus xeq\uhmae Hyperbolae . Non solum ergo
v T
inegrsioncn e [EVE verum ciom [V_V__
dum ad st docrivae Pusali, quod_possemam Taegesle derivane
alii (204) singulariter ab Mypecbols sequilatera incer asymprouss. Relie
qua Maclaurinians sunt admodum faciliora . l\amqn: b codem Tntegral
p

vE

VE

f = flaie— + quod idcirco
vEoL \/';A\/x
&

srcum Hyperbolae acquilscerse desigasbic. Accedic

Pe ig f:r
quod, quum nihil aliud sic practer differentiam inter Insegrale Algebrai-

T i — s
com Vel Linaam recam superios enuncianm [—T I

Vv i

- FVT, o Livs coutheviien Hypavalie: aeqiaiisae podin

ex nuper demonstratis, integrationem susm consequetar. Alia denique sic

obrineotur . & f‘;’ -
=
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laterae quando » numerus sit ex Serie imparium 3,7, 11215, 19,23 ecc.
et ab arca simul” Hyperbolac. :tqu!hur cque Ellipscos quando » sie
ex rliqua impariam St 1.5

i ocasd Tamgrato: srcte
Formulsran, kingtislinn per Elgpents Caleuli summatori reducitur ten-
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2 e
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ea ipsamet semper st & Fagmno adhibita in rectificatione Lemniscatacy
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s, scsommodaam aliologo explcavi (256).

45l e e de bise Ty o Megns Ditanes quim
Aeinberrus, prima. adhue uvenrute forens (7). argomentam idem 3g-
arenus fai; oee faodo theorims pene omaem complinc
novis fandamentis erexic, Nondum utem facrat ex Anglico in Gallicam
cermonem versus Tracracas. Maclaurini (2c8 ) ea tempestate, qui acutis
o lle Geometea i Commentariis Derslinensis Acedenias telacis sd an-
nos M.DCC.XLV XLVIIE, - (369).-etaboratas. protulic la-
abraions i hane Inegeas Colels parcem amplfeandam. Relice Sye-
thesi Maclsurini, omnia saperstruuntur ab co elementis arcuum Ellipscot
atque Hyperbalae Apollonii (215 vel 3d primum vel s secundum Axem
ordinstorum; quae arcuvm. clementa et ipre novie, Maclaurinas (211), sed
mescio quo fato.posthaboit. Quanta vero anim olupiate Aleenberrus idem
ciom secepins cunct decvapaase b unico Pl ot
e perantiquo Theoremste | Quomodo hoe fise, Bo
Cousioum (a13) Al wenta repetenter, €t Al:mbmwm
o Commencaris suis Opucaiis Mathematics pracsertm sequen

ete.; et quando Ellipsis adsic,

verum etiam 2
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fr zlx—_‘ vertatr in

e
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cnae, ideoque per €a, quac supra dixim

ad hoe ut propositam Tneegrale

4

doamerandum coteris iam de-

Quedis 3 Poscalii Theoremate (214) . Miesci itique potius debemus sae
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Alembereas ipre deinceps sensise videcur, utpote Gl in Opascaloram Voo
Tumine 1 9), nimiram tribas lustris
emens s eias prme in Commenerils Berolingasbos med eationes , suam
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ciei, quse Axes habeat in proportiont % ¢/F:1 (253) semperque comi-
tetar, prouti ostendit Vincentius Riccatss (204), niveess hace Incegra-
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sequilsterans (a2;). Fagnani pariccr oblitus ia. resrificatione primac Para-
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ms (234). Demonstrationem quacrens istad por

perio. Ex re quidem vera ad integrandum Diffrentisle
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pe carum Semisxium est ZV3
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duabus commuris; alter prioes est 3

posteriors - £ santque twes isi

VE
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nua geometrica. proportione , cuius termini secundus ac tertius medietates
peracquine diversorum Semiaxium minorum £/, dusrum Elipsiam, Hy-
porbolse ergo, de quibus sermonem insituo, gandene communi Semiaxe
V3

secundo

+ o gome mutis o e piner 7, 1.7,

Tace autem propriesas non solum singularia spectse Integralia
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tamerst £ signo wnico poiitivo gandere pouit, Formulamaue unicsm pos-
sibiiem suppeditare valeat , idiprum quoque cficere conatar ad religiose

scrvandem Conicarum analogiam in expressione daplici incegranda,
o VT
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Semaxs sccando g pracditarum, ex Semisser primos hbentism compee-

pracsidio arcus duarum Hyperbolsram communi

heor a Formula bifori = £ —+ i’ —hgg 4c in geometrica pro-

fortione cum ¢ pricer iuncros. T gemina Ellpsi, ubi 73/ pos
semper erse, hoe fecie dupliciatem expressionis in Radicali - complectens
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coque <o \xcs—/—‘-l/ =
0 2¢3 quod mortro simile o
¢ positive, sltcro negativo pracdina aeque i

: sam deseriptos hae condi
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anatyticae in qua nunc samas, praesentissimam habecae s Farmalam verire
non pigeat Arcus Hyperbolae ad secundum Axem relacae, Formulim fscsm
fecio quo ure ab Alemberto (252), et Leonzslo Eulero (353) neglecm
postmodum animadvertic Vincentios Riceatus (254), sed evolverans c¢ in
usem traduxeront pracsection Commentacores Miniai Priscifioram Nevto-
55). Censalt Alemberus tocias uilicats ¢ commndi cxpertem fatanm
donis Axem

relatac

pote quac fn idem recidat ac expresio sicera ciusdem Carvac arcas
dum primo Asi eferscur (256). Quod quim verum si ia. Bl
Aequatione praedita 5 sherutri Axi suo comparecur, wm infrmari sebi-
eroe in Hyperbols, cuius Acquatio ad Axem secondom valde
Al que rinum sem seich, Pk Theares Pasal
vie o §°. Formulum unicam pro. Ellpseos arca

sed e contrs geminam , nempe
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in § gefe ac 55, pecnon
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sim primo #v/7
<o solum disc
fo gasdeat signo, quum

3. Ab wnica igitur .

versia. ordins Axium Hyperblae oritur, Arcaumque al-
teras compiratio primo secundove Axi huius Conicac Curvac. Dam €550
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manendbas,
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secsalim Axem, coios Ssmisxis primas ¢, secondus L VL cp

5 §% 428, olmicam arcus Hyperbohe Coringarar. Hic autem arens
Hyperbolac Curirgatae per Goeverum Geometriom reducirur facile ol ar-
quaram usa ea est superivs contemplata, Se-

cam Hypssbolazum it

/
R AVTI—H@. secandam g, wi pacer ex

jam dieta proporeione —
5¢ quidem vers si compleacar Formola, ut lex fomogencorum serves
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vata. Maximum satem susespri huiwsce 1:boris preciam in eo sicom et
quod
sice smlogiam, quam hactenus Mathematici aue non viderune

vilise visi sune, estiruere facile possim. Al

ter delibasi in §°. 42%., pluraque ex paullo antea diceis comsequuntars
sed nunc plenios tractandam amocvisimam ipsam sem mel muncris cse
iudico . Arcum Ellipicos comprehensam @ Formula wnivepali

V.

um Formularum Ellipseos ec Tiypecbolae in hac

oa de argumento igso oli-

invenici acque posse auc Curvam eandem referendo
v &8

primam et maiorem Azem, aue potius ad secandum et minorem primus
quod sciam docai in §°, 317 Qain ctiam # direcram <onsalas derivatio-
nem Arcas illios 3 Pascalii theoria, Axis, cui referacur sn,p..;. etin quo
inchn ompttmers i s e e ad alecrum Axem, som
per quem abicisae numenantur in communi Rmtpsara docine + Gi-
culo Tntegrati dchoees (257). Ut hoc in Hyperbola quoque, cc quansm
eaus harmeniom expertas Concacum intimam fodas eo
magis illustrandum breviter explieabo, diversique etiam via, qua idipsum

e

sacione

confeci in Ellipsi. Expresiio itaque f*i_"_,m
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dem in potestate Geometraram est Formalam illam constraere aut Hypers
bolam quacrendo ad Axem primum relstam , aue siceram. Hyperbolam ‘come
piratam Axi secundo vel sonisgaze. Si primum spects, erit 1h

wniversalius

Cin qua ueram £ vel posicivi, vel nega-

sb Ellipseos arca dimanat. Siqui-

I Levios - 43 e Higprote (Fi' 38 ad Asem
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primum 04C relatac, ac prl:dm: Semiaxe tramroerio OA==4, coniugato

OD==04/7 ¢x toties dictis . In hac conseructic =—0C, ct Acqui-

tio ad Perabolam Apollonii, relationem prnbﬂ\: inter ¥ et =, juxta com=
muscn

m
2 scilices Pae
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et s = ( =) (o) Fasmers gdens -, Ontiniv,
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Abscivis =, ct origine Abscisarom earundem per incervallum & ssbrer

Verdicem a Vertice ipso remota (258). Dum autem spectes Axem secuns
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o 0G =ay/7, Taec constructio supponic Abcise
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prepece 0A:0G::0D: 0K, videlicer VT ag. quemsdmodum
fiquee. et plaries moui . Seaviaxes insuper vel Axcs cgmomines Hyper
bolsrum carandem GLAM, AB sunt in saione ¥/gi 1, Wi onsias. Sub-

muliiplum igitar
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lemareni G1 alteris Hyperbolae GIM per Elementa. e arcus hic sis
lis'in Hyperbola ABL necesario idem est cam arc 4B, sd quem pec-
dusit prima constructio, Quum ecenim = eosdem semper valores habere.
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+ eandemque propicrea cum Insegrali-
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bas ad Ellipsiam perimetros ducentibus plenm ec nsmeris omoibas sbio-
lotam communionem patcfacit. Quibus omnibus demowstratis, unde lon-
gius digeessus sum redeo libenter. Experimenta itersvi quamplurian s no
force exvoris ilius superias perpensi Alembertum srguens ipse potias nec
elus methodum recte jneellexisse, nee site ldp]xwm: viderer . Teaumea

igitar renovare studui in sltera Formula 2 /-
v"._»/Hm
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ﬂ‘ integrationem docee primam contemplando cssam Tri-

es reales habentis, non poteric quin arbitee-
nert i pracsidio ac-

v ontvenaicer Totegele fMld. wanquam
simul Ellipsecs atque Hyperhalae + Tull v 36 Al
€ fcta adest inibi limitatio, nullus casus exceptus. In hoc eriam Vi
sum illom charissimum sliguid humani pasm esse experimento mota
adinveni, Quum Rudimenta Coleoli Tntegralis in Dogainvillii Tracratu
adolescens adhuc Pisis pecvolararem (262), forte fortana sub manum ha-
bui Colletionis Lucensis Volumen 1V, s postremum , quod Vincentii
Ricai lesuitse Diseerracionea complecticar de Summe Formulae difieren-
tialis, cuis in sequente §% scrmonem faciam (263). Eam sacpenumero
Alcaberi Formalis compsestus Tabulam wibi composai, qus. st
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mii radicibas realibus pracditi combinatione ab arcn anwum Hyperbolae ,
el ab arcu wowum Ellipseos, vel tandem ab arcubus simul Ellipscos ee
Hyperbolae dependeret. Tsbulae huias aucroricae protions novi metho-
dum elsboratissimam ab Alemberto iudu:m illius mensem ita percurbas-

os, ac separatim tractandos haud:

in qualibee signorum Trino-

quaqusm viderie publicam hacem Tabulam il-
Lim olim in privatos vrus eoseripam, casurque excepios et Alemberio

iuviios ipsius principiis insiscens postmodum confrmabo .
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Yipseos, 2 Lines rects.
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Flane Tabulam impicienti cuncea fere obviam eniant, quae ex Maclas
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arcus Ellipseos per demonstrata in ealee ;v 34 dircte ex Pacli

faque in hac Tategealium speculatione pe-
mulum afendi dociis Alembertss ¢ quod mirun esc 3 verinte
 adversum Jrer nescio quo fito declinavic. Dum enim sgebar de

pm-lulu. qmm -b :uqnm simul e Hyperbolae arcubas consequatars

hoe Tategsale b Ellipseos tancum arcu dependere

E cona 7 f » in biyposhesi supradicsa, Ellipseos et Hy-
7= —e/‘ —

perbolze simal srcubus resolvi pursvie, eni sren tantum Hligicn
Destur. Casus igitor VIP®. ce VI, soperioris Tabulse in unum co-
niunxic Alembertus, tametsi pecy
aden ut eius 6%, Probtema (203)

(e e e diidds etests
potius exponi debuisset -

et in hyporhesi Factorom Trinom

—c realiom 3 ol peae
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 det Ellipeos rectificatione ; sed

EVE o eddem hypo
Ve fot b
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—— quic a sola Ellipseos re-
o

» erificatione degendet. , Hoc iprum ex Pasalii doctrina famdudam co-
riecersm in §°. 35°. er quie tm videbantur paradova et imposibilia,
nanc fucile resolvunuur deeecto g Alemberdi. Quol enim ibi con-
ecprus Geomerrsrum vires superstas, in pracsendia devpicieudum st por
i

asam adnirsadun. Profecio, quam in hyporisi Faceocum restiom

mii Tioe Integrale fv_

T b Arcu tammum Elliptico de-

pendere nuper oseenderim,

nones vulgatos —

s
mum postrems cundem siguificee Arcum Ellipieos Casus 1. uii

e Nec molestiam afferat dubicarionemve aut sign
/Vﬁ~=-— ra ionemve aat signum
negarivum primae Formalae adposicam, sut Linea recta in Gasu VI,
cum Ascu Carvae conisncrs - Quinimma ab hac potius comparatione de.
ducendum erit posie ac debere negativum Arcom Ellipseos Conicae un
cum Lints rects posiriva parem ene aleerl Arcui Ellptico poritivo, sl
€<t Sammam Guorum Arcuum Elipticorum recriféabilem ese posse se de-
bere. Practeres, quum ex Eiemensis Geametrise et Euleri auctoritare (266)
o Arcus Eliic expresincn quimcungae e Fansionem difir-

e non disiciles 3 Badie uadraia caneqiver

Vetfotg

Ilz\/n - Biregiiin i

» mimiram Différentiam inter duos Arcus El-
e

ipces Ilqn westifiealiters esse posie ac debere. Hos quoque de Hyper-

belicis Arcubus dicendum est , qaoram esprésiones ad Fonctiones bifir

s
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ses (262) pusiter pereinent, velati preadsperadexos sleeramn imnsic. Tn
4=y

<o enim comssic ex §% 35 condem Ar-

Vegf:
bas i Tabula contemplcis UI™ sc V°, IV, et VI i am Diffgen
corom Atcoun geomeri
Tnde patee quod a doctrina ipsa Pascalii recte riteque perpensa ex divice
ficta eosscantar exiia illa Theoremara de Summis aue Diffreniis ge
anis Arcuum quorundam clusen Hypurbohe ve Ellpeos
sea diversaum Hyperkllmm i
agounus (268), ac postmodum Vincentias Riccseus (afg), Leonardes Eu-
Teras (370, lownnes Alembertus (370), e nuperrime Andreas Lexel-
liur (372) maguo Analyscos incremento protulerant, et demenstearunt.
Cereram Alembertus toto ure redarguic Vinceatium Riccatum €0 lociy
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(et ax)

quo Integralia differenciali

delm—tnx )T (a—tex' ) abarcubus Sectionum Co-
nicarm dependere universaliter existimavie, quem hoc nisk aeierien
cxponencium 4,7 conditionibas po 73). N
nulls etiam recte indigitat evicnds in e Intcgralium theorice Formu-
Tsram Trectaws Lsaci Newtoni de Quadsarara
3 se adhue adelescence ctiam alias experia tam quam corsm Academia
Stiendzrum Parisiewi errores aliquot oppugnaverit, in quos Ispsss fuie
opsime mericas Reynesos in 503 Analyii demamerara (375) . Qui
Ic 7 bamquem s dind! Eommtutors Salat Pcplos Nevio-

(emtbes?+

verum esse nequeat
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seripierant abiquecguod nullam offeaderiue seop
© :h:rmvennl (226). Fundamenta uovee metho
N qui snimadver

saae 2 Machauring
Alemberium nemo inicias ibiz, vsam aliquem
> Auglo ipio Geomerra fictum fuisse formuloe Avcus Ellipseos
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in 10, Velamine Traceator Flasionm
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dificile concepry ena exndem weam promavere, et transferre ad formu-
lam anslogam pro Arsw Hyperbelico . Mo aucem fndamento pon

(dummodo # sit nume-

omis Tngeli s fornze
=

rus Inceger ac Trinomiam habeae Factores reales) fecilime ad Arces Ellipei-
eos e Hyperbolices reduci poteran, veloti diverso sb Alembert semita, ac
breviori isinere fecerunt praciertim Risssta, Eulerur, pracifati Commen-
tacores Neweoni, acque Lexellios (278). Nec param miror Alembertum
um breviori huic itineri terga dedisse, QUM in singulari casu ineegra-

T dx(a—bx=rcxx)” candem methodum adhibueric male

Vatbx—rovx

, quim' solam-

ins Differentialis pee

Va—tly—rees
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modo imitari ac prosequi necesse erat si Formulas s —rhe TV i
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oamiates HVE___ coramque derivars convercendi seemo fus-
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sct, quemadmodum in §°% 4a%% pluries fnosi . Dam astem Trinomim

careat Facoribus realibas, maiori ctiam facilicate, que usws st Alember-
ot sesolvi eae Formulse potersut in srinvmiles Factorbus sesibus prsc-
Leonardus Bu-

dicas, velui prae cereris clarivs atque
Teras (280). Verans Alembercas idem l'muln magis compositas
f (F—+ge)de /-
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xede 8
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non parem admiradions expertus
aliem lincamenta contemplari poruiss , ue in calce §'. 3
gic explicare, et Maclaurini memininet  qui haromee Fencionum b Ar-
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o Puscalio mao ilarum prima
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cabus Coniesrum & ium rodiments protulerat i
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o
et Theorema

= quin etz
o V=g
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eeleberimum Alemberti & f ex alio sinpliciore

*VEVarbe—texw
aVE i
Tntegrali f facillime derivandi (282), quemadmodum fur

Va—tbx—rcxx
siss i 4ate. 6 ortendi. Niilo camen mioss pracsacsvimom Alemberd
inge 3 Commtaris Brlesbs Qe . Ol Mthoms
scis (083) hane Amalyseos partem eam perimetris Conicaram Sectionum
conianctam tot novis Functionibas locuplecavit, atque adeo suam fecic,

immensum excrexceree si pro variabili = ase x Potentia quaclibee 5% (ut
ipse sic (284)) substivucrceur, aue universlis quievis Functio g, 8%
ece. ciusdem variabilis. Maclaurivum deoique imitstas vie ille nonquam
satis laadandus ad sublimiorem Physicen illaserandam invente sun tradu-
cere curae habuit, nallumgue non movie lapiler in Inveseigationibis de
Mundi Syseemare (285) , cc in Opusculoram Voluminibus (286) ne
ista analytics admodum sterilis videretor. Qus pracserdim ia re 5 sme
ionem For-
et Sa

‘heoria

mum spectes mentis acumen, nolli secundam censeo adpl
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quie compariza cum anm/‘:; Y coposita in 67, g4

pracbee Aequationes & —+
Biipeos o« =V 20 VI, =

Th:a—b, ui diveram semitim terens Alembertus in

ions 4/ aa— b
it (287),

44+ Ne manca s mutls sic bec Tocegraliom Caleali pars nobi
ma, quem uno duce Pascalio facilius tracrandsm sc perficiendsm cordi ha-

R

bui. poscit res ut de periosigni Formula f nunc loqusr, ar-

sz
ac 39, quibus eam adum-

gumentam sumens a §§°% 36%. 377 3
beavi, Tees cxsant anivenorum efisdem carevm Tibalae
mis Geomeeris Riceato (288), Eulero (a89), Lexellio (e95) composicae,
indublumque est Vincentiom Riccatum aut omnium primum de ista
Functioue wniversiliter integranda cogifasie, aue certe primum cogitatio-
nes suzs in lucem publicsm edidisse, quum eias Disquisicio, quemadmo-
dnm sliss admonui (a91), anno M.DCCLVII®. vulgats fueric, priores
m de hoc argumento Leonardi Ealeri meditat Lsne.
i impresae i Volunine VIIE, Nowrm Cmmasiin Soitonin
Perpelet, Qo S de inventionis primatu, ternae Tabu-
¢, tametit vatis methodo concinnatac, mice consentiun inter se, idem-
o0 M coscmbares Eelooo Gablie e gl
wntom casms enumerane, dao satem Riccatus. Veruntamen d
cem adiuseti a postremo seriptore nec locupletiorem faciant Analyein.
frmant a primis animadversos. Tare hae dicam.
an m...m. facile diiudicardum. Riccatus etenim addie cami 1%, ac 11"

VT

o M.DEC!

duodeci

aleerum ,m.m.....f quoram i

4=
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plicatione per 1 pariter genitos . Comimili modo practer Tnte-
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il aliod sint qum Eulerisoa per

in iidem suppositionibas, quamvis
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tor VI, 2c XV, f e T
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, ineles aucem , quippe semper imagineries, Detrae
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crione itaque ficea octo caruam geminatoram, duoramque inn
deo super i

Tabulse Euleri ce Lexclii, quas ideo solas cicandas mili proposui, ac.
earum ordine scevato in umam breviorem hele transeribeadas, et cam
Riscati Tabala comparandas.
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Prim in hane Tabulam animadversio coms VID®, ac X%, IX'%, atque
XIPm, respicine necesse est, propeerea quod Euleras, ec post illam Lexellins
Arcai Hyperbolae sique alge-
brsicam aue Linean rectam, qusm ego eom Riceaco atbitror pnmmn-
dam. Non modo cuim algebraicum Tussgrale addisum vel sblacum neque
s speciem a perimeero Sectionum Conicarum depen-

Blliprees addiderine etiam Q

pumrln: Funed

. nec intimam cias nawram
antccedente, otios p\crnmque o e inuits mpu:sldnm.
Caleuli potius defectui adseribenda , quam ac Hoe ipsum
confirmant Fulerus arque Lexellias, qui in corum esabrateaies i
implicatos pleramque substitationum methodos adkibent Riccatianis non
dissimiler (293). eams pracserdin VIS, arque (1%, iaxa Tabulam Fu-
I crum zeclvune edam ope Arcus Ellipseos sut Hyperbolae
eum Quantiracis algebraicac aldiamento sut Tapesbiny, quamvis prims
ac directa corundem camam sesclutio sb Arcu tantummodo consequatur
Ellipseos vel Hyperbolae (294). Quod practerea clarius patet compara
do casum VI, Gum XI(™., 3¢ VI™ cum X1 in orline Baleri . Nam-

eV =g

mutst, veram ediam per ca, quae
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que Formala casss VI, neape cum conditione 7

S1<g, edem et seaue |-
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Jntegrale a3 fidem Tabwlaram Fuleri ec Lexelli b wico pendesc 15+

pebolae arca, non potest quin flem acque verum s de pri
i+ quod Auctores illi ab area Hyperbolico et Quantitate simul algebesi-
» Tabulis descripserune (2p5). Sianlicer Tormula. casms VI

Tntegra-

e [82% cam conlivione £ p ex sucroritate Tabalaruin Fle-
Vp—yz=

5i e Lexelli untas arcus Ellipseos pracsidio integratur: ergo, quum in
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tem oo e dti e eve
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mo non vider istum quoque integeasi debese ope solins arcus Elliptic
amesi prclaudad Scriprores Quandiatem addiderint algebraicam (296) .
Ricesci Tabula hoe ipsum icca ocali osteadic
e X1, Tabolaram Perropali
c XIX"™., non sects aique ipios aumeros IX, et XX, oppositos alis
s Vit sc Xl Angumeram sheds
illud, quod in calce §. g9, solutarum pollicitus fui. Criterium ini

opuabatur, praesidio cuius sutui poset xn eadem expressia ':‘/f =
==
d =
= j‘ V_feE £, ex praemissis, ad arcom Ellipseos , aue Hyper-
s

olae pertiaerer. Tsbula iorpecea, smac hace Tategr
1o, Baleriand, vel VI, se Xit==, qui Elly
si vero f9<gp. ad Hyperbolen referunrar. Huius condirionis veritas di-
manac facilline a doctrina ipi Pascali, €€ signinker @ demontratis
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bat Arcum Ellipicam muldipticatum per Coefficientem 1/“_;;:*_‘ %

cams VI, et
n addnene 55 fy>gp

6% 377239 romcssqand o priort 10 [V TZEE. p e

dcirco > g, sive speciebus fiodem posicis, 9> gp3 in lero astem

Tiquee esie ma® .~1‘<M(;:-5—t- 1)qena®, scilicet fk<<gh, aut po-
tis fg <gp, iisdem lireeris subscitus
Tis opibus impetnac i omnem
shiqueoquod obliquis plerumque merhodis hactenus evalgatis (297) an
mum sdplicemus. Hoc quomodo fiat brevi ensrrabo. Tres ¢ daodecim
suse Tabubse formulis, m, cosas Mfom, Viee, g Xl==. (298),
Eslerus resolvit directa methodo utens, nulloque alio subsidio practer
Functioneselementoram Arcaam Conicaram Carvarum,

Sed doetrina eadem Pasealii nul-
o

dum Riccarns
219ue Lexellios quartam Formalam adiaoxerunt 1%, casu pertinenem (209).



tio in co sita est, quod Euleras Formulam clementi Areus
Dligwos desvaveit ab.ios Carvas Acqutione non tam ad Azem
» quam ad cericgatom velara (111.); in Hyperbola vero
non item, quum sols Aequstione =4 primum Axem contentus fucric
(NI, e ideirco indirecte obcinueric camr 1%, resolutionem (300 )
Huic tamen incommodo ferits fam dixerse multis recro amnis Vincentius
Riceatus (301, ac post Eulerum medelam afferce caravic Lexeltius (302)
Ego sutem quarernas furmllhl primigenias ex solo Circalo ad Pasca
morem comsidersto pergaam e sam consequutus. In §°, ete
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poratse, sique in expremione prisic

eralior, haberur 0.1 <.0*( Z-+1)., §i demam Hypecbola ad pri-
o Axem el fueric, docet §%. go%, hoe Integeale
2V F oo
V=~ b
Hyperbolien pac ess dummodo vera

+ad quod pertinet cams XU, Eulecianur, Arcoi

cadem superior condirio [+ < gha

Quam I, ¢ ostendar Sk mg’ar”, e¢ g mrg’e

o7
fequam alea progredisr comiderationes quaedam me vocant pracmisis
deadse.. Primum ecenim inspiciendum esc quanco

4V Fs

us Formulae canonicae =L 02

adsit fucilitas

iaramque. sisillam

dam = Supecficie Cylindti sealeni, sive & Pascalii docerina. diducacut, por

+ quam a commani methodo Amalyseos cultorum . Profecto Amlyitae
ot Formuem lem comequantor, necese habent clementa prias quicrere
Arcanm Sectionum Conicarum, prieerea pro abicisia eius multiplas
subitituere, deindeque muliplam dem:m» ipriss computate, el Fa-
Terus potisimum (504), et paucis abhine
a5 (508) provulerant. Veranteaen a Cylini

pecficiatue. Quin ctiam facilios 5 ad morem Lexelli (306) Formslam

b canenicam composnrion: namque ex. gr. 15 fSEVES S0
=

M 1 3 Cylindro natum, oon modo formam sdquiri Lesellnmm

Ra nf



Vi (2) =
o | ——————————, sive, neglecto Coifficiente,
f1/ ()=

(307, verom ec oallem Formatee Gimisssionem patefi-

/'d Vicrgms

Visg
cit, <oquod discamas 3 §°. codem 36 b ' quomodaiibet exe possc aue
maius, aut mings m éx mrurs ehligel Cylindri; irabiliter comentiente
cum Tabalis laudscorum Scriptoram. E contra in §*. g7, Taeegele

- 4 = E
huius forme ~ et fuxa Lexclliam, eiusque Tabu-

.+ non compucsnde

Cotfficientem., quo tamen in casu 7 » prioris exempli maginariun evadic,
m manente reali 3 quod denotac , confiematque pracceptum illud Geome-
trite nanquam gigni porse in Gylindri superficic scalema Ellipsin lateribus
normalem, cuiss Axis laceribus ipsis perpendicalsris maior sic Axe alie-
my aue VT /T
dsy/ T gz

ro. Si vero n

, aemo von videe in pri-

‘mo exemplo locum fieri Integrali /'

qued ex

§°. 4" 36° 4%, 8¢ 45", qum in Adnoracione 159%,, par e Avcui
singalaris Ellipreos, quae Axes babeat in proporiione v3 : 1, er-de qua
mules seripsit Vincentius Riccaros (308). Exemplom autem postecius in

<idem hypothes

=, sive Toegaali f-

adverio 3—C, videlizer Lineam rectam, ob 5 (§. ;z) 0 awu cvane
seentem, ideoque ctism Axem minorem . Hace Linea recta aeque oritac

dum in excmploram primo aut fuerit %=T' e m=0, lategnle

etenim

cnim verirar in 2% ‘[1/:‘:“ . fv’t,

F—r =u(a— madmodum mibi ex cmm\w inno-
ruerst (metsi sae novae ol i o rum
soperare professus sit) (309), uepote Axe minore Ellipicos Pucsl

1 .
in nibitum sbeante. Porito demum ==, vel pori

eune

.+ liquet

prietis et altorius exempli formam commonen inducre

est Arcus Ciccull ralium habentis 4, Cylindro reapte sealens tam

Ve
in rectom converso i in sequiitersm reu in Circalam
permutars . Quac omnia sb Elemens Geomesrise derivata misi
dum converiunt cum wovo ac sublimi Edleri Geleu'a (370), non secur
atque cum recentioribus inveatis Lexelli (311). Riccaus ic (312) in se-
cundo ediam exemplo tam oriri Elipsin, cuius Axes in proportione sint

a2/ v — gz

Vi1, quum Formul evadat - . sive more meo quum.

Vi
D=

- % quie postrema Aequatio Semisxium revers aut Axium Quadata

\ videlicer Z-

=?/‘“‘ e ex §h g —

in dupla esse proportione luculenter oscendic. Addic Eulerss (313) 7

V1 —F gz

in cam g=o sb Arca Parsbolse conicac sut 3 Lo-

gerithms dependere s quod meri
VTt 2= Arcam Hypesbolae ad secendam Axem significsn-
tem

s luce clrius effulget inspiciendo For-
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wem, non disin

ter b atis_ Tormats [ dsV/T 75 sepracsenmore

Aream vel Arcam Circall

v quam sbic Incegeale poscerius

ebdem hypothest facta (314). Malcominas novom ac dif-

cor Theorema illad sb Euleri Caleulo suppeditaum, Tate-
grlia nimiram pracnotata duos Ellipsium similiwm Arcus semper comple:
eti (315). Practerquamqued sola Synhesi geomeurica id demansiraverim
in §% 8" (ac postmodam de innumeris Elipsibas), cum Riceato consen-
tio (316) non Ellips tantummodo, sed sxiam Iy perbolac comaiunem esio
enim Euleri de-

Arcus in alteram adfeccionem. ententi

ceraic Perimetros ime;m. aue parces similes Fllipsiom similivm , quarsm

Ases slerni fuering 4, -, et awarumque Parsmeter ¢

tamen slternos pertinens, proporcionem servare 4+

quod vemo inficias fesic semel ac obscrvaverie Axem primom unias. Bl

lipseos essc g, secundum v/, Axem primum alterius secundum

+ et ideirco tourum perimetorum , pardiamve similium

LS ob Parsmetros e=1, -

Ve

£, quemadmotum patet. Sed idipum fic

ntio dimanet «

ter de Hyperbolis compro-
batur quum similes seque Hypecolae sinc, quas addneant Axes o,
[T
O ¥e% '
v, et e w T s adeo ue facto e=1,

500 tam fisice-longae perimeeri harumce Hyperbolarom, quam similes
i

quotibueric earundem Arcus proportione gaudeant ay'3 i 1=
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Arcame wm s ol s et e cpis por-
siat. Servato colem fcer nanc adnotabo singalares aliquoe casas
warinsqse Formalae primigenise Arcum Hypebolicum includeatis. Ac pris

transversum Axem respiciente, sea potius fuxta

@V =Tt ges
Lexetion LR eque g, meque g separ bium
s

abite unquam porersnt ad imaginara vitsnds, et simal evanescendo aue
0T 2t (ot maorem anie

sc3¢ peracquands pracban identidem

vers =y videlices recram Lineam, coniogato Corvae Axe,

ut prias in Ellpd, vullescente . Hyperbola vero, quo ducie eadem

e

. B¢ s dom i expimcr | p—"

V=l
alliqus. pose eam; nam ex §§%. 4% ee g9, <t

tuune Riccacas (312]

to ostendi (ob-2.
st Circalo comemplsto awendi (b L

) Arcum Hyperbolae

d2\/ 3

aequilaterse formam pecolisrem induere f

vz

Cosfficiente neglecto. lhue

Vi —m
um expertus sum in alters Arcas Hyp.r

bolici expressione pris

Sy

g2
Enimvero consultis §§°. 24 et 38" Arcus Hyperbolse exprimitor per
fdx\/ & o
Vit

igenia, quac conioy

rum respicie Axem, et effer

Lexellii Formula ae

s compendi

et brevius

vif

sutim atque aequilatera fuerie,




e il f AV I HES2 Lol abugue Conficlents
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Vifrgaz

ue, cidem conditione posica, neraque Tormula ad

scquilateram Hyperbolen referatur (318) . Prior expresiio f‘_‘__ Vgss—1
Vi
in Linesm rectam abit VE Vel 2 i, quatine

it lnegale vam conei ob O Ordinatis ad primum Axem scquilates
rae Hyperbalae, velari antea ventam et Lntegee-
le ab Orlinatis Circuli, sea ndmluh
Elipseos, Carvamque toram in Reces
sy [+ g2z

a quilacerae
se vertere. ldem contingie etiam

Formulze Nem ficto f=0, exinde micitor recta Li-

=

o Y AT e YEVETE ¢ gt v
Ve . q

deFrgz

R —— I

det Hypesbelam in Parabolsm verd, et ideo Arc
Hyperbulicae, sea pariss Logarishmis
P in Ellpsi . Fe revers Parsbolam Apollo o
esse cam innsmeraram Ellpsium , quam ianumersrom Hyperbolaram. Ce

tera lingao, quia nee minus obvia, nec silebrose . Unam duncaxas prae-
tevive nequeo, Enleram , selcet, ideo pocuisse Formulom casas T saze
crum completitur Arcum Hyperbolae relatie ad
egnse ikilomings praiidio Arcus Hipebole s
s A5 amrte (331) coquad duo dlse Hyperbolse ex demonsira=
s i §°. praccedente per doctrinam Pasc e tasl s urcash
o vel ahenm tnctes eodem perducane (G22). Quod nhcmm vlia
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ferit. Tn eo tamen maximopere effulzent vis ec prasstania doctrinae Facae
I
perquam facillime resolven
V1% 11, ac XII% sbande ism dietom nonc quinam alii cams b istis

‘/- VI —rez
Vie—iez
T—raez
um [
fv—r -
4 quo desivarwr. Sed inter alia §. 33" fam ostendi Arcum quemlibe

e z
Biipscos canieae (quemdaodum st /- Ve

qued b1 ipi sufficiac ad reliquos omnes Tabulae superioris corms

watsor, nimirum 1%,

los. De primigeni

oriantue dicendum esic. (UL ) dividss per /7, obei-

sine ulla ondizione wi TS,

ncbis carmm 1Y% 0

o per T

.
Formulam generare ab Arcubus simul Elkipicos cc ")pezhcaz dependens

wm (85, 35 34)- e [ SIS

anisersaliver heeus indigi

sam resoluto, ¢ cidem procupposita condivione %@ f7>>£p Arcam El-
VI gum Formala ece
Vit

lipticum adinente . A casw ipso VI's f

dividatur per VT, ensseitur VIS, condivione servats f1>gp, quum
2V /T

IRt — qund e i ex

praecitato §°. 53,

b Arcubus simul Ellipicos et Hypsrbolae integrario-
nem adquires » Faci 3t

e .t ity e I

Y —=Tre=

FEZ o edlem conditone fy<gh, i paiter por yII

Pt
Formulam illam diviseris , profait cacms X%, Tebulae Euler

+ nempe
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quod Iegrale illul est, cui Tabuls Enleri pract
Eidem itaque cordivione sara teca /7 <gp, docee §%.
Vit, Formulem slaamolo Hyperbolae Areues complec, quam i
s

derimus ( posito r Arcu quocamaque Hypeebolico ) fore —s v/

demonsiraverim peulo antes Hyperbalicum semper Areum

odigitare . Simplicias quogue hoe ipsum arg:

LT
7

¢ animadvereendo (VIL)

eldem condi-

. ac 1. Dum agebam de Formulis
Theorema mihi soppedicavie 15

sentque sandem enodindi Vo
Maclaurini in §°. 4%, Pascal
A= pee
Vit pe=
% b -
Vi—g. «m,;;
ot f e

(V)=

fuscermodi tnregrale ab Arsubas simul Ellipseos, ec Hyperbolac dependent,
s per V7 mulsipliceror, Formulam gignere, quac ope unius Arcas El-
Vitici

4.\//*5 VI

£ solvi panic. Igiear [ b

ligei

Vot
tegeabivar pee Areuan Fl-
casm 17, reiolutione, vt

quod Eulert cami 1X° nhmumm congesic,
lipseor. Nec longiss immorari nccessc et

f.m/ r-*,;

pote in condirione 73 f4> gp, quam iubet Tabala Eale-

SO NP SRS T S——

v

- T o
vis. Hoe autem Incegrale s per /7 dividatur, in alteram ebie indu=

tam fcmam Alemberdanm L fﬂv—vv

IVE

1‘01*—*/(/; n)

quod ex Puscalio Ar-

n
cam indicat unius Ellpico . Verum i comparacione Foraiolarum V' 16
demonstravi Tntegrate illut, quod molt Der VT aut petius
divisum per —/=F Formulsm generaverie ab unius Ellipicos Atcu depen

dentem incladere Arcus simul Bllipticam et Hyperbolicum . Huiuscemoli

v et f- 4oV T SHE gymmodo i gps qued in Tabule comple-

mentum demonstrare susceperam . Quae quum ita siat, opus paucis ab-
i Tople 3¢ anidiot plerumque Calculi pondere fariscens i vulga~
tam methodam advoces Amilystarum. Ue isthuc ipsam liguido conitet ,
Tabulam novam composui, quse meo ricu servato, conciorum Horumee

Puscalii Theoremate prosequatar. O:
Tianac a€ mete Tabulae comparationem, ut quo ordine , qua ratio
Busve legibus incedat res clarias effulgese, sue a Pascalio aue ab Elero

scator - Tadicium esta penes Geomerras an hace dificill
Coleuii pars, 2 tot

wisque viris hactenus excules, Peses
diducto meliori in lumine conlocetur. Mea quidem scatentia Tabularum
hucusgue in lucem poblicam edisrum ac seqaentis, quam adiicio, sedue
1a et fidelis conlatio licem dirimic cmnem

I
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Conditiones . Origines. Vatores.
wniversaliter Ab Ellipsi super Axem minorem . Arcus unius Bllipreos direcus.
|
| fi>gr Ab Ellipsi super Axem mmaiorem . | Avcus wnius Ellipeeos direcens .
[ f1<gr i Ab Hyperbola ad Axem secundam. + Arcus unius Hyperbolae directus.
I == !
! fi<gr et E Ab Hyperbola 2d Axem primum. Accas unius Hyperbelse diresus .|
' udiversaliter + i i A Formula TII*, per /=7 divisa. Arcus Bllipseos ec Hyperbolae .
| i A Formuta VI pee Y= mlip! i ad
f1>er J =iy " e s Aol Arcus anius Ellipseos iudirectas..
fi>ep B A Formula VI per y/=T divisa . ‘ Arcus Ellipseos e Hyperbole .
Vi, A - | == | A Formals X%, pee v/ diviss. | ———
st | =
X, | fo<er l o A Formula Xil™. per &  Avcassnias Hyperbolae indirectas
— —_ ' |
i “ wiverslicer | 75 T A Formula Maclsuriui ex Pascalio. | Arcus Ellipsos e Hpesbolc.
ey | e || ez i
Xt wivendier | = =+ Ab eddem Formals pee /=5 mulsiplicsta. | Arcas univs Ellipieos indireetus
| o femberei foper v/ diviss. i yperbalae .
L i XL fr>ar ey A Formula Alembereiex Pascalio per /- Arcus Ellipseos et Hyperbolae \‘
e ————
Consulantur 33 20748 P 5 ‘
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(ticumque huie commentario i pr osnnes
Francias Mt tus Porzem sscandsm 11 Volanias Momsniiom et
bis ralicas suis insestigationibus exarnare , ¢t Spariam ipsam novis acees-
sionibus Tocaplerars adgressus

tantum Seecionam Co
termos aliquando complecrebatur (5
loci integratio Formularam fin#i valoris & differentia finita inter asympeo-
tam inffuitan e infinitam pariter Hyperbolicem Cursam hauriei de-
best (326).
ci juris facta verente anno M.DCCL! ve adeo novs st
pracsertim lsbores in lucem editos libenbus aunis
v,y LXXXI, (327) €t a Malforco pertustratos (328), neque
adeo wiis, ut mea sententia 3d incremencum Theoriac confeire quolam-

Leonardus Evleras plasquam
woram Commentarioram Acaide-

Cetera, quae in praccitaca perqui

modo posiat. Pri

mise Pesropolitanse (329) sedulo effagerat. Quatuor excaim canmr, Gui
inibi ab Eulero (pag. 136. §7.) numeris nocancur 1X°. X°, XU, X1i**,
respondentque in mes Tabult Y11, VI, Vo, ac X (530), ducbus so-
T caram Siciponm Bovskus. ciyarars. qotass, Bioctes
quo seripic Eulesas (531), caram VIE™.
Xem, XT1, e¢ Vo, nimirum quacsor omnes, de quibus fit sermo, in
mese Tabalae ordinem digestos, integraverie wium Arcoum pracsidio
impetraco (332) . Quud tamen magis admirarioni mihi foic Malfseei placi-

percima perlegenti in €0 versatar methodum ipam a Malfateo sup-
ut malo Riccatiano remediom adferree, jam in ancecessum t53-
dissm faisse ab Eulero., Hoc sane patebic luculentissime si in canta Leme

annos ance

colem ferme tempore

verse (333) . comparaveris Lemma 1% Muifitci, @ quo megotium pen-
det omne ( pigt 762.), cum Lemmate 1%, Ealeriano (pag'. 129:) unt
com Theoremate VI°. (paghs 137.)- Nnmqme hac inita compasatione ha-

bemus b Bulero 13 Vit _ £ e h—ft

ﬁ:T [
£

AV — Fx—1

L, subseitueo pro x vatore V=
Tox

=r=h Viovie

o, e e Bater comenier [ STES —
eV bz gh—fk s2ds
— e . lstud autem
"/ Vi—+gE fV/‘Y‘%;.\/I
otem ot s Lemma 1= Ml
e vyt A IV cnstnotan
v A+ Ve—by' VA B¥

in aperto s sdemque Malfstias subiadicne uieur B,
quam Eulerus adliibui m in axduo positum Lemma ipram, ue
nginquo petendsm fuetie., Resolvicue cte
., veluti expers e in S5 497 €6 43
Quod aedinee slenm
i n stgrsulie cpe Ateusm Corica-
rom ab Ininito quandogue penm'h:nlun it dignum est non modo
Epiels w Piom Fanonam libente snno

in Acquatienem dienes

al Malfiwum eondem, ct for-

MDCCLVI". (53
damom Fratrem dacis sequentibas aneis M.DCCLVIIL® (335)  LIX™. (336)
medelam huic inforeunio pro viril sus adralise, veram etiam subrilius
diusque vidium omne sanavise Alzmbertum in Volumine V*. Qpesssle-
rom Mothematicoram, Lutetine Barbiorm vulgato dum smnus vertebac
M DCCLXVIN., ce rumam in Tomo V", Alsceliancoram Tauringssion

LXVIO. uique ad LXIXO. (35 i

bus (338) infnitos variabilis valores cfugere sngant, Arcusque i
Hypesbolicos infinite-longos, quam e contra Malfateas isthae
in Serico comvergentem numezo rerminoram iafimim convereado Diffe
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foter Asymprorsm infivite productim et Hyperbolicam €ar-

vam (339). Profecto egregivm < xiieimo in Calesli proxi Serieram ia

taram wsam accommeddstum Formalis quoque ipss, quae pendeane 3 re-
erficstione Curvarum, evius wilitais testimonium perindigne se null se-
condom iilud ety quod Scriptor compendii Yolaminis VIIF antes ciaci
Perropolitanae Scientiarum Academiae methodam adpropinguationis sun-

wis lsutibus calebraveriz dum Fulerianam Diserasionem de Formula ce-
dey/ f— ¢

Vi,

eameiea prosequererur (340). Quinimo Fulerus igse
suis inventis ingeniosissimis de eldem Formuls wniversliter integrands se-
dem negavit in Volumine I°. Institutionum Calesli Iitegraiis, quo omni-
gemas unius variabilis Funceiones integrare docuie (341), Fitas fortasse
Scrierum Enfiniaram commodum, st minus Theoriae smplificandic, magi
saltem promovendae eiosdem adplicstiont ad  enodstionem Peoblematura
profucursm (342). Veruntamen Series a Malfiteo eradita ad Differeatiam
incer Asymptoton ac Perimetrum infinici Cruris Hyperbolici dererminan-

3 123
dim (pag. 560, nimirarm, -2 —+ L2
i 4 L (44
e ; - \
- T —teee. ), in qua g sit raionis exponens Circumferentiae ad
8,104

diametrum (343)s a Semisxis eransversus Hyperbalae, b distantia Dire-
s a centro Corvae, et 4,B,C" ete. de more si
prosime antece

in antecersam elapiis cum. pervulgaverie Maclsurinus in Capice 11
W Tractasss Fuxionm, et signanter §7. 808+, Parisinae versionis. Nam

em , adno caree novitatis pretio, uc quadraginea annis
Li

misxe confugato, Ay 8,Cy D erc. terminum paricee designant poj
onem sistens Semicircomfere

p
innesom, <& nten o Seviss e . e V=5, £

tecedentem, N numerus est propos
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speichus 3 Malfaro adhi-

L ex Blementis Conicorum i

3:; ﬁ

9.

ofiltam P geo fuculenter comeguiturSeriem Macta-
iversimode expositam, at meo sshem iudicio leganci-
joremque, cum ila rec falfscei adamusim congruere .
Negue exiitimandum et unqusm novam io re geomersica inventam fire
@ differentia gavdere. Quinimo nonnulisc,
Carvae Hyperbola canica in hos pracsiantiores exsiseane, quasinter. maxime.
eminet illa 3 Nieuporto deseripts in [1°, Volumine Memorabili
Inperalit Acsdsmic, ypis valgato vertnce snno MDCGLAXY™, Fa
quippe Curva wadee, et asympuotics , sed tramcendens ( Momsives de " Jcie

wie Tuperidle & Rgale des Sienes et Peles- Loutres de Bravels |

Quss infinite -longas Linezs

dens exsi

wich & dotesi naperrime, dum in Hyperbols ¢ contra differenia sramcene

Maius quiddam de sleera Serie Mo
A . i

Maclsurino daca (§°. 806°.) &

Gy
primon receniam comparre meos fueri (3151- Mictsainas nascera

T illud ipsom . quod Malfices 22 mominavie, proptereaguol &

—i, et —
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et Malfae

~+ ece.); videlicer, Maclurini inter se perfecte sdco

converiant, o

@ ec idem. Sed quum Buleros usque sb anno

. proculeric in Volumine XVIIL®. Academiae Scientisram

politane (346) Seriem magis convergentem ac numeris omibas abro-

rvarum doetring perficienda Seriem illaos nuperrimim & Malfieto de-
scripram. Ealeri cionin Series Quadransem perimersi Elipscos ita osulis

Tipscos darae Semiaxibus, sit ¢

vero Melfatei est i’_(.-__.,-
5 a8 1
LI 3 S I SO
T4 66 72 44 6
" Ve —i o .
s @ Semisxe sransverioy o8 o ==~ ox adficiionibus Gonicae

rum. Indubium est antem termincrum ¢ ficientsr homelogos semper esse
minores in Fulsti Seric prac ills Malfacei, necaon terminos ipsos homelogos,

eoquad

— = imirum 4 < o Antequam Seriem s3am

pecimerto Elipscos quammasime adpropinquantem seperisret Ealeros fam-
dudum prodidenst in idem arumentum slterim minus corzerges-
o wei wenanter et Gonnestarii Acdenise Terpolinze 617
Ao €348, Velomen 11, cius Ope
an0 MDCCL®, (339). 3¢ Valamen 1%, Fusisuuisuas Coleli In
t3pis excasom Peteopoli vertente snuo M DCGLXVIIL. (359)-
tamen minus fitendim est istam quoque aniquiorem Seriem Faleri ex
dem esie cum aliera @ Maclaurino suppedicara quum anne MDCCRLIN
in lacem edidic celcberrimum Fiexionam Trsctatam (351). Habee eoi
Seripror Britasnus in praceitato §°+ 8260 sic expressim Ellipros Qaa-

e

drantem 21—+ £ 13

O > O E

& Serie priers, quic cem e Mslfaui eobacree, divernm. Sed
in Formula Maclsarioi [

m‘./‘“"‘f‘“‘ Gse). Tgiue 22

B e et

524466

osaset i Fuleras oxposuic. Ab ists Machaurini et

a—bere. ) ve

P, dum 4 ev & ia nibifion abeane. Serics aueem altera Maclauini o

Malfaeti ad ipsum persinens Quadrancem Ellipticum, quam 5—c
cer, tum quam in Qusdrancem Grcularis perimesri convertatar, prachee

, scilfe

557
22446688

— ). Nestin

¢ ctiam Series Euleri ficto 0=, nempe

itciro ¢ = VTSP =av, Qo sppei. Gl R
ph:mt+

thilom se. vertente Semisze




7_:. Veram evanescentin. Semisxis coniagert Quas

[

244 4
sonfirmat dsmansaticusm 3 me anm adlsm (353) s elognisinae,
ac perinsigai Eidem casione, quum in cam % b cvanescentis

Serier nuperrima Guleri verti debeat in 4, evi

tr3s _ 1tagto

CRNPTEX
cousequitur Quadrans Girewlaris Circumferentise ( cuius Radius

ita expressus per Seriem amoenissimam %—S’_ =

]
=t

44+
mecss Placanicus usque b incunabulis Geometriag celeberrimas 5~

11,557 113579.1143
FETEIP YR RTET] 4.4.3,3!1,!3.!6,!6

& quac.

i —ere.

.ux

it Waliaos e <t addivamnds Euleri mirum in modam
conveniun (354). Ceccram quac hactenas de Ellipseos conicae “mﬂq-
dione sum commentatus non ad Malfa

firi tantommodo invents in eoru!
sede locanda valde conferre censco, sed -rgumenmm etiam a Pascalio dt-
sueprien hasd pran il spoe Bl preerim nisun, sdces-
sionemque perhibent aon inutilem tam $' eam iis, quorum obiter
in §°. 2% Lestorem monui base Genm(mc oblesrameaia a0 asperna
tem.
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QV/E OCCASIONE THEOREMATIS pascALl
VARIAS COMPLECTITVR ELEGANTIAS
DOCTRINAZ CVRVARVM

45 | y— f "¥dx 3d Curvarum quadrataram, vel ue Orseci sie-

bant rerpayuncady o pertinentem ia Avcum Carvac, praxi ma
neam, peemutare celeberrimum Problema olim fuit ineunce hoc sacculo,

palmsmque, i Gllor, omaibas pracrpuls in eo reslvendo loxanes Bernoal
Tius (355) . 1o aperto aucem est Curvaram euros exiam direstc ad
quadracuras reverti, sed quadracurss Superficieram ad Corpora wur Solida
pesieasum, s snveralive Clidcscum. Cuios 16 exeaplom et

in Superfcie
sum oculis obversata . Nam Y quidraturs cadem est com mensurs eric

metri Elipseos conicac.. Oaaiugi ftaque Formulse /X x 2 Sectionsmn Co-

nicsram rectificatione dependentis constructio, non secus atque ab exram

tamen ordine, ac lege, ut dum X Functio it rtfonais . conser
irum imitibus nlsumx Cyline
1, aue o Parallelo:

grammis denique Cylindricis Circolaribas (356), quemsdmodum practer
2

1de pracdicandum essce.

s sescema de Formla (LA Quum

sutem X formas induerit imasionaics, qaac nulla aree anslyeics rationaii-
satem acquirere possine, weluti illss ex. gr. a praccedente S
promas, e s Msclaurino, Riccato, Alemberto, atque Eulero longius

consizuctio vel ab areis Fa-
rllele-

promotss, Fancsionam omniuem huiusceme
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rllsiogrammatsn Cylindsicorom Ellipticorum ( quibas adnumeraudae iera
optimo sunt arese quoque Circulseiom, tam restorum , quam sealesorun )
vl ab arsis Parallelogrammaten Cylindricorum Hypesbolicorum, uti fo

VEATRA  oeseosssnts gl T wibvena
Va—tbr—tow bx o
adroram wicpe 1.

ret ex. g

advertendum eie, quod Pa-
e gaudaar, ave
similem qsomar
e plas mceto, xcepn cum el fpde g s s

enicas nihil aliud fore
o L
lindeo Hyperbolico et
plicissimo Circalari dencgata, locam quogque habec in
Parallelogrammate plino universoram imire Cylind
46, Nes superiorem infirmare rectificationis S
“Theorism poris sune quae sub
nardus Balerus, et Ludovieus De-Ta-Grange
sationsm Caleali Insegratis (38), e in Voluminibus VI, acqee V1L, ;
aram Commentarioram ac napeerime in Actis Atademiae Sci
peitande peo aano MDCCLXXVIL
nesram Tasrinewsiam (360), de Aequisione differcatiali
3

m g
hufascamodi Parabiolss sibi

v

d
m quamvis dousii prioris Acquationis oscumenicae species , velurk

L Ll
i 7?

42, oee non ex

Mlen-
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Alembert 2
oV ax b Vay—by —+cy'
o e " iyt i
u.u-q:.« (ol . sive
Vimssohwas Vg —tiy=s
o 7
=2 (360

Vi e e ViATy ey ey 15
o

dem ex Eslero (362) —m——mmee
e et (369) e
V(%) (het kx)

T

T, ur cecers Formulat prietermitan, esrum
V3= g W =+ )
membra cbierane, guae separatim
rrenun Scctlonam Contcaram, il

egrari nequeant nici ope impetrata

amen obstsc quominus varibiles
. selationem aliqusndo algebrsicam intec se lisbere possine.. Aligai
crenim subi

wcionibus fctis Fuostionds algebraicas alerias variabilis y
jum wns x, arque iea comparatis, ue forma eadem mancat, 10-

& coruienter di

minentor, nemo non videt quod ensscatr Acqua-

o
que in sabsticetione adlibiea fot. Tora itaque res in ilones subitito
ne poits. exc, quac divenimode paraci potese, e in cosficientiam oborcis

condicioniin . Hoc ut exemplis apte confirmete, duo f
woum ex Ealero (363), alteram ex Alemberto (364) deprompeum . i in

AT o

llima. seligam ,

substituatur 7= ¥/ F—F b, easicitug

s
lJ\/l/l h)— A/
DB portirn wgo Moo =
V=] H Y ]
DU Moy procat VE—tEex , sive porias
Vo T

9=t bex; simbrum reverdmor s Acquationem esndsm

eam, unde fuimas digresi. Quod, ne mirsculo proximum v.duur, «

ebri-



ad maiorem facilitatem revoca-

§" u‘n sic clariter explicsbo. Hypathes

5t <gh, nemo non videt eue i:/W“""

elementum Arcus Hy-

n

=

pertalze Coniese ad sccurdam Axem relatse, cuius Semieses dint srini-

 coningarss /1 abicisne ¥ 3 centro compuraue in
51

clementum e

Axe secundo . Parer identidem Lk

Wi ot
« conicae ad primum Axem relatae, cuivs sin

Arcas aleerius Hyperbola
abcisse cenrales 3 super Axem condem .

Semisls tranrversss Vb b
e hisce durbus Hyperbolis (Figh 39)
bet elementum Amu prioris 2C==HI elsmento posterioris,
ideoque eriom torus Arcas AG==Gly ¢ sic de coreris in infnican
Summedo KL KA ewe.==x, e& KN, KO i

vertie ypeebolac DEF colem ceaco & prasditac, cuius Seni

-y coorlinane fuerine

/‘ | seque Acquatio » ==h—+kx ad secui-
oo

v

serins VT oniugatns

Qum Asem. Quibus posis Aequatio durs diferentialis

ey

il & . ax M
el ad formim canoricam i

in qu aiffienres um

4

s, quam mrgaicudine heic
e smroram dependerét tranendeas GRcts qipie &
diversarum et dissimiiia Vgpesbolarsm complesiens.
s oelo a¢ les ad rebrionom algebrsicam Ince

wegrare aeeese i

=y =
ipeam legem observent , i 1b integratio=
o8 Arcus acquales
Verunamen <ius

Acquaricu e varis
Aucnnt shque co qued separatim memfro
ad Fom Wyperbolae eoniese 3% — byt — b= 233 4!
ec ob quam cacisic, neque aliver Cxsterey REC VER €S M AT
et
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disimam huissee srgumenti specinen conenplari, centro 1 11‘

test Azquitio dars diffeeearislis, Qui £

ertiolam

= somequenar e
Si Arcus 07, sclicet

s expressum forma idem elementum 177 Hyperbol

hwfn._‘(’ v

secunlam Axem

PRV v

Vedi v V=i

Acquatio

quse cams et sdmotum

aviTer

Vit bxx

Athes . gfb
F=reer =

nollus dubito quin saris cons - el

s sbico quin stis concics €0 poriucere Aequationem illim differcn-

sutem conus 3 prac-
auia e il | Hyperbolac in s sy

on differs nisi

contemque Wi
g rrum pone vesio, qui quus

clementum Arcas Hyperbalici, per ea quie ex Tascalio

cas verts

I oy quie in Acgito

> ihper " 74
1= Usperbae a4 swympuons reaae facie avevirer. Ol vt
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Riceatas e Holeras inveasrant (63), d( LEEE=L
ot
Vien—g
—— %
(o el
e

R 49

Vi
o vel in forma canorica, factis
ax
ac demum
7 e
X v ;_

=%, Aequito diftcentias =5

-/F'

cults cifiener s condiniar sttactane, exdem ere avque Aequse

8 rx'y — gy —px =g =0, amesi duo illius membr

sint transcendentia, et ideo sespuant algebraicam incegrationem . Nam pec
Tabulam §. 44" primum Acquations ipsius membrum (si summaretur) exc
differeatia inter Lincam recam aique Arcum conicae Curvae, oimirum

5 vatiabilesque ¥ ita invicem counectan

tar, ut Coordinause sine illias Curvac, quam supra obiter memororis
Quibas site forellectis, e in succam ac singuioem versis via sernitar
3d maiora.

47 Eam vero Lincam ordi
=0 magini habeodsm abiror, proprres

[

it Formal ovenmenics 2 LZTE  uque Bt
Vp—rgrx

135
g A 5 L sza. procat dutio ic [y
VTR | oni, wi pae oty basdquiquinm snimadveeis, Nee

\/PJAq\x
ur xlo Lincae st proe Formalis Eelerios e Alemberdi gotins
ibendss siqui cxpmmhwuu Hae quippe Formulie wrica

VT, we comaguatsy fiiv= [~V ssim
Vgax —+pa =+ Vi —tps—+1

3¢ y faeric ediata o Liveam sequations queri grados pracdicom x*5*

IS ———

simplicioribus, quas pracbuic in. §°. g4 doctrina Pascalil, quidiom er-
s

Carsse deurhi pose Algebra dacec. Namaue prns

VT i e AL

v illa Formas

i oties

quoties x*y* —+ 3 —bs—a ==, Hiee mibi ismpeidem melitnid
curdit excogitandum qunam de cabisa Alemberzas in Wb, Disguiiitio-
s suatam Parze de Calealo Integraliun promovendo , usque ab amno
MDCCXLVIIT. (566) dicaveric Acsdemise Sclertivrum Becolincori ela-
cium. in €as Formulas determinan-

Soratam valle, egregiomgae commeniari
s, quaram inegratio sb Arcabas simel dependeat Seceionam Conicaram
et Aresram quadratura Linese 3% erlinis (367 oblivus fortasse, aat in-
ket Qe L3t exdinis tenii simplicias esse Problemn prae Resti-
Sicatione Gonicaram, vel Quadratura Lineaom crdinis quarii. Ex re quilem
ers A!emhermx e b et trmien Valomine V. 369
tocapletiorem fa

guom

cere condi habui it ahviceis B st

pocuise 7 prssidio Arcuum Confesrum fn-

et R
tegrare, quamvis amplisime ortenderic Formotam ipam facle integrari ope
s2e (305), perinde ac s Avslyseos le-

Arcsc a Linea g ordinis compeel

e neqa

nea ordinis inferioris il saperioris ordinis posthabeado. Quidquid sutem
Ve 3

ae, oee perrarbatae fuisent qurdammodo quadratram Li-
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thoc sit, Quadracura illius Curvac y cuius Acquatio quaterais terminis conseat

[ER AT 3
7 ’H’ E)

5, in eoem adamussim casus distribui

simpliciorem _formam quadrinsmialem scquirerer = my’y' £y’ = tmx®
=t 1. Tabulam heic promisam subiungo, quam fusius explicandsm supec-

poterit, quos complectitnr Tabula §'. 44" Quod ne molestins, quam par vacaneam fore nemo non videt, quum. mitidiores aliquor casus suppeditee
essee, Geometraram ocalis subilcererar, curavi Acquationem ipam Lexel- i Elsntrnt T oniaraphios - i sl & Wourgaloviln (54
Area Linese 4. syt a3 rurifeations
Dum ——+ —+—+ | universliter Arcus L
——— >m Arcus I
i — ok — univemsaliter Arcus Elliprici X
———— 1>m Arcus Elipisi . vi.
— n<m Accus Hyperboli . ne
x
—+——r— n<m Arcus Hyperbol E o .
ey i Ajges Hyperbalici . i Vil
| Tebula.
- P o Hyperbotici i >
b | Gatvemiisie | e Ellipici et Hypebolici simal . v.
| SV . Aee Ellipici e¢ Hypesbolic simal . | i
| —+—+—— | usiverslicer | Arcus Elipich & Byperblic o | .
I b o Awas Bliptci et Hyperbolici simal. | XL
Praccermisuae signoram combinasiones tut eodem recdunt, sut Corvan reddoat

48, Noo-
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48 Noooulss Garvaram harumee adfestiones, quie veluti spoote
mihi se obferunt, inioria quidem sileatio prac
Namque nec peregrinum, nee slebr

infinitum porrectos circa Axem et € regione 70y x is tantum casibus, qui
Tabatse adposiis distinguuntue X1°, VI°, 11T

m, quatace e re-
& regione g instar nmxlms“ feminatac A
+ quis siogularinimus cans e Aequariosis ciasien s
 secuntus 9¢ eertius termings € sanuerine, llac des
man (‘n-:\. =0 reliquos binos numeros pertinentes VIN=, sc X%, ramis

+ lioe tamen discrimine, qaod Cervs carur
wnicam se componst

in Ovalem

Linea corss ViU, dusbus conlescas

Oulibas confugais 2 cennro acqui

pi
tervallo dissanecs ot Axibus parallelae; corum criam infincis ramis gane

uae s parcibas constane, ecterse in puncta inierse-
bl Al SAo8 nivebaee s Comrom GoreLS s omaibes
ot e Llaategsé ypmblam ToEaie groltio: e carsSheeny
8 s nane ei concav

stem . nune cx adveria convexitatem obvertendo,
Rectam gemvioam hubent veluci fimitem Hypesbolicorum horumce samo-

rom ety == e, sive =t %:n Acquatione generali comprehenr

sam . Sed iterum ireremque profiteot insnia hace exe ac furilia pore Cur-
varum theotism 4 or taniisque viels exculam, et Newcono potisimum,
Uragelongnio , Lronardo Bulero, sc Gabriele Cramero (. o bt a
meis versribus collccran tipta Gdeliter ne novo quidem eximini

7 neque errores aliquor, s furee irrepieriue €3 tempestate, nune

is7

emendare cursverim. Cetenum quibumsm excibus Corvae Area 3 Gire
culi arcu aut 3b srea Parabole conce comequatar , quibusiam <l

geomerrisse qradrerurac sis capas post dicta ¥ et Acqua

matursm indolemqae perpectan quacsio est currente cahimo

Si Acquationem ectes completam, aunquam id contingere pose vidcbir

55 macm, unoque wneam termino careniem, awt ob #==0 tenin

imenda -

coree sublimiori , et co caru Lines duobas gradibus remitticor ac in Cire
calum verticur, vel Hyperbolam Apollonianam, mullusque oz sevo dus
bium movee de Circali, aut Hypesbolse aren a Circularibus, vel Parilos
Tics arcubus derivands s sive demum proprer m==0 fervias ter
deese, abeunte Acquatian i rrimmialems onlinis 41, — 1"y —+ 5" =
cumque ipins Ates 3B avcn Gical dependebit, quemadmodam nferios
onendan . Unicae, quse in srinomiaiibus bauige quadnann non
respasne geomerricam, Aequatione m.ummm-m 5
quirum deinceps meminisse fuvabi en, undensm fiae quol
Corva perfeensm completamque Ammanm guadrivomialen indsers
nusquim possit area poriri, quae ab arcu Circuli vel Ellipscos potias
aequilaterse. mensram resipiar, meni ponit ¢x demonsiratic in §'s 4%
ab arcu scquilazerac Hyperbole, alii quaceane meticulose, myseerismque
dictitene Geomerriae. Meo quidem sudicio nodum solvit comparabiis orig
lls, quam prachui in §%. 24°%, elemencorum arcus Hyperbolac scqailate-
fae et Cireol iram decet mathemaricum religiose, sancreque colere
veritatem, sed nunquam effctis miracalis fabalisque inquinare . Admame-
randam pories sistimo alils proprietatibus universalibus ciusdem Lineae
4\ ordinis in Tabuls contemplatac ilam quammaxime clegantem, rorun-
dum nempe Solidum a Linea ipis genicum revelutione circum Axem 150 ¥,

ot

f—gxx
Trqer
sem facile converd powe per guadsessram Coniearam Sectionum (Circalo
etiam sc cta subintelleetis); quod egregic consonar Lineis,
im hlne a mwfwrm esrandem Sectionum , uti ostendimas, conte.
quuntur.
49, Primus omniam, o llor, Alexis Chirautios (adhue puer a0
Ascim snvoram sopra dimidiam, i) reauelbss riamvicis Academise Pa-
siiensie

et 1 Fanctione expressum L f e Cylindrum circulas




MDCCXXVI®, stacacntibas (;—;n in Volumine IV®. vel Continuations
M. Aiscelsncoram Beralinensiom, edita vessente sano M.DCCXXXT

de Carva loquurus fuie at== *'5* (574), quac ipamer et 1=
77—y superius descripta, O *,7 permucentue,

B s P
e vico a* in priore subeat géneralius 4* 47, ec - aleerias fdem sie cam

*. Ensscitae fsea Linea statim ac in Pasc

i Formula §\. 257, que per-

ducie ad rectifcationem Ellipsecs conicae , ubi == 2V

Veo—y
fiat e==0, subeatque pro Ellipsi sealene Ellpsis sequilatera ase
Tos. Glairaurii Lincam, sed Aequatione pracditam univessaliori #%4*

'y, nuncupare soleo Hyperbolam Circuliy proprercaquod veluti ore
dinatzc sd Hypesbolam Apollonii proportionem servant inversam ordinasis

a
a8 Beesm (=) (575), nom secus aque Hyperbolismi quatuor Hy-
perboles, bini Passboles, 3¢ terai Ellipsect a Newrono animadversi in sua
wamerstione Linearsm fertii ordinis Londini edits anno M.DCCIV®,

(§° V. nua. 9. 10, 1.

it in €4 Curva sic == o scilicec

Voo

ordinatse sing reciproce proporsionales onlinatis in Circulo. Trigonome

secantiiag proporcionales in ratione 4 : a. Exinde eritur area ipsius Cup-
e frinm a4 (Sing) b

atera dici meretur,

abp, et in cos 73 1 quo Curva

. videlicer duph Sectoris Circuli geners-
ceipti, Hoc ctiam alicer sc synthetico more derivatur 3 Figurae
ne 41, qua Carva piugitar quacsor ramis conflata Hyperbolicis
€ regione iy, eoquod singulirem fosun coninuat ad 19, 11, o 1%,

ealis Tabulae pertineaten (576). Nam si parameter Carvae
B o T gencst, quic dusbus paciibus acqualibar ge simifibur
LAD,GCE, wi Myperbola Apolloniana, compor

e, inter se dissitis
per

tervallam in Axe 7y ¥ acquale diameero Circuli generator
0, quod intervallem = HY =24 segregat erizm duss recras Curvac

RS: KH21DK: 08
28K, qlemidmndnm supra . denm igitue areae, tmers alirudin
i BITD daplom peracquas ins
Conaque e longa aren TOAEXHVGCEZ T dulum G el i
AHCID colem Curvie centro gaude:
idisser, inter nostrates anceacti saceali Geometras (pace dixeri

22)) facile princeps, nee Solidum seum infnice- lnngnm
Hyperbolienrs acorum o tautique leudibus excalivee (378), quod invese
tam paulo poste uno pene calimi ducty Bpnavencura Caval
nec procul dubio mirabilem anlogiam inter Sol
dum i us Carvie m in So-
lido illo ab Hyperbolae acquilacerac circum asymptoton roratione genito
‘quaclibet illivs pirs a quadilineo inf
subiacentis et inscripti Cylindriy non sccus eriam quodvis Arcxe nostrae
infinite- loagae quadsilineam ABSN) adueq ™
subiacearem Sectorem ABK. Qiemadmodum
pracdictus Cylinder saproma sua bsi cius capacicacem bifuriam secat, ita
Quidrans Cireali eircomfereatine AKL in dsas & cquaks pares aream
mympwns.m ABITD; Wemiperipherin HAT arcam DAEXHBIT , ex Perie

JAHE um avewm TDAEXHVGCEZIT bifsrim secant
m".. priter modo, quo Solidum Hyperbolicum in frasta sequalia

4 5

measum adausie (37

sum Arcamque

entio pracceriisser. Ut e

£at, aut, i velis, in quavis dars ratione secatar secto proportionalicer
codem Radio, sic area nosera dfinite longa easdem pacicur o

~longa Logarithmicae Curvac re-
lase ad Asymprotam, propicreaquod haec Area postrema Sofidumque
acotum Hyperbolicum Frusea timul habene peoporsionalia Ordinatse ex-
tremac segmentds, Terricellio ipso uremque prac omaibus demons
€S Palar. in Semityperbols). Scalcnae autem Curvae pore asquilateram
olutrie explicuions vix egent. Vel evim cirsmnaripue dum Para-

merer




o vel fnseriprae in acquilaters fuerint dum Pa-
m parallclis ssymprotis T1Z, XHY s
i Corvira tnampicraron i

i, adeo ut et communi-
gavdeant, e asymproticac
pl‘r\.n:la( conicac similes. Quo magis misitur Carvae Parmeter BY, €0
s a5 rami expanduntur wique dum ¢ evancissate absans in Diames
twum J2H, duorue vertices cam centro B cofandantur et ¢ contra quo

inter se gon secus ac Hy-

usgue dam & infiuico evalenre tora Curva in infinito se sbicondse. Hos
imu gemings Curvae limites ex Avese pastes, et Avese integrac sequan-

e dulis Flip cos conicac inicripie subiacentibos Sectoribus, aut duptis
mlegnﬂlm Elipsiom, quee Kllipss (facile in Cireulos conversense Ra-
dios

consantem Radium 07 ac Paramewram Curvae ) Se-
L alteram vera 67, BA
=b, nimiram distantiam verticis a centro communi Carvarum omoium,
itantiam duarum partiam Curvae coningararim . Revers, quum
ex pracmissis quaclibee crdinstaram Carvae scalemse S0 suc SY sic ad S0
sespondentem sequilscerse in ratione doza BY:BA aue DAz BA, neape ex
Conicis ui Sector Ellipscos BYQ aue BA® ad Scctorem Gireuli BAK, sive at
dubfrase unquam

miszem woom semper habeane constancem B ==
e

corum dupls, nemo de veritate Theorematis elegantisi

g
g
2
2
5
£
g
&

¢ casec! arcis Curvarum scadenaram perfestam nihi-
Tominus seevantibus amalogiam cum Solido Hyperbelico scato sb Hyperbo-
pacicer scalenis geoersto, quam in sdsiroend que explicandis
s Lineae prasidio varii gralibus Tnfwitorum , ec lofinie - parvorum
de guibus huesique fiscidioss, sc saepius a veritate abiona Mathemari
< proralerunt (380). Primas ego, quod sciam . in Prolczomenis Theuriar
Pagsicudinum Exponeniaiiam ere. ostendi (581) Solida Hyperbolica acuts
baibas conicis pracdita dupla etiam esse subiacencium insceipeoram Corpo-
run a revolatione Parallclogrammatis cbliquanguli genitoram, <€ in pag-
et acquales quotcunque, aut in dara proportione secari qu
dem nomero parter, ave in eldem peoporione secernr latus conicic bae
5. Non diversimode Area Carvag, quam iracta dupla est Sectoris in-
seripi. mabiasentis Ellipscos, dividiturque aut sequaliter aut inaequalicer

quotics in e
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cus, vel, quod in idem recic
exuremo Carvarum liite,

ud Tbueric's dam it secetar Sector Ell

t) Sector aue Arcas Circuli cirsumscripti .
A_s.m

quo Parameter Bd== o, sympren T == =222 non potet qu

infaities - in Tongicadiais  in aliero cxtremo fimite, quo et Car-

e et Bl

scripia formam indaunt Linese rectae ZBH propter Pas
abi

mamcwrom b=0, symprow quoque in nihilum urpore =

;l nihil obsgat quominus 73 o Asymptoton 3d o Pamametron propor-

tionem babeat iof 0. luaque in reets 72,
susque comite X01¥", Tofivica, niniram extremae ondinatae, rationes omnes
possbiles cxhautiant incer ¢ a maxima ad minimam , quemadmodum Cag-
varum omuium Parameri . Verunramen rationes istae 5 o'z 0, sive o':
neque haec Ininita, neque has Nali entes, sed prove
i existentium maguicwlivum fimiser, vl e Finicorom proporiones
Geamerratam ocolls abicane necese 1t Nom adem sympromits
mobis obfecant in Elementis non modo ssymprotac commanes innumers ri-
milibus ypeebolis conicis, quin erism Circules ipse Euclideo more ver:
satus (382). Fapropier quod Alembertus ingenione quidem in Opacalorarn
Hsthematizoram Volumine VI%,, typis excaso verente anno MUCCLXXIN®,
(58). de Logeritimica disseruic AIC (Fig. 42.) candem com Hyperbols
Apiloriana DCE asymproiam babénte G, nec novum ese Tudica, nee
dicts discriminri , Neminem ctenim la-
Hyperbls quadrsto CaED, rdiusas Logiticae ¥, XK
in constantem €8 == F3 Subiangentem ciusdem Curvee Hy-
semper aeeas CAYL, CBXH exc. peracquare. Hoo primus docus
Tacbus Beranaie (334), quamvis hane Curvae trunscendencis generscio-
nem inauens nec Logarichmicam frie perseneic (g, occ cior con-
veram coguoverie, quam censiic 1. oF
1n B, prasdivs Bty oblles spase PR ,COAS vee wepsivs fer, o
Que negarivas etism ordinseis 27, AV cec. vice positivaram 2P, A etc.,
debere. Nam ob invenrum Ro-
caius gloria vulgo wribuiur Tesine Gregario a Sancto Vicene
tio (386), ¥M, XK etc. asithmedice crescunr YL, XI exc. cresssmibas
Beometrice, aut £, £X ctc. geomecrice deceicentibus . Est autem L¥: 4
Xs o
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ex isa Corvae generatione:: FOWB:BYLC, ac similicer HX:KX: 1FTOD:
BXHE e, Tgitue quum bace ratio <x macurs Hyprbolae ad asympronm
relatae, quo punctum H remor
infinitam versas S, A, erit tandem asympiora Hyperbolse €5 ad aympro-
tam Logrithmicae [F veludi 11, nimirum erif ssymporam postrend
Tufsitom , quod vocant paradvram (583, <1 ewiremom ia Hyperbols e

5

sliber Scgmenti circulatis JCAB citeum Chordsm JB (¥ig'. 43 ). Dus
o crenim radio XA ad Chordam 78 perpendic ulari » proseastoque usqas
dum PN== XA, sive AN=XV, emisisqoc quotlibscic radiis XD, XC,
X0 e,y et 2d 1B normalibas Dy, c,! 0Q ete.y ftac aden producantar in
LK, H e, st sint Ly S, HQ==0R etc. Fx notisiino
Geamerciae Theoremate eric hres Cnxwt sic geviae THKLAV od Sa-
mento geniti J0CDAV veluti Quadratom
roali i Saperficien (3585), Awqui Carva descripra
e Nom referatar 3d

DX DI'==TX, pariterque FK=SX, EIf;

radig FX; silices babsbootee ordisane GL==TX==.

NAAX UL g
ST S sic de coters in infnium: quod non tanam Hyperbolam

Circali denotat, veram etiam ficillimam haivs Linese , qase Paramerrom
datam quamcumque habeat AN, Arymprotamque ¥TA ¢ regione & de-
seriptionem aat constructionem graphicam devegic ope rectaram ab extes-
mo Iyperkenuiae puncto’ X ad oppositum latws P emisiarum. Ases vero

d :
- aSect. XADEOLX. Igiae

Ares PALKHIZ = XA, 10—~ 35 XA JcA == XA I — X [04=

ey =(pA—

seomerrica pro
portio-

ALEHIMNA demonstrata ism st aequalis

X0 PA~ XV ICA (4 tangens dacacor arces geniceri
ICA) XV, Quamobcern reperta Linea recti, quac medi
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Arcas geoivors b ipmo Arca,
5 @ centro Circuli, Superfi-

pordionslis inter Differentizm Tange
ce Distnciam VX Chordse ciundem Ar:
lidi dugla cric arese Cireali media illa velai Radio de-
et imegn Solifi Sopercis iprur Geculi quadrapls sy
cgra Sphacrae Snpﬂﬁclz s ad Arem Cie

cies Se

seripti
quemadmodum d
culi maximi Archipodes invenie. Archim
facilimus . et singalaris casms €5t Jamitot. bscrientsla’ rpleaontin
Geomerrac Siculi lamdudam a me iaventis addine Torricellii, Hugenii,
Parenti, slioramque (389), exeoquod Arca ACT converso in Quadrauiem

profecto theeria unus, 1que

cit fx XP o, 3¢ Tangens PA =" =, et ideirco (PA—
A o= X nempe Sapecficics He-

lr.'A)X":(— —rca)
misphacrica dupla Circuli mexi
] dheoris fundamensam ese quoque dimsmions
e (391) Theli illius in Architectura met i, ec Ger
imi (392), quem Tali volgo n
pont 4 sesto-aesto, Galli en tiers-puint, vel ogive  augive, €x Geroan
co verbo aug (oeil), minusque docti Gothicu m adpellare sueverant
o0 Alise Clairaari Lincse ab co snimsdveriae in usam Del

et Sphaeriea eisdem Circuli quadra-

manoram re veifeneoria pracsran

blemadis nec minorem eleganciam obfecunt, nec minas idoneae sunt Gea-
metrise promovendue. Haice ctenim Curvis dum longo tempore clapso
ictae faerunt

compararem, quae a Carolo Renaldino ediceas

in Opere Pasavid dito snno M.DC LKX®., cui titolum fecic Grometra 1

motes (393)» non porwi quin Caimutium impuberem Renaldivo aduo-

Sum seti, <t primum in Py , deinde in Pasavins Academia Anecesor
5 (i) prckcem. S e s Linis, et Medicese s

ressers decorsi
3", nimirum Hypeebolam conicam acqui
quim slism be—s? =", videlicee Gircalum . Refiqua perlegent Ho-
Farisnom ilud facile occurris Quid diguams eanto feres hic promissor hiari

Oh! quam imar Reasbiin labor prae ingeriosisimis Carvis anre ipsum.«
selicet anmo M.DC.LIV®. a Chrisiano Hugerio comemplacis in Opasculo
Ao fecie Hostriam quorsndam Problesisturs eontrs
m emediatam Parabalicam aveeor

cedro digno, cui

criones! Linesram Chirauii prima, qua
ocanis, suppeditatur ab Acquatione ' —@"w' =4y’ =0, in signo 5
.
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o osteemi termini dicrepante ab Acquatione simpicsimi
§° 41 comemplati ' —a"s" — 45> = o . Singoluris huiosce Linese
proprietas est, now equidem aspernand, quod si orchogenalivm coordina.
tarum vise referacor ad ios Centrom velui ficam ope radicrum 2, e
sngulorum @ ad Axem 1@ x, ande Acquatio dors vermatur i oew

(_C_‘,. Mace analogiam cloquentem sacis pracscferat , intimumque
o 97

fuedos cum mea Lemnficats, jllique notissima Bernoullioram . Dom cnim
Lemoiscacrum prior ex §°. 41%%. disingoirur Acqu s=
=2y e

O L s¢ Beraoollins solo mumerstare contents Acquationem

habet

Y ol

ines Clairautii vicisim desominasorem unie

cua eligi, er Acquatione fruitor s=—=2__ quemsdmodum inoui.
1 (Gor. g ¥

Cogoationem queque ipsius Curvac, ac Linese rectse Aequatio cadem

ossendic; proprereaquod , ue norunt omnes, Recta, vel potius dusram

Famllelarom Recarum Systema jocervallo 20 dissiurom expeimatar hac

Gt non sects atque in spacio o duo tsacam

Acquatione s=

indicat puncea comiugata, et per jdem ialt!v.\!lum 24 distantia , altera

exteemi gradus ratiomalis Aequatio == — =9 + A prima sutem Ae-
7 @ o A

qumavw perquam faciliier Theorema eximium illud oscenditur, nempe

Sl

tenus fuit demonsiratam (395). Nam

Tong. o, quod pracs

o Tnfiuice-parvoram Anlyseos hac-

s vel

Set. & est Hspor

G p

thenusa Trisnguli variabitis nrvhngon'

do constans

tias Arese clementum dum ex Euclide jsthue ipsam elemen-
e e)‘ ex Enclide isshuc ips

4T,

tom = + prousi Figara 707, patefacic. Depressa Acqaatione
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ils Trigonomesrics a4 Rectam Lineam 3 == =, cculls st sue

Vs
dam percioet Clainati Liveam, seu. medionam Hypertuiicam , cuins Ace
quitio mars solito consinnara x* —+ =0, Pasdeserom -
res Amalyiin heic repugnantem, et in conrariz ducenten foruse crede

rent, quum “Aequstio more solito expresia x* — ¥y’ — a* =0 quatior

quae ad secun-

biiciuur alera Trigonomerrica rasionalis =

= iber Radis =
ramos suppedicet, nempe /71y == = realis valoris quamodoliber
PP » i

Axibas inclinetor, dom ¢ contra Trigonomerrica 5= obferar =

°
i i ranamen primitiva, et numeris
imaginariom posito Cos, g negativo. Ver €

omnibus absoluta Aequs T it s =
= . Postrema Formuls in hypothesi %5 Cos. @
Fs T Ve

negaivi eialem habee alorent, et nodun solve; sed prims ibilominus
recte perpeuss quatnor suficic Gorvae ramis describendis s altsramgac pe:
decernit. Arcam hoius Garvae quaerere , quam Clsi-
s ea tempertate ignoraverat , udicrum porias, quam seriam meli-
mentum esse parebit . Profecto huias Lincae asymproticac , et quataor

wis composicac s s (Figh 44 ) Sector quilibee centra-

o et aequ
atdo
lis AIB, AlE etc.

=2 g (T 452 ) B

i atitadivam rescencion
nim expreio illa cadem cam slia, quam vocant L
e Npraram fn w1l mics s Nicoo Mercre cque Edoe-
da Wrightio construcrarum (396). Area ergo a Linea ipsia :um]jvrthu::
ex quidtatues depender Hyperbolae conicse . quemadmolum confirmar

b alers expressions [y = f"_‘/‘;—_"' tao3) s mnesgm

nicam protenss ABGDIy idconoe <t quadrapis ADEF, infinise e ma-
guicudinis , secus ab Hyperbols Circali in praccedente §°, contemplata -
Nec pulcherrima solummodo proprietate geuder Sectorum  cemnralivan

nfi-




xum recoram JBP, ICL et fisies convexas ha-
Besat irgperimesras, et sequiles Circulo Carve lps\ln genicori in Figuna
depicto. Nam dusrs tangenie 4G arymprosac Fi i, e normal
Bus asympronac eidem GIE,CL, habetoe ex Curvae genesi 16 : IC 3 IS
2 14, e idcicso 13143 CL

Locus est Rectangalorum dsoperimetrorm , et Hyperbola Apolloviom Cy=
Tiudrorum rectorum convexis Superficicbus Fsoperimetris gavdensium, ita
Purabola Agollonii ANRK, cuivs praccipuus versex in 4, fosus in 1, Lo-

quibas IN—+NO= IR~
Curva Locum slierum, ubi

cum st Trismgulorum recrangaloram,

= 4E, et Chirsu
.= 14", Conique omnes inseripti exceptis
iperimeti. Lincarum, quas Clraacis ex-

gene
s Parabola orirur IDKN, s Elementoram meminer
Quidrante JBGN (Fige. 43.) et Quadrato ci circamscripto TMNO puncia
D& cc. ia sumancur in normalibus innumeris AE, FL cte. ssper dia-
meceum doctis, ot sine AE : £C Eascitor

1 1G: Li
from in quetuor rames penctis 1, ¥ .0, 4., inititurgae eam Curvam
priter quadrigibbam §°. g memoratam, <t b Josmnc Bernoullio per

ete. Linea ipa st qu

0 tamey orline
e . Generstio crenien Carvae datse mm. Quudeien -
(m,u»:- 2 Cemro O educti OB == 0> —+ . EC
£+ —+ EC* =+ AC . CE== 01" —+ AC . CE.. poielon anue in Q.m.
T Giets o N £ ex Elementis. Bifirim  igitus
sesto 10 in T, ductaque perpendicatari 7% wsgue ad oecurmum l‘enphe-
size

s derers
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i Cial gt ot ob o ¥ anlide edem Radlo 01, tace
githum &, cc Radium masimm OA suppedicsic. L de-relin
B dcaiam. Hee s comsscde dem iad s « Ciran

ope Caleali diferensialis tepeream , nempe 5 on:l\/% VZor,

arque s

na=vin.nv 1/) 1/7 Angulus crgo AOP Tan-

gentem habebi aequalem 1/?. ideoque minor eric semirecto, e 108

maior, atque Radias maximss 0A ad Radium Cireuli genitoris O7 erit jn

rivione V5:a. It Radioram maximoram in qustuor gibbis ad Radi
+ in qusruor compresionis punctis proporto congesis I quad

gilbae Bernoullianae , dummodo Elipscos genitricis Semiaxes sint 4, % B

propiereaquod Vi Falia—+b ex Beraoallio (398) sine ue v/E:2

tum quum Semiaxis minor <, quemadmodum pater. Tn hoc ramen

s Pl s it bt e i b i
ma Radios mavins semiceccos sogulos habeat facientss semper cum mi

wimis , sccunds non iem . Sofidam ilud corundum a noitra quad
bha genitum zevolusa cireums PON Axem 780 y est ad circomicripom
Cylindram natum a rotatione Rectanguli MIQPON ut Area Circuli cuiasvis
ad sibi circamcripeam Quadrasum , vel ut Quadrans Circumferenrine ad
duos simul Tadios- Nam Cylinder ad Sofidum proortionem servas ex E!
mentis, quam habet vicinim Summa quidrstorum comstantium 10, AE
FL* e ad Sammam 10°, BE*, GL® etc., scilicet ob naturam Carvie Sum-
ma eecearam 10, AE, PL ctc., suc Quadratum JONM, ad Sammam re-
curum 10, CE, HE, sive Aream Quadrantis Girculi "NHG. Neque So-
Tidum fscad, neque Aresm Curvae protalic Chiv_dtits, amewi primum
e Synthes solummodo adhi
CiCins sbviomais Blipeosev Bygechelea, quod paecyam oo ue
gumenum huiuice Exercitarionis. Neminem latee Aream illam peraequire
sy —/ S cvios pan
Ve —

Y prios

in promeu fuerit, ex alcers a re-
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prior ex doctrins Pascs tradiea & rectificatione depender
Arcuum simul Elliptici e Hypesbolici, atque pars altera, facto 5 =gz,

\/

et conversa in Formulam — Y2

qu_

, per §. gaten. Arcubus

simat earundem Seetionum Coni i mqnm‘ Y-(nql:
que ex Area quaesia, Hyperbolam acq
qQuie ad Lemniscatam pertince Bernolliorum, pracsefert. Exinde conser

ro partium , ideo-
Ginque eius speciei,

teram,

"y )™ b Arcubus Conicarum , de q

aquiser eiim 7 /7 (a*

re, vel, facto

L[ ques
o producti (o

fus a Macl

Totegrale est inversum i ietom i §°.

) 2%, ab Arca tsowmmodo aequilacenac Hyperbolag de-
(=5 )"
pendentis . Be re quidem vers [dy(1—")

. fre=t
=

(1—5')"

» cuius pars prima est inter Formulas Maclaurini , secon-

daysi fat s=(1=y")", abic iny)fL‘h;—_

ds Pz =115
f«. 7’[‘/‘_; , videlicet in oo

Vi
e 6. espoius. Quae omia on prun st i
Capicis XVUI, Pargis 1. Bosgaiavilli Trsctarus, uli agic de Corvarum
quadvatera criomigli Asquatione definivszum (399).

St. Ue promisis fidem liberem comiderands remanee illa Carva
Pyt = m » cui .
nunciavi. Ternse o tu'vlhmulane
imirum axy? — y* —. wp”
. B oo siutre slog
quido constabit cam Hyperbola -circuli in §o. 49" explicata. Nam in ista

dum

simas Formalas

Aream Spatio rectilineo parem wsie in §
uorum dmmm Lineac or

169

dum eias absciste Sénabus, et ordinatae Secandibus clasdem Arcus Circulacis

acquales e, illa vicinim sbscisas Sinsbas, ordinatasqae Trogentibus te-

quales habet . Est igicur ctian haec nova Curva ssymprotics ; quinimo

{icm centram, quod heic evam deworac verticem, easdemque ssymptotar
'

servae Hyperbolacscreui, cuivs Parametes + e Acquido illa

perducie ad slteram

Samms

tinens ad Hyperbolam Circuli est ad eam nune quaesiam velat
Sceantiam ad Summam Tangentium pee b ¥/ = multiplicatam, scilicet, ue

d d Sin. (Sin @) __ . T
e L

pad

Corp

—Cor.p) ex pasio demonuerats, ac potisimam fn §§% 157 ac 22, de
ngala primaria cecti Cylindsi- At g, vel hoc in can ob pracmisst

e o e g S, o . 5 v e

; ecults Bego V. e
e specan 34 Hypeton i g0 YE (L —ne)
v ) partem Areae Curnse novie ad i

—
s

neem significabic; et idcicco erie - Quadrane Areae to-

tias. Ceteram omnes ciunt Lineam illam Tangentiom et parcialieer et tosa
iter pracdicue Ungalac aream area sus peracquare um) Silentio amen
pracierie nequco huioscemod: Carvsrum fmilse jmsm Aequatior
ne pracditum 'y —a%s* —ba's == 0 its exprimi wrigonometrice 2=
V=G =°,“u
Sing-Ge S 29
e done  aon furle ==45” ot 2w feh —o; x=1s quum
93y evadsre == =, Linea igitar,
in r1.., unu, 05TV (Figh 46- 7.,-.--5: fnids ramis composita, et nodo
gaadens.

Cor 32

quod significse = imeginarism
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geudens S, ant ducbus panctis inflx'onis vel regreinms - emgentes hibes in
colem nodo sea verice CSD, ASE sibi invieem perpendicalares, Carvamyae
omnem complectentes , prouti in §°. 41, de ntraque Lemuiscara dissrui.
Proprictas 2utem mulli sccunds, quac in Linea i Tangentivm elucet ,
hacteaus quod scism & nemine Geomerraram dececta, o modo elegantem
comparationem respisie Areac iprias Curvie asymproticee OSHG cum s
e pricer soynptrie FEGHG fypesole - e, ex qua B ue e-
cunda ad pri

Qi i Radiom 5
consistie in eleganrisima sc perfecea aequalitate Arearam infinice-longa-
rum fam nostrae hoiosce Linese 0SHG, e Logarithuiicae SNPIT, cu-
ins Subtangens et Onlinata Radio
ulima adicctio

H pares fuerioe. Porro hacc
colim Geometriae mmm ligsi mumum. eo-
quod scquilitatem sinar Arearum, saepius incomparab
mtricer e Mchances, v spion sl dleiaiss et Trewvendends, P

mum ficiliver demonstratuc, quum in universum ostenderinus Quadrane
tem Avese FESHE = 2EQHS==ES: EQH (§%. 49™.), et Qeadrautem

<

Aree alierios Carvae 051G ==Y, nempe in porrema hypodhesi -V

0O

welis, Aea=

SHC==ES. £S; ex quo etiam comsequitur,
T asymptotiearum u\m.‘n:w foert siquls
inker Dismetrum cuiusvis Circuli et Differentiam Se
dem sb ipsa Dismeiro. Secundam sutem dedusitar 3 notisima Logarithmi=
e theori

+quie Aream eius infinite peoductam SNPH Quadeato SLMIL,
sut ESHC (vel ex demonstratis 05HG) acqualem eue concludie (401)
Quaestio tamen omni fure hie suborici potest, wndenam fat duorum Coc-
Yarum 0, 5N ab codem puncto § digredientium, ¢ commani tangente
DSC prse
sitaram, Asess aequales com commani
Quod ut inlustrem al
@ in pancia A ordinatam habere €A, sea Namerum, cuios Logarithmus

womodo , concipio primam Logarithmicam Neper

Iyperbalicus negasives si

'
Sibuaogens HO==1; eritque CA=—1—,

i i z5m
nempe maior ordinats €A, quam Tangens EC==CH respondeat Sinai

2

7t

SRS SO

T e ideo PH=CA==1 skt werr

—f-_‘ﬂ.<‘, vA«leh::l < CA: Logarldhmics igitur
T Togoacie.

o e it b sympuota 1CG prac Lmu Tangentium 5445
ceps duo Carvac itq invicem. adpropioguant andem Loga-
2 ipsa secet in ¥ Linam Tangeatiam, uqn! esnie sympos
suae vicinior fise. Inventio huiusce intersectionis pancti ¥ non dif

derivacut o resolatione Acquationis cabicae. Nacn punceum istad haiusce-
modi-est, uc duckis ¥R aympiotae paralkcla, ce ¥ poipendicalari, ese
debeat HZ = Rp==Tangenti arcus Sinom babencis SR, aue=Logasi

negitive i Z¥o=HR==§H—SR==t—y . Quibas omnibas pracmi

ax
aitur —d (S dLog (1—x), sive =
(—a")
, nempe (1—x) (x—+#)’==1, vel &* — 25" —2==0, ni-
=
mirum 73  sadls prozime (st vero malus) == 32, < ileirco (st vers

3,

2 51 Nec porerat gsin coningeret eadem

ws)
intersectio. Carvarem pmp:mnqu wyapton HG pertinem ad Lincam

-
Tangeatiam Infinicam est 1. oedinis, utpote = == ex lementis
ssymptota autem Logarithmicae Tafinitom est 1% orline inferios ex dic
ctis in §%. 49%., quie nune luculencisime corroborsniar. Aliae duo
g

Carvie Acqutionibus distinctae ##°3" — 3° — mx* =

).b Hyperbols sequilatera direcum ofiginem nov

scuit,



seuar, ficilesque adeo sune, e post eam ; quam Upra tracavimus ortam
a Circulo seu Ellipsi sequilatera, in ipsis immorari supervacaneum exsistis
mem . Libet tantursmodo , neglects Parametro 4/ aut facto 1
Acquationes cerum addere Trigonomersi

as; videlicee pro prima x%y* —

2, atque pro sl a%yt

5 —a'x* =0 valer elegantior =

g - Oitos e, aeympto
e alSGUE Linenrum hazumes sympromata i promeu s d autem,
quod carum Aress specuc, ope superioram Functionum Girculi fudes
fem potius, quam serio cogitantem Geometrsm pom - Unv dunazac
pagaten fann i

g e oo Systema ( semulans frusco su0

Equitue Cracem) (00, quod complectitur Aequatio 18, ordins 5% =
5

Tm' ubi § centrum commune triplicis Lingas

hoc in §°, consideraac, ¢t Quadtatl BACH, in quacerns divisi ope re-

ctrum ESL, DSt cuius Latus A= SE = §P— 5G ==

ise Carvae, pricter commu

Centram 5, communibus quoque g:mllant
quatuor asymprotls, quae suor Latera sures deseripei Quadeati s vacunme
que omne tanta implent eheguntia , e qud earum un ob imaginaria exis-
fere nequit, subeat alters, atque vicisim, insear Syscemadis Circali ec
Hypesbolae ,” aur Hyperbolaram coniugatrum . Pulcherrimum profects
obviam e Geometriae specraculom, mi duas seceas ilas, sibi invie
que diagonales pracdicsi Quadrati, adeoque se-

mirecto nnznlo inclinatas ad Axes Curvac duplicis circa centrum e com-
nem verticem $ disposicae, dum Taogentes sunt geminae eiusdem Cuer
vies v vie Ao esie tertite Cuevae octo infinitis ramis cooflatac s

© quatuor vertices £, N, G, F simul coniuncror Quadrtam ef-
Basite EHGE practact duplum B ACH, gecmsdmodon s poecaum
acue duplam porese ¥ 0p* = -+ Acqualits isra qua-
o Gsaum GrQR ¥, 7P svidemer oneedis s Curvas ia § e
muto
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utio contingentes ipesamet ese Liseam gemissam; quod non solum

v
confirmetur 2b Adquationibus 3= =t 24 yE=u

v 5p
Sin. 29

eram ctiam & valgaribus &%y — 5"y —+a'' =0,y —

aam faversis Axibas 757 x, 3, nt in Figuna, onam

umllmqut I\eqm"on:m cundemgue geomeiricam Locom sigaificens . Ad-
Aress

..x,p..«.. i Nam sf  punceo quofibee X Quadionis Ciruli, cento § et

salio s dewrip, educaur fam secta T2 ponlls 15, quan scans

Ko, erit Rectngolom TS 5K ex iam demonstratis acquile Trilineo

Soan— seer slterumque Rectangalum SK. K& utq\mlt Tl %

25 SK: K0, primaque Trilinca crescant decresanine e T, ot tnen

m products ; secunda vero
icndinis infiniae tm, quom in infinitum.
ineum SROY = E . TS—EX. ES= (TA—Ek)
=g —
quse propeieess minus norn cscers adfectonibus Ciruli et on immerico
nsnerita. 1 ipum, it Gl Qusraws e in A de
nanda SOAMT praesidio Rectangs etiam Quadrans sequila-
terae Myperbolae Hirs centro eud:m S, 2e vertice u dm:npul A
cnim yHESTy==eh.ery yHIREEY = pu. p it vt
s semper foitae practer casum 7 puncti & in mﬁnmlm progeessiy
£ s ris ,ue ctc. onlioaaram Uyperbolac.
cemctonis £ id accdic singulare, ut determfastioni -
Aveae ipsids Carvae infinite-longi, aequalis Qi
rate EBHS, vel spatio asymptotico infinite-longo adiaceatis Lineae :l'llr
gentium. Hace omri, mavacis metandis, ad uvivecaliores eciam pertinent
v gcsm ot vilo 78 propeciguod 1 v Fasme
Vicam geri collem s molo, quo vidimuy in §°. 4%, diserentes de
Hyperbolis-circull aequilateris <t scalenis, non sécus 3¢ in 15°. de Un-
idoriis stque. primariis.

semper finitae magoitodin

wi B0, OK etc.

protensa fueria . Revera Tl

Es= K. ES==0K.KS, qui

ae, magoi-

w
propordionem servent
Puncto satem

galis se

$a Dom
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5. Dum basce Cutvarum speculationes in addiumenti specimen ad
pracitstum Capue XVIL™, Voluminis I. Tractarns Calenli Tategraiis 3 Bou-

species non Cartesiano more, uti solet (403, sed Trigonomerrica, ple-
rumque commodiori, et Fulero omninm primo docente (404) insentorum

im wltra spem foccuadissimo. Aligua , nee pocniten-
da, de hoe argumento jam d 5%
€ 5., torumque s complecti unquam vellem pecaliarem tractationem
exposceree. Pruca obiter corum, quae mulis abhin sanis meditabar, et

festinanter aperiam . Linea recta hac Aequatione distingmitar 3=,
0

duogue rectae parallelie 5=~ 5= Prowdd d vel po-

. o R .

dhos = i+ Usivernlicer fatesim animadvertam

Reque

nomerico more expressas signifiesre Linexs exs-
dem semcl sique subsicuscur Siv. o pro Cor.s, ot viceversa, silicet n-
ngulorim ¢ <b uno Axium ad aleerom trameat il normalem.
Quae asimadvenio Acquationum ommism possibiliom formas arctioribus
coeeet limitlbus ad sequentia fnlusteands, quam prima fronte adpareres.
Cireolus autem Acquatione exornatur === s Cor. ¢ dam angali a disme-
o incipiant, vel .. dum initium somant 2 taogente 1b extres
e : Girealus deinde geminatus, vel dao simul acqules
Cirali se invicem et exteriss comtingentes, atque Lemaiscatam imic
Aequaticne gaadent pex §on 4

3

Z===cxa Cos. 5, 3uE potius x —.

asi

Adecdune proxime £ Ll

2 o Linee rece asc
aniguorum Conchide, valgo dicts Nicomedes (155), necnon
G0, aue

=a

=
@ pro_ recentioram vel Circuli Conchoide com
o ametri collocaro (406), de qua ‘plura in §°% g5
St sequentibas occasione doctrinae Pascalii co magis amplificandse expli-
“abo. Dimausne a peinis, ordine comparationis servaro, Linese its ex.
Prese sty Ofledion parabolica §1 50m.) , 5 ==

#ols in exeremicace

s
", wque ad

s mra(Corvg) s dammodo m sie numeras integer posiivus. Non se-
cus sb Acquscione Circuli proflavns amlogae 3= =t (Cor.o )", =

o #(Corg)? s 5= (Coreq)*, a0t 000 vérba a==zxa(Cor.0) ) waue
—to(Cur.p) s in cAdem 7 n expomentis supposicione. Esdem de
dicenda sant pracditis expanente integeo positivo vel ne-
gacivo, neminenque latet idgenus Porestaces summa facilicate in Cos
Sinusque Angaloram multiplorum eenverti (407). Potentiae Siouam, Co-
us fis i

m

G
na hyperbolica § 5%, #y/E 35 sen Lemniscata percelebris Ber-
noullioram fuxta §°%. 1'% ac §°". 49", Procedunt Lineas, quaram Ac-

quationes facrint reconlisiores,atpote 2= Cor. 22, scilice Mulif

as
sut Gadonis Grandii Rhsdoneae (409), 5=+

Aequatio s3—+y"—a%" == 0 Clairautii srinemialibus o0 absimi
aSing) __e(r—cu ) o g

Corp 2Corg
asinmo

vel Linea, cuivs

it veteram avt Dioclea

Y20 v sequikio Carvarsm Gorjatomi Teutae Thomte Ceve, de
quibus plura discepeavi in Analectis meis hacveaus ineditis (409), ===

ad_ Parabolam Apolonii, sive ctim univer-

(G a)

ad teruzs Coni - sectiones, =

wlios 2=t

(Cos. ¢ " wel se=aV/F e (Sinp) od vam e celcberrimis
Spirics (410, quac in Lemsiscatam Besooulisnam abic si ¢
z
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2%, quum g0 cara Acquario evalat =

av-

VISR

=aVGorap, 5=

56 sen, quod codem redi,
2/ Cos. 22
Sin. 2p

o in 8" 51* ism contemplata, ac waolim, ve sermo

ine fum percinens 3d egregiam Lineam

sirtat, e LT S008)
T

Sltsen modaramn ex dachs s pracdicam, quam antea landarus
Hyerocolimicanas Eques Nieuportas in Aceis volgavie Caessreae Academiae
Bruxellensis (411). Haec vero Nieuporti Linca Gt ordinis €0 nobilior cen-
s deber, quod cognationem maximam hibeat iypertolae acquilaterss
ad alteratzam ssymprotarum relarac. Qaematmodum enim in prima est
AE==AC—4 CB, AF= AD —+ DI ctc. (Fig". 43.), necron AE'=4C
etc., ita in secunda ese CB=Ld—+ A7, IR
=LA— AT, F¥' == L0—0T ctc. cx Conisis
wriosibas. Diversum genus clasemque sdiinent Asquationes afine s
quie fonctionibus Circuli et einsdem -Arcubss simol componantur. Omai-
bus fesme fstius clasiis praccellic ea Curva franscendens Acquatione distin-

aSin
a2 ="""2 quam Gregorius Fontana veluri novam consideravit, et

xci harmenicac usllimam, ia Parte 19, Volaminis 118, Memorabilium So-
citais el Eanderqe dixic' se privs animadveran in Problemsc
s vertcute anno,

isquisi edics
MDCCLRRY Ega sutem Lincam ipsam elegancisimam Problemat etiam
17, memoratae Disguisitionis satisfacere aclicror, et insuper cum ea eon-
sendire publici duris ficts wique ab anno MDCCLXII®. in Volumine
VAU, Nowrum Commentarioram Avsdemiae Petropilitane al pag?™. 96"

Nata ant Ciitvee Aequatio sit 3 ,aurg ==l

1.5in.0
B

andem z= "L’_"; supposico Q Quadrants Peripherise ciecolaris Ra-

dio 1 gandentis, mtara Lineae cadem mance , quippe sold permitit Pa
rametro ue Modulo, Si nomen Cuevae desidexcs, cam nen imrito nun-
copindam

ey
cuptndsm pussverin Quadranariom pofarem, valle diversam & Quady e
ce Spirai » Quemadmodum enim proprictss, a3t Acquatio simplicior Hy-
perbolae conicac , se_ Legaridhmicae ab Ordinatis Asywptotie normalibus
2 Radios wanslata Hyperbolam Logarithmicamve spiralem genit, non
eodem e de antiquoram sive Dinostrati Quadraerice sentendum est ill
superiss exporicae comparata, u figuido conat a conl
pag. a6, Summarii ez 167%. 3¢ 1
diesi Imperialls Academiac . Vers profecto Quadratrix spirslic congraie
Helici Archimedese . Quadramtaris autem polarit hoc hibet praeci-
puam (Figh 49.) s me noper detectum , quod vocatis 1 Radio /3
Circuli geniceris, Q cios Quadrantis Pecipheria DO, Kadio serrore 14
=, numertisque Angalis ¢ a Radio maximo IC==BDO, sit ubivis
Arcus Cireularis AT, centro I, et radio [4 descripras, = Quideind
DS, cuius radivs DY Sinus-rectas sngali §: ex quo ct nomen Curvae.,
et Figura innumeris contexta folis cirea centrum J, et eam describendi
facilitas summa, et coterae adfectiones ipsivs luculentisime derivantar -
Ea iorer, quie spanim ac festinancer iy juvenili fruscisimn

85
tempetate adnowversm dum de Curvis universis novo ordine disponen-
e tum sbsolatam Ovalium

dis excogirabam., nameris omibus ey
imaram Seriem cum adiunetis ot flaram propricatibuss
. ¢ sive Gissulo cuncra-

e

initio Tabulaz sompto ab Aequatione

Tum Ovalium pinguisimo, et fine ipsius Tabulae posico in Acguatione
—a(on ). quae puncta Axis extrema i

s sob
1o Geiia o, Aegeoatos oo
cxcdemque sune, quas losnoes Baptisea Vil sipandus Tesuita Cordubens
wtpote duplicacioni Cubi inscrvicntes, apto nomine proporsionairices voca-
ity exomsvitque in Volumine U, Apparatus Vrbis ac Templi Hyervseli
fani typis excaso Romee verwence suno- M.DCIV®. (412). Quod dum
memoria repecos haad parum obseupesco igoocum istad fuie Antonio-
Lorgnae » qui in UL, Opascslorsm trium ad ves mathewsticas pertie
ntism Veronse editorum anno M.DCCLXVIT"., non medo Ovakium wnam
Villlpsadi (413) precdiam Aeq‘u‘ —zax =0,
6 mea mechado = =4'(Cor.p)! facto
<o acque sdplicacric , minusque idonco momine.
2a Gissoldis -

wovam prodide-
«it, Problemati D



editac (416), Ut hoc evidentissime pateac , ¢ divioatione quadam utar
viano hodicque deperdiras elegantiores sistendas demonsera
s, libee s genesin ipsius Ovalis ab codem Viviano repetere ,
quum prae constractione 3 Villalpando dita or sie, atque admo-
dum ingeniosa (317). Neque hac solum rarione excitatas Ovalem fstam
mune pertractare in animo habui, sed pracsertim eoquod Medianae -pa-
rabolicae Clairauii in §° 50, exposinac sit veluti sopplementum , civs-

pri

demque ordinis 41 (secus ac altera Villalpandi Ovalis (418) 3= a'( Cor. 9%
aut (" —y")! — o 67 ordinem pertinens, de qua_sum
alibi loquururos) , ex propier invignem adinitatem argamenti potisini

Exenctationis buiusce , qaum ipsios Ovalis perimeter » Seetionum Conica=
rum rectificatione impetrerur. Revers Oulis eadem ita deseri
Gircolus diamerro pracdicus 4B (Figh 50.), coius sb extremo clevewe
cangens indefinita BCD, dum b alecro extremo A veluti fice, docacur
quacliber Chorda AEC usque ad occursum tangeotis , ec fire AC: 41

AF 5, erit puncium £ in Ovali quaesiea . Ab
citima consequitas provinus Acquatio Carvae, ob prscdicam Propori

._d .
e £ 0 4 (G0 = 2, quemadmodum suprs - Cone-

fics 4 ad ceorrom Circali G sramilaco , et Proportione
© GRiGC:GH Carva postrema HBKLAM, qu

anctum H exe

1 at in §°. smcecedenre. Pracierea conscquitar

Cor.p  (Corpr
odas facils inveniendi masimen Ordinatarom P nam Opdinata quac-
JHPZ fm 6 compeien. pos Curves gracraibnam, 02 FZ:E
X1 AX:AB , nimiram 4B AX.EX, ideoque FZ ma
quum AX . EX maximm focrit. Sed ex Elementis s Radios sa bifuciam

!
cor sumpro BN'== ", ductisque.

T

secetut in N, et AN.NO maximum. |

oormali

ormsli NO et charda A0S, pusctam T"in Ovali gandebic maxime Or-
70, et rogente Asi 4B paull:h. scilicec propeee AB: AN: AV =

Lam, o«

2 unguem convenisns lo15). Consi -urd!mqul Ares Curvie, quie
brevi manu inveniar. Muliwe m Iaboris ¢ Calculi impendic Lor-
goa a Area Owlis ad Quaununn Circuli perducerer,

a4

ad , supposico 2 Carvae Axe, ek vice Absine x sabuti-

W=
1uta Functione - (420). Ego sutem sic potius scrmonem syuthericam

wriacbam. Elemeatum Aceae Ovalis dorar £2 . dz = X XE HAKT

* s.XE. =5 dax
ex. prieminsis tive == ——— g1 #ive dulo Solili Cyclo-pe

circolo genitore AYE dacto in Trilineom Parabolie
prac., qaod duplicstum So-
Plani in Plonum elapio

sabalici fact 2 S
conicic ATA®, vertice A, pirametro AB des
lidwn per 4D dividaror. Ac ex theoris de duc
quceulo valde promora , ac porisimom sb Tesuita Gregorio 3 Sancto Vi

centio (321), Cyclo-panibalicum illed adacquat ;2»

Hemicylinde

basis skt Hemicirealus idem genitor A¥E, altitado ave axis AB (43:

ircali genivoris , totaque Ares

Igicar Ares Semiovslis par et - Sem
.} totis Circuli genitoris et circumseripti (422). Hlaee conclasio mirom

in modim congruit slteri simplicinimae 1 Caleulo tiznvlndn.

meotam ipsius Arese, dum Ovalis ad focum A seleratae, ent
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+(Cor)p* A idcoque summmaa =

o, e = 28 5, Qo Gt 320, v - v et

T) (99 (355) dom ¢ = angalo

(43). !xmde pater quanca facilieace ab. Aequationibas
T gnnomhncu Quadratarae Carvarum sacpenumero erui possene, Tabulse-
que condi,

‘ope Capitis VI, nunquam satis lsudandi Percis
wim Galewti Inkegralis Leonsrdi Faleri (sa4) locupletiores , wprioresque
Newionais veer meihodo imixs (425) Quidraastun eirandem o
aut sbsolaesrum, ave

do ctiam consuat Ovalem cam Villalpandi spaciom claudere sdamusim
scquale il Ellipices Apollonianse A5 super iprum Axem maiorem 4B
descriptac, sed cuius minor Axis B ad maiorem sic in radione % 8.
Negue unquam putes Acquitionem a===4'(Cor. 9" signo its gemina-
10 Ovalem illam velati complecam perfectamqae denotare cum adcesione
reliquae pards A0, mancamque idea e mutim e Carvm prow
@ Villipendo et Vivisno desripa fut. Aequatio eim == (€019’
eadem et eum === (Corp)f, vel (" —+y* )t —av
(=42 (5 —y®) o (a0 (2 81) skiud sigel
fiese praster Systema ciuidem Villalpandi Ovalis Jinetae , haud secus arque
== aCor.5 von candem Curvam slgebraica
Linstem Cisculum indigicax. Revera idem contingeree Lineae orlinis 3

s gemeris Parabolici ita expresae » -

Jsive #"—y —

(c-nv)'

nam p = ipammee Carvam ingeminat ex parte negativorum

g

"=ty kom0, quue spuies est 69", fuxts supputationcm Newtor

B (426), quemsdmodum Psrabolac secderes Apolloniarse lrmel atque

hac Aequitione 5* ==t s vel 54==4"s cam exponore libuimet (427).

54 Nulll amen st Carvarum, de quibes e oo - pra

decus mectes Geomerrise, comparanda csr adplicatio huiusce doctrinac

ad celebercimum, sc meo liem iadicio plas, quam P3¢ €rt, ab inido
anceacti
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anteacti saeculi 2 nostrsm wique setarem claborstam Problema de dinme
u

Supe
sowio haad excepo, g
Appéndicnls o Lecrionit

rundam Prsblemstan etc. nam®. 48°1, quocum atque sum:
2¢ prcsertin Robervallio ipio, come
camque cermamen (q2g). Demonstras
tioneon celacam, atque deperdivam (459) Petrus Varignoous resticuendsa,
i, e, Ngebae subidom japeuscs ceito prioun omine
CVIL®, Sci »

a5 pro Misellanei ipsis methodum Varigooni perficere
sdgresss faerat, arque dum hic obliqui Coni Saperficiem, sb Arcu Linesc
Franteendentis, nimitam ope quadesrurse Circuli describendae, consequutus
facrac, ille o adverio 3. rectficatione Curvae algeraicas dependentem
ostendic (4331 Kesfieias autem in XIVS. sc pasteemo Volamine veterum
Cobmentoriorsms Tmperialis Acatnvise Petropelizance pro annis MDCCXLIV®.
SLVS. et XLV, (rameest Jucens publicam videric anmo M.DCCLI'.
ciifistignen Carvaram reliciens , Superficiem Coni seafeni imeici docuic
yravidio Linss igisise i Qe (439 Adeevie 5 e i svo

B T
pro annis M. 'ch_u\u 1 e XLV,
typis amen excuzo vertente anno MDCGL™,, non hiodo ersorem, quem
patsas erst Leibaitine, modestinime eassigavie, veram e ovinciam
i i lcagetiorem (4)- Alaberus dtmqn em
cexie in Opusculorams Plethemasicors

torum Volumine 1%, illiasqas labor quam insira-

tam hocce meam propius tngst, mei maneris ese iadico liqua de co
commentati (436). Varignonus ¢t Keaflius Problema perduxerane sd
qudrararam Lineae orlinis 4. lle quidem ad Arcam Gurvae " —
. ¢ 2y
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/4;

t»«u—u hie vero ad Aresm aleerin

Carvae ita expressae 5%y’ _y-,-_,'_.x'_._‘_x_._ (r—s)

vl

=0, Axi T8 ¥ non secus ac prima nfﬂunrl“ Hie duo tamen Curvn
adamasim conveniunt inter se semel

vice 73 x in pr
substicaatur. Keaffius icaque nibil IoMnu Varignono progeessus est; quin:
imo Varignonus . eui malto snce quam Krafiios srgumencan iderm

ngenios
resolvendo pisem srcam novae Carvae ab Evuluu Cire
. (437). Leibaitiss ec Eule-
me derivaverane a recdfi-

catione Lincae 6. Membetto 4 acenee (438, quidquid sie de
Krsffio ingensem valde Lincac ipsius ordinem foturam ici depracdican-
€ l439). Pormula sb Alemberto tradica Elementi iprius Conicse Soperhi-
i candenn iltam quadraturam Lineae 41, ordinis :ampleemlu s Variguor

o et Krafli

iimdudum productae, nimirum, x'y*—y" —+ r i

§ quam Lincam toto fare Quadrasricem Coni nun-

o et
] 4

copare licebic (440). Casas ese singalaris, neque eleganda carens, ab
Alenberto aumen negleetss, quadraturam nempe illias Carvae dum Co-
nus sealenss acens fucr dratara unios Cireuli dependere (441).
In Cono iscente fic A==o, et idcirco Acquatio Alemberi converiitar i

1—ax

simpliciorem y* = ,:.r + unde vnmrf]d:—f

e

quod Tntegrale reapse, uti neminem fater, et ism alibi dictum est in §°
347 3b Arcu vel Arca Gircal obtinetar » Conus aurem facens (Fig®: 31-)
Sue vericem babes fn cenen bases © dom fiioem Cont et AT,
s baseor

imitem denotet sealenoram, in puncro quolibet in

cius circumferencia A, Superficie pracdicus ert semper aequali

cul baseos CEADD; e qusevis paes SEctori Centrico aue excen-
trico.
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wico COE vel CTE vel CAE par et quemsdmodum cum Elementis con-

Sectori CGEO—+Triangalo OE vel 024,

pois cx Aleabert  aat cis represe Casio (42, o oc
OF=x, 01 sive tandem 04 vertex Coni obiigui ince
i, 96 B, exterior quo 14 busn mm. observandum caute ese, ne For.
mula in filsm abear proprer OB > 0A seu 65> 1 T r—ar==s
in punctis £ aue D, extremis tangentium biseos a vertice B eductaram,
deindeque posicivam , qaem servavit valorem a C uique ad £ vel usque
4 D, in negativum convertere.. ldgenas vitiam Formulae ita ese emen.
dandum, ut e sit potias in cius Functionis progeessu, post wransicum per

Ve DHeGEoR
2

£ sue D vers 4, 12

BY
% i, g DHCGEOS
Vi vet 25

2t ¢, iminum

—+C—

—+OEB— EOK— 08B, aut

sandem LS008 g idelies mediets Superticei Con incents
= BE taque BEGCHDB —+ BE] , sive 2. JEB
—+2.GOE, fictis oo GC, Ed aequal lla eamen igs

Radix secunda 73 (1

Foraulse peraunato vido pequidem Algebse pitns’ it wm quis

ax)}=1—ax acque 3¢ ax —1, tam quis quod-
Wbl Integrle cnstantem sempee subineligie sul modereicem, e 3
Problem:

=(a—s)dima=1,

sea vertex Coni in = e
in G Hace profecto est Cu(vu Grandi V»uwu (443) aniloga, sc sols
Parsmetro differens (mam zyy=4" (a—z), fa 20 abitin ==

§(amz) =P (amz »:)dtﬁn-%-. nimirom quaevis Or-

Az dinara
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inata 3 vertrize Granditnae, quam. primariar muacupsbo, quadrupla est
» ad commanem abs m relatae vers at
serae et idkirco Grandi Sersoriae Area quadrupla nostracy o
draph Grcali i) i n quiditra Arze prr'ﬂnsand: ille
fac ime e tonm Cir-

e nostrac ,mu.,.u

i (444) - Ad Laurentium Loreosinum. Epistolass wripiit Caelestinus Role
lias, qua (§§% VIII'. 1X°. X°. XI°.) univeram Versoriarum famitism (445)
non multo post Grandum satis iucunde complesus est, oculisque Geome-

arum subicci

. in Solido citca siympcotam Axemve abicisram ¥ e

ab Hyperbola mesolabica x3y

it secando ope planoram A

dere licet in Opere eximio, sed minus noto, eni Loreninus ifse dlan
Xt

omnes,

fecit Exercitationis Geomeiricoe , Florentiac
fatum Austoris, Persoriarun haramee ex Hyperbolse weslaisee soslogia
toogius etiam porrigitir - Nam ex Theoremate egregio, e¢ pro. rotwnlis
Salidis univerali, quod Geomerris citias, quim pu.m.,. communi

i meo Specimine de Lineis Spiricis . 5 in Hyperbola . ducator @
quolibe cius puncts C Ordinata CDE ssymprotae it pm\m.. sl
que " quavis mumero BOF, IG , et in posremis fiant semper BM. 41

AN.NG e, ==CD", erunt poncia D, M, N ctc. in Versria . m...:
ipum clariter eiam evincitur 3b Acquatione Hyperbolae ” =

Facta enim Ondioata CD==}, necnon vocatis 5O, A1 e1c. =5, OH, m
+ M0, Nl eie.== =, habebituf ex constructione praemisia (3 =+2)

(—a) =4 dive A2 b vel demum wsm==a' —b'x,
¥

xom Aequatio sd Vermoriam universalem. Quae comcructio oon modo
confirmat Versoriar omnes inmamerss ita geoiess gaudere eldem symprow
IHK Hypesbole genicricis, sed eviam astendit necessario flexum-contrariam
1 wirque eruaden. cenoran, asue 3 instar antiquorum Conch

¢ fore ssymproticas inter te et quo ad Hyperbolen  veluti ex. gr. contin-
<ol st Al by g scdem asymprote
complectantur.. In hypothes praceerca 75 4> aut <t Ares Lineae, use
el for appeline Supericiem eont cenes obigss umobsen cu

Carva
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. v
St el —ovl
EY 0

bet qmnwm n toro ac parcibus ope Ci
quo perbola-circali §°. 49", contemplata, atque huic psie
centricis Radiom habear
duplum possie Radii Cireuli genicoris, siat sequales; in nova vero Lines
Sn!mnhus Cireuli excentricis. Comequirur ideo ex pracmissis Superfciem

b parces Sectoribus Circol

Samma prodactorum Lyccrum Cosi icentis wesleni pec arcalos Busos de-

T Sccxione) & perimetro seatense Ellipseos Apollo-
€. Summa vicisim prodsctoram Normaliom ductaram a vercice Co-
s Innumcras Bueos Tangenes e atuls condn depeadey

s Circoli pergheris el seguilaerse Ellpseos- Qua in harm

pescrcrics nequea. Torum Alembecti opus concludic Supuﬁ m Coni
abligui uiscrsliter obiineri pracsidio Arcuom simul Sectionu
rum (46 ¢ Arc Linse ' onin, quod Wem e ac diee, pee

. dum qui Alemberto praciveran Snpuﬁn(ll b
ondinis dependentem aneendcrant. Exinde fcilcer

samersri quanticatibus sran-
Coni

fasias, subiiliusque diseruic Le Gendre in §
Cane obtigne (pagh. G4a. 43.) I Di
Adnoeatione 113"

illius nempe ordinis, quo Tutegealia plura
s 1%, exe. Capice XVII

e expresi [ dp ¥ T+ (s Gorrg s Alembertas idem quodan in

loco adseruie, excepto unico casa Coni reeri, meosmram Conicae Superfic

ciei 3 quadritura Lineac 3% ordinis dependere (4437), oblitus forrssse

(aedum Coni iacentis) Arcutm Sectionum- conicaram vel quidrarura etam
Lineae.




1
Lineae ordinis % Ubi agie de Cono Ellipico (448), eias Superficieas de-
terminat ope Formalze generlis

—dxV 5 (a —1) ** i
ik V(o () e (e 2))

e » positis ¢, 4 Se-
miaxibus Bascos coniugaso et sramsversos b Coni alticadine, ¢ distant
ichnographiae versicis 3 ceatra Baseos ipsios , ac tandem x abscisa cen-

seatenss fucrit, profixiori quam par' crat caleulo. adfirmat
o enbre ol st e o dimestutet o
tim aque obiiy
Cono recto Girculari . Verunesmen ad hoe adstracndum innixas faic Alem-
Bercus Theoremace Traaci Barrowii , quod exstat indlrr m eiru,lshflm-
sricaram XU, Lodini editaram anno M.DC.LXIX". (450). 3b eodem
Aleaberto in calee Vocabuli Cne Parisiensis Encyclopediar memoraco . Bres
vior agiem, clariorque perinsignis huiusce Goni Elipici proprictti «

s Conas Ellipticus frascom efficiac a0¢ parcem secram &

srcem quamliber Saperficiei
Soperticies) ad i
|(hnugup\| am i
cae ) temper esie in dats ratione Laceris Coni d Rad;

ne Laceris Coni recti ad Radiam Baseos .
Ipemer Alembertas in §°. Ve, ait (352) Integeale

j—m/m

3 rectificatione Circuli consequi dum

okt —a

illed conver:

mla—sx), videlicet dum Tnteges

VA iod e contrs non
Sl yaL
4 Circali reciifeatione chinendum fore omnes norunc, sed slgeb

nc, sed slgebrgicam

et sbiolatam e Integrale C—3 V/m(a—rx). Undenam Alembertar i

hane incidetit scopulum cqdidem nescio, quam paullo suprs in §% 1I°

e diseee (453) Supericiem Coui Blipic a secuificstone Grculi ime
¢

peenth quindo Formula wniverslis sbest i
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forma ab altera 6% V., maximoperc abludit. Suporfciem deniqae Cor
lpeci rect quum. Aleabssigs ostenderic (454) parem Superfciei C

“Blipuch rest cuis Axis vel Latus == YE = (45 ive dinidio minini

Laterum Cont dari, Bais autem sie Elipis conica pracdica Semiaxibus oy

eam Cylindi resté
pruduunmmluhmmﬂlm\l eentricaram per arculos i rec elipici
n. eam Cylindrl circularis sealeni Gonvestiaus e vicisim, e
auol olem reie iaSomnon prodceorue e Cireul excenria
rum per arculos ex doctring Pascal

o sl fsico, anam coram Seo
e composixum v st ad coningaram ¢ Basis elipcica Coni dati in

propersions VT 5 VETHE seu masion ad misimim Lateram v
e Coni non secus s pasein in T Seerione de Pascalis Theoremate praedi-
avimas, Ceteri diverssrom quarimeungae a Gireulo Basium praedid Coni
Jnte omes, si recte meminerion, anjmadveni fecunt ab Isaco Barrowio
i praccitatigom gagh,. 117" 1187 sub vicalo Conicoru muper-
Seies Jmmr-ll erhods, quo loci exemplam prodidic edam, ameti

Tn Figh 177, Superfciel conicse sealenae, chusque parciom.
H‘ﬂl:lbﬂ\lm acquilssersm Apollowanem pro Bist habeatium_geometrice

gia quoque. isea ulterius progreditur, novaque, ne¢ m[n')!

©dminde s Quimvis Cylindes <t Conss sealeni Corpors geomt

« discrepantia, ot exe, quas nunc collesuras s

roprecstes acisgue communes, imposils fekme vilesi debeaat , uikilo

s mina slcr i ad b demonirady adgredior, tam quia in=
i, quie mili porisiarum i ropsi, e tocuge-

dora, tum quis ills omsis, guae sequencars e i

bus soe fare optima adnamerands . Neva Acta Eraditoram Lipsienss anci

M.DCCXXIVY, inter Problemata Neapolitana w Callsctors &8 l!mp!'
are
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stace aransmisi llad habene 1%, (455) Ex Gylindro swper basin dari Coni
acalond purpendicalariter erecto absindere portionem, suiss ssperfeies iprips
Coni superfem adseques i coniecrationi tocus fucrt, censeo S
Neapolitanum Robersall
tionem,, cuius supra memini, post elapsam sacculom resticuisse (456).
Quamvis erenim demonstratio, quae in praedicto exstat Eruditorsm Dia-

alfio ipso wraditam, et faitio §'. 15", & me concinnscam, qua Super-

slindsi seateni parcem Superficiei Cylindei recti aequalem consiruic.
Hac porra imitstione innititae soslogia il necoon intimum foedus Cy-
findroram atque Conorum, quad erac hactenas in desiderstis. Expedic
augem rem omnem synchetice prosequi. Ac_primum sic Conus obliguus
DRBZG in Fig'. 53., cuius skicudo DR csdat in R pancram Bascos pe-
ripheciac, qualem amimadvercere jsmdudum placuic Paalio (357), in
quo i a puncto codem R dacsncor normales RM, RN etc. ad tangentes
AMS, BNT ete., alireque ad diametrum Baseos 5Q, AP etc., eruut sem-
Pec priores normalium RN, RAf exc. pares sbicissit sue Sinubus-ver
s CZ,C0 et nngcnnbux parlcs
©BQ. CRY, necnon CAP, CR erse-
5 quamobrem RI=—cQ, unde RN = RQ, acieeate R0 CP 1
miram RM=RP etc. Interea pacee ex ipsa demonstrationis huiusce me-
thodo fore etiam EN==50, AM== AP etc., cuius perpervac acquilicaris
in §% 57 proderic meminisce. At perpendicalares a vertice Coni ductae
DN, DM ete. ad ips tangeares (ex Flementls) posune Summas Quadra-
torum DR~ RN*, DR*— RAP exc. Igitur porerunt etiam DR'— RQ', DR*
—+ RP* etc. Dom er,u’ centro R, ac Semiaxe RD describerecur Hyperbo-
Ta sequilitera DB/LD”, quacliber eis Ordinats PD', QB etc. par esee
DM.DN etc., quam ex miors Curvae sit PD"==DR'—+RF", QD" =
DY VR0 ctc. Sed' Cont Suipebtieléd e Sufit productorum “Arcium
Buscor infinice - pacvorum pee semisses mmu.m DR, DM, DN, DZ ctc.,
s¢ Lnea tramsiens e puncia £, F, ¥, X cic. Ordinauss pracdictas bi-
fafiam sccania exc ex Elementis Conicoram Hyperbola sealens EFFX

BQ, RP ctc. Nam 2 centro C e

colem centro ® pracdia, Seminxe sramsserso RE =28, ac coiagare
0
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aRE==DR. Traque ea portio Superficici recei Cylindei, quae super Pla-
num DRZK commoni eius Basi et dari Coni perpendiculare habeat ichno-
unplmm )zzxmz ducquabic Superfciem dari Cont sealesi - Consiru-

ca Hyperbolac illins wealenae, quam focillime consequatar ab
Vrpesba tequicer  non ecer atque Bl Ciel G458 sbine
bitur ope fli atque poaderis allig methodo, aa lege, qua Guir
do Grandus usus fait in Comstractione sovi expeditissimi Messlabi anuo
MDCCXXVIIL™. Florentiae volgata (359), ira ut, si products shicading
Coni dati RD tsque in © donec evadae A2 ==DZ lateram masimo, statis-
tur deinde QO=DR, sea DO=0
ta QI1, lum ©D cam pondere in D, maneas
admoro pee-QFT incedems . velud
quilateram Hyperbolam D D' D' D" etc.
il bn. Qe i i videbirar
des Curvam Cyclocylindricam g
bt quod heie Semiperipheria Circola
micircalus subean vice Lineae recae YLD ac Trlangoli
thoganii, quemadmodum in Capite VIIL'. mei Tracticas
Exponentiatiam  etc. ostendi (360). Tstod vero hactenas inauditum non
modo awslogism indimam Hyperbolae et primarice Cyclocylindricse Rober-
valli paccfacic, 5ed exiam Cylindri et Coni sévlensram , de quo argamento
potissimum loquor . Ut ceteros Conos obliguos brevius et unico Schemate
54 complecur, Conos omnimodos KMA,KGA,KQA, receumque ipum
KPA supe esndem Basin ALKR ereccos awimadverto, hic
ut <05 pracsertim v
intra Giccalum Baseos
ne. ex 3 pancto quogue 7, practer A, duccis normal

or o of
re 1= 21 .05, .05 ete., ideo-
fore 1= 2% an o5 e=3% 54005 e

defi

puncto @, et stilo

0 ¥, T cec., ponderis ipsivs centro a-
caius supra mentio facaa , de-
qui memineriot édem methodo

Cylindri

g cangentes,

qse IN= 04— 2505, IN' = 04— 21 . 0’ etc., vel ab extremis or-
dinase RIL eminis tngeotibus AT, LT donec simal occurrant pro-
o4
u.rs
or .
5 TS' ete. Exinde ori

e
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car semisies perpendicalsrium 4 Coni vertice M super tangentes Baseos
r

. L0 M
enimarum i exprimi, ut carum Quadraa sine <G o 70— T

71_ T52 27 e, vimicam ex Conicls ete Ordinatas 1d Hyper-
o

‘bolam Apollonii secundo Axi relatam XVZ®), culus ransversas Semiaxis

foere 2L, seais alicudinis Con, conioporus vero sd. transsersm tatio-

nem habese 204 : 07, mirabili quidem consensu cum praccitatis Lipsiensi-
lue eis. i aveem alticwdo QT cadse exera. Gircalam Buscos, duct

puncto T angensibes ad ipsias Circuli per
contaceibus ope ordinatac LIR , eadem Hyperbola, quac uai ex Conis 13-

13

dac necese ese sibi semper parallela per incervallum 77 1 dic
nem adguicae AVAYE. q......dmam iaque
la Soperficici recti Cylindsi , quae super Plaoum
normale ichnogaphiam habusc :npumi margiis

a
s Hyperbolae frusto VOYE par est yend
riss Coni seslemi KQA quatsicae Superficiei. Conus ergo verticem habens
extra basia sam comite semper gande altero Cono verticem inses basin
habente, et vicisim, quorum ueriwsque Supecficiel mensura ab eldem de-
pendet. Hyperbela Apollonisna . Recurric ergo pro punceis analogis
o, ippmes elegandssina adfe iacentibus sur _ese
cis, et de c,n..d.:. swatenis sive docrina Pascalii disscrens in §§¥. 7
8oLz ere. exporui . Omnes illas Hypesbolas qui secum ipso vo-
Jatet, s cliger Cordlai- Primum mamque admireue_necene e
Corae weplien ¥ cxm Com paim eie dom o M0 inrs
Comum fuetic, e ex adverso £ o Comm quum sliado o exirs
ni KGA recesserit,
Conuih . Quo magis vertex Q 2 vertice G prioris Coni
€0 mogis vertex © Hyperbolae ad axem PO Coni recsi KPA adceder, ex
Vicisiim quo magi vercex M ab eodem versice G distans foerit, o
magic vertex X llyperbolse sb axe O removebiur. Poitremo hosce
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cam paradewon quiddam enascitur, Nam vertice M incidente in P, punceo-
que Tia centram bucos 0, punccam aheran T abese fn ininitam, fieque
Hyperbols huiascemodi, quae pro e

‘tudinis PO Coni recri, pro eonings

usen ol recr, quie e 10 22 velug
KA:zoex issi , id longitudiois infisit rgo plerinque
Geometraram, quos non raro lafaich maiewss ia ercores rapie peinsgoes,
Hyperbolam in Linesen rectam tum e convertere sequiditantem sec
8 TTAK, sodemaque inservallo ab eo Ase disien TX'==TX = [0=
o
KB=", quum univerue Nypesbolae Conis amibus seclenis aeque alis
superius animadversis pertinentes eodem gaudedat Aze trancuerso

Centra o eldem Recta XX diigosice siac ex iam demonsrn
teqa v

uindein. 84 Yk oo wtreadas pecincicomidando i e
@ Hyperbalae ilius, que verticem habest remorun o
Axe 20; quingue Ordimaeram Qurdris imboies Abnl-ll T8, T'Sere,
or
sespondentiom debeane erse DL

e,

7
sinque nune OF. TS, OF . TS etc. =0 . 00 ==04"
oemo mon videt carum Ordinsraram Quadrata pro cams Cosi rect e vee-

0 04—t pOt
e o T sive LR

o

2sive 2L, e ideo (quit
y quidq

sic de Hyperbolae ivitio penes Verticem X”, Centrumque T* infinite di-

stans ab 0) frascum illd Lincse in plago iacens AGEK erit Resta du

prallela diametro K, 31que ira posits , ue u—

4 aut temiui Lates

R
terius limisis Conorum omnium scaicasram, quum mempe vertex Q, eldem
sltitudine servata. QT in iofisitum abeat, carer oppasicar oculi bveria-
tue. Hoe in cass extremo Hyperbolac frastom evadie Reca »Dy longita
dinis infice propeee superivs demousrstam pmpﬂﬂlwnem Semiaxis -
ningeti ad prasversem 204 ¢
n Conica Superficies tam respuit

' e quidem ve-
mevicoenEin: iscuvgiaing
Bb
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r.m,9 ere”concemplatio Hypnbnhrnm sioe humero, quitam Frosta origi-
clinatis Cutvis duplicés carve.
rorae secti depictis , quas alibi illastrandas
aibi propossi (461). Sed prae eeteris monendum pato in universis Conis
abliguis, quaram altitadines aus dntsa Basin cadune, velutk KMA et
in cxtremo Daseos proati KG.A, perpendiculasium a vertice foper tingen-
tes Baseos ductaram misimam fore Latus misimam Coni MA,GA exc., ma-
simenr Latws maximam Coni MK, GK etc.o dom e contra sceus accidic
Conis, uii KQ4 exc., quoram aldirudo cadac extra Circulum Baseos. Nam
in hisce omoibuc, quum vertex Hyperbolsram 0 etc. posirum sic. intra
Recangulum AGEK, hms writar geminim esse perpendicularium i~
mam, quaram ueraque Sinui-verso Basos Al sat Arcobus AR, AL cons
veniat Hae autem geminic pen\rndmnhru ex Elementis in mnam cos-
Jeseune Q. Intersectiones vero Hyperbolaram, ex. gr. H, T etc., um
owerlunt nunquam contingere  porse. perpendicnlarinm sequalicscem in
Conis' KG2, KMA etc., quam reapie contingere pro Sinu-verio AS ctc.
in Conis KG4,KQA ats. Cerera linquo fibentee , sc porisimum evidendis-
<simam adfeuimlcm quae 2 dudum : fuic sponte sua, ninizum e

aue

tv—00= 2% 45, 9N' =00 =25 . 35 e s, us praccipuum

eins, quod ‘tracro , argumenti Gt exponam . Quemadmodum coim
perpndiclnes suces dicue cuivique Cor s ad Zocarm sonc Wiyper-
bolicum, sic etiam Laters eissdem Coni, i ex Pascalio ec §° 1.
ac 15> perpendicalares ad tangentes Saseon Crlndes sainiy 13 Locm
suns Passbolie Apolonisnac. Proponatar namque Colindee silens guic
cumg " 55 ABCE, cuios Axis FG. Habemus in §°. 15 metho-
Jum e s Robervalls wsdicam sbicindenli ex Cylindro rto E1
“FHOLAN dictu circini FG portionem huiuscemodi, ue non secus
ab¢o, quod effccimas pro Cono saleno, adacque integram Superticiems
el Cylinds . Linea daplicis cwrvaturar Cyclocylindrica, quac marginem
sapremum constcuie abscissae Cylindricas suwrr;m ichnographia gaudet
toper Planum XFLNEZ, quae compotita sit duobus frustis PQG AST
cinidem Parsbolae coricae PG AT cuit vuu: D invenitur ope
£, pirameter aurem ese

cre GD perpendicpiacicer ducac super
et Raa o 57+ sequalhs Radi Dt Chlnr 4. s
Nam
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Nam x L . quic Ol 79,74 e ot semesn Qondmice
.. scilicet ex consruccione FE . EY—
. ut DY TE, DY FE exc: qn:mnbmm
YO = FE . DF . F¥* = FE. D ety quae popeieas . i me-
moratae Parabolse - Quomodocumque igitus wiagis sut minus abligne fac-

Cylindrica , eadem semper minet Parabols , sed frusta

st Superi
u:)lnﬂgﬂphlu minas magisve remota sanc ab eius Carvae pr
et ideireo minusve inclinaca ad Axem recti Cylindsi
bos s plus aue mins promors. (ct sbi i sywprotes) 90 ver-
tice super recram FE Y Cylindeis sealenis innameris sseisfaciae. Quil
mile vidimus ediam in Hyperbolis Fighe. sy, XYZ0, ADYE, verunra-
men pro_gemiais cantam Carvi, dum hic pro wnivss . Vereex B e
soque frusta ciusdem Parabolac dudum animadveriae
Pucsbolam cntinuom vectuotar B Eny dam Cylinder sealeras fise

v in limize minimae nan\unm . fic GD plnl\cla
ad FE, ct ideo Parabolae vertex D infinito ab E versus ¥ distat
vallo, frurcumque Corvae GQP abit in receam sequidistantem diametro
+ Parabolae Apollor
ichnographise Cyclocylindsicaram Laloverae in eodem §°.

15, explicara-
£ Parsmetro prasditse . Sant enim quo ad primriem Cy-
eloeylindricam el prorractac Vel seatrastaey adeo ut 1y sive Y=r' ad
FI* cic. candem ubique secvet proportionem, ex quo fic tam FyS,

codem werice peudens £ Parsbolee praes

s velo praccedentes Cor
ecenim Cyliader obliguus fucrit Ap2E cum Axe FG
frasta Porsbolae ichnogphicae, <uins primms vereex D', parameter EF,
ex pracminis fvenicads , five Parabolae BTIEws promoue per EDY,
e Lt (§. 05) Onlias 1:‘mn'rlph1n illias ar , 67" ece, se-
e

in Figh g4, aptari facile possunt.
que G'3L,Z4X




194

cori semper debere in ¢,d €16, ati GE in G, quo ficto obtinctur tam
frustum GF, quam alzeram RA allus Parabolse conicac, candem verd
cem B habends, prrametrumque, quae sic ad EF ut G'E*iGE®
sirema haee frorta ca sunt, a quoram margine perpendicalares innumerae.
erectse decrminant portionem Superfilei in Cylindro recto EIFHOLMN
pareat tor Superficiel £A®A Cslindi sealeni eldem altitadine GE prac-
um EABG. liem iuque sermo resarsis ut supra de ichnographi
Cyelocylindricarum Laloverae a grimaria derivatarum. Sed nullus finis
adesicc s omaia. pervestigare, numerisque omnibas abiolvere in animo
Iuberem.

56 Conorum, ac Cylindcorum seelenoram incimuin foedué nunquam
magis elucer, quam in ea Curva, in qua pancta omnia locentar occur-
suum Tangentiom Bassos et Perpendicularium & Coni vertice, vel a_pe-
riphetia supremac Baseos Cylindsi saper ills fnnumeras eductaram. Nam
Cylindris, quam in Conls obigais, talem-
que invenio, quse sit Acquacionis Lincarum Porsei siugalris cerus  a¢ for-
tase celebrior. Qui §1%, 1%, initio hajasce Tracrates exposicum rice callue-
puncta Linere quiesicae hae simpiicissima.contructione sibi in Cyliadeo
sealemo sepsasicuiabic . Promoveasur Circulus dasus, qui Centro B pracdi-
tus Bass faeric Cylindei sealeni, AF'DK (Fig'. §6°) per wius diametrum
AED, si oportest protractam, (communem sectionem Bascos , ac Plani per
Axem transeantis, quod perpendiculariter Bash dnsiscar) tanto adamusin
intervallo AG=—BC—DE, quand opus est ut boe intervallim adse-
quet Sioum-recrum obliquitatis Cylindri Latere assumpto pro Ra-
dio, vel Siou-toto. Deinde & Centro C promoti Circali ducantur ad Tar
seotes funamerss FL, 7 etc. Circali promovends pecpendiculases CI, CIT!
cic.i punctaqae H,H etc. eranc in Curve quies, Num coniuncts
B2\ 6" cic., necnon BF, B esc. tum ob BE,CG! aat BEYCG” eic. ©
‘vicem aequsles er parallelss, utpore Tangentibus FL, L cte. simul not-
ules, wm ob FG/, FG” ccc. quae conscquuntur acquales BC= 40, ne-
@0 non videt pancra H,H' etc. hac inita comseructione Lineam decerni

jsam quacrimos. Idem dicas de punceis £, HY, 1" €15 0D pere
penliculirian wvescigandis +b eodem foes € ductaram CA" I CIL” e
sper Tangenes 'L\ FL7, I7L” cic,y quie pance it cllem semper
divcerlone sane cum 67 ,G7 ,GY etc, ex haceenss deTONAIG

cindem invenio Lineam tam
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altero Curvaé rams AMD eMem conructione simplicisina deseriben-
do, quo Linca quicita it in se redicos, sc cupide in D punciove re-
grovi otsata, ave penes D nodsts , 3ut tandem contraris flexibas uic
que ex pane disincta, viibilibus Vel cccults ( peines du serpessement )
quemadmodam Mathematici norunt .

7. Facilior etiam constructio inst

57 Fa i poterit iprius Linese semel ¢
oculis obiiciantur dailia Triangula BT, G'FH aue DFF\G'FH' esc..
 quoraeh comsideratione oritur exse tam FH ad FI, qum FA' ad FI
ete., nimirum parces tangentiom scoundaom s Sinus - fectos arcuum
AP, AF" ¢tc, Gircull dati in ratione constantd % BC: 84 . Hane
privus omniam, giod sciam, Anonias Parentas methodo iva posceriord
Aescriptan, 4 1ols in hypothesi FH==Fl, ’H'—=FI ctc., Mather-
sicis contemplandsm proporuie usque ab anno MDCC.V™. in Farce 111"
Velaminis . Lutetise - Parisioram in lucem  editi Collestionis Physico -
mathematicac, cui tisulum fesie Recherches de Methematique et e Phyi-
gue r6. (463). Veruntamen nec ea tempestate, neque in secanda Operis
jus editione Tocupletiori, quae contigic anio M.DCCXIII®. (465) . il
lus naturkin glamerricirs, Aullamque cias progeietitem, dequicioncave
explicavit, quam meckssice tancum ipam_ conideraverlt, idoneamque
jer clevando cmblo in Andiis, aue veratiibes sabliciisee
ibrandis (¢65). Multominas illam Curvam 3 Cylindro vel
inem ducere suspicarus ese_unquam, nec fofum com-

atis, Curvam prosrastam;
Tber dars maioris imequalit
alterotsam seeundariam now
tae quodsmmodo sant celeberri
pussim vocant Geometrae, prizusque inluniavic Varigoonus usqee sb eno
MDCXCY. (466). deindeque vertente amo (ui fallor) MDCCXLVIIL®.
preesuntinimns Dionysivs Diderotus (467), ansequam Eloguendae phi-
Toior

o
sdpellare, aue postremaram

quam Circali Evolutarm




19

Iosophicae illcelris tapeas (heu! fatam) sublimiort Machesi forias“div

xisiee. Hane astem Circni Evolutom tam ordingriam, quam contrscears
pro ctiam Cylindro genitam contemplari nullus verac.

Quemadmodum enim enascitue 3 Cylindeo ealens Lines ills occurmunm Pec-

pendiculariam, Bascosque Tangeatiam its hane ab occursubus

dam prims 58 adeo Tuculenter
usdee, uc cempus wrere

drutr censurin s practer nadam enancintonem quacdam addere o an

xem arthogonaliter erecta ,scilicee BB ==
ID==CP"D etc., Carva CI*I' eric procul dubio vera Eveluta Gircu-
a1 57 >CP, 4D > CPD ete.
Circuli eadem respondebit, non secus atque si Helix coneracea fueric
Pe BPUSCP A"DCPD exc. Nam istac etiam Hleliees secanderiae
Coclidum ad insear proractaram, vel cngracaram suges. Ciscalos artoge-
malier execearum comsiderari debent. Tangentibus veso proporc
ctis, sive prodacis Evolutae Circuli
etc. facile oriuntar . Tn hoe i
dentes 5 aigelraicis primitos concemplacis, quod ju hisce Tangentes Cir-
<uliy 8 quibus enseiorur, proportoales ot Syubus-ects 7L, PL,
LY, LY PL @ illis vero Arcubus CB*, CP*, CP", CPyCP etc. ad
Sinus cos p!niu:n(

us.

- Sed Carvae ipae in Figh, s depictae comidersl slio modo
i e vl Descli fuans CoRalel et vl rimir 3 s
endiriae, quiram execse Osinane tper Do Tongentts dis
sint i quod e de Ew.m Gircali awe primoriis sus sccudaniiy relatione
Habits ad Cochleas C; coden e foreligi debet. Convile quil-

b scrmale sfgen e hee acen.
tis Ungolie novae, quam tangentiatem inposeceam nomiuibo, praccipua
sympromata complectar synchedice . Primam de Arcs dissercadum. Tn pri-
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mitria quidem Yiquido constat Seceores infinize -prrves C 1T, BOE simites
ese, et ilcifco 10==BG : CT+108 : BE': G : BS. Espropees CT'==D3,
Sectorque: €IT=CIC', sivé Blementsm Ungolse songenriniis sue Luvu-
Ine deformanae, sequale semisi 7 GBSG' auc GBE'G’ Elementi Semicircu i
genitoris. Ext igiur non modo Avea Ungulae sengearialis ACC'D M A pac
medictati Semicireali ABBMD A, verom cviam quaclibec cius pars ABC
2 taogente quavis BC abicina acqualis dimidio Arese ABG Segment m(-
culi subiacentis. Tors ergo Arca Carvae sesquileers cse Circuli
inseripti, eiorque medienss ab Axe AD dererminits Semicirculi plmn
leera, Exiode fluit syahesi goomet

i, quad 30 7 [y (S )" de

dum refertar. Vocatis enien ia dore Ciccolo Radio 0B =t ,e¢ Arex
9. 5in. 9, atque BG. BS=dp(Six.p)"

o _j(Trelrey, e

duse ac summa facilitate

s Theorematis peri

d(48G) == d(40B)— d(BGO!

o

Jeelsine 2 — SREBE2 (vd potjus = - p— - Sinss)

Cvid. pag. X3, quemsdmodam Eslerus, sliique invenerant (3z0), Ne-
guu Areae Ungnl.uum tongenialivm derivaucum, vel ,mmm el come
5P

oty
rros wuc EErem IEZ" vube (ogal: il comparids) 14 Elemen-

 videlicee IF” : IC* aut E* 1 IG'yquo pos
genribus quibustibee rescisse 7F, /B, et Areac totae o quadritars Cie-
cul dependebut. Quiino, i per eodem Axe ac diametro genior

ircali AD, e slio Axe PY vel NX, qui st ad AD darum magnitudine

s it v B s a1 RGP, vt 5+ 08"
3007, describsnrar Elipses Apollonianae, erane parces Aresrsm vel Arsse
omnes, i suprs in compurationem actac, pariiom Elipiiam conicarum cum
illis Asibai descripuram ARG vel AQG, aue integrarum Eliipsiam
APDY, ANDX sesquialuirae. Accidic itaque isthuc ipum, quod dadum
in §°. 4o, contemplat samss de Hyperbatoram -ciali omilia, necnon i

. Hace autem poste
..!.fu o Tongius proma-
veri

sior similitado una cum alis mincris pret
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v!rlplin merear, eoquad ex inferias dicendis nostrae stae Lineae niil
ides a tot tantisque Geometrs pertracuarac (471).
issimo Ungalte esiuslibe on-
gensiatis de illo, nimiram, ac gemino, et similier posto perimetri Une
1 in qua maxime omuiom recedsé ab Axe (479),
vel Tungeates sint eidem Axi parallelac, rion secas ac in alis: Ungul
iscentibus §'. 16%. supra con Hoe inventum pu'i qum- ol
minis esc in Lincarum harumce primaria 4BCD Fig
quaclibec BT, CT" ete, eonstat ex ST'== I ant n‘—rﬂ', ot p5
a8t GF==/F', vimirom cx IH—+ [P, vel IHi~+ HF', quanim Sun-
ma e maximem Gat, oportat rrasimum xeperice Rectangalorum DO (IH
~+HP), DO(IH ~+ HP') etc., sive DO . IH—+OH . IH, DO . T~
OH'. TH' ctc., aut denique D . HI, DI . H'Y etc, Maximm wero ho-
romee Rectangulorum habeear ex Buclide in puncto £, quod Radium
0t bifuriam secet. [girur erecta noresli LV, et ab huivs Ordioatae
Gieeali extremo dusta tangente #K, haec dererminabit in Curvac detae
perimeto punctum K, ad quod maxima Ocdinatsrum pertineat KZ . Hoo
iprum consequimur si 4 fico D emittater DK, quae cam Axe DA angu-
lem efficiac ADK==G60": mam ex Lineac gencsi (§§. 56. 57.) DK wn\lt-
Ia est 3d OV, angalasque V0A==60" per Elements. Valares etiam Re-
eurum DK, DZ, ZK in puncto masimi perquam facillime dignoxi pmsnm.
propteresquod inter pracsipuas primariae haiss cume hamior
ntie ndrmmm (47) ex sie perperuse
i, veloti DB, DG etc., er Abscissae sibh m?ﬂmkndn i, DH'
psEayrdion colem fixo D computatae , qia ex Elementis anga:
lus HIRB bifsriam secator sb 2D, angalas HIC 3b ID ex
gula vnh-smu DHI, DBI, necnon DHZ,DCT ste:
#unt, et aequalia . Quibus omaibus collects erit in puncto. maxi

g

=dL=2 py
3

s Carvao den dismend Gireul geaitoris, Abisism

D4, <& Ontinstarum masima Kz = 23 D4, quem-

sdmodam v

dam sscepersm. Paullo aliter procedit es in Lingls
i e il
b i protracsis, ave 411: 15"

haiusce nominis s racione dererminance HI: I8

L in contrectis, inveatio angu-
T

195,
T ¢, quem Radios ex Pelo (cuias cicinime sermo exie i §% seq.) emice
tendus effcere debeat com Axe DA ad bocy ut oscursse Carvae punceo,
eui Onlinararam masina respondeat, dependet 3b Aequesions s Cor. o
—+0Gos, 39 ==0; quod est Problema puram Geometriae. [Mud., praestan.
disimum quidem, Syochesess geometricac nunquam satis laudandae experie

mentam putem hace omnia cum Hpitslisnis consencice ab it

tis Caleali recentioris Tnfnicesim
£ demonstrabunt . Sed etiam elegantisiimum censeo idgens masiman
in primaria Ungalarm sangeasiatisn, vel inGurva - Parcn
feree ad llins Lemniscste oracionsm, cuias meaio f
sub Acquatione .

e TE
e Leanisata AFRGOLM cec., e at 15
X A i vambnl
masionm ese I3—+BZ tam, quuin

5

sae Tangentes ST, 19 etc, duo a

i s o, yund. Bishicas s i, e Knantimmes
Stuiies A0 a fascto B 0% 1k démsentus SR, Toces o
o alters simplicioris illivs Lemnissaae omaiun ficilliaa liquido

const

59 Esdem Unguls rangentialis, quam hactenas demonstravi

s Li
neam ese oscuriuum Tangentiam Duseos ac Perpendicalarium omnium
slindel scaleni, Ineulentee ostendior congraens eiam Lineae occorsnm
Tangentium Baicos Goni scaleri e Ptrptndx:uhrmm e ipas s veree
ce elastarum. Us fdem Tberem prom 3

in eMem Fige, 56. Circalus Dascos Coni dac
vel proiecio erthegesphica . Docee §7 58 puses quseiue Careae s
Conum pescinentis reperiri dum o puact Hcrt
eze. ad angentes Circuli FL, FL exc., qmt est ipsmet condtracrio. in
praccitato §'. 56%. adhibics pro Cylindro. Igitur semel arque cddem obli
quitate seque ichnographi &

2 excentricitate pracditi fuering Cyliader ot
Conus obligal super codem Cireulo. velari Bas ievistenses, cadem ad un-

que Robervallins

imdudun demonsiraveric Carvam illam in Cono sealers csse Ciren!
ce clci

Con
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choidem (474), aeque cric Conehois ipsa Circali fn Cylindro seateno. Ego
sutem ischac iprum valde facilius Robervallio hune in modum ostendo.
Super IC veluti diametro dﬂcnhlnll’ Gigsslus BN 0GR, ducanturque
churdae BN, BO ete. BF==B4, Ol = DF = BA, et sic
de cereris in infinicam - Ergu Carva AHH cte. est ca omniumy simpli-
cissima Circoli Conchois, quae polam habet in poncto C dati Cireull
circunferentise, vel extremo Diamerri, incervallom B4 Radium Bascos
detae Coni aut Cyliadri, et Cireulom genitorem iflum , qui diametro gau-
deac BC. Omnia igitur daca sunt wm in Gylindro, quam in Cono ad

an irculi Conchoidem , quam Geomesraram non=
Bl e Comoidem ene aifcerene (gzs)s oL, Cioéar. an
hederae foliom acmulantem (476), David Rivalias in Archimede 510
eulam fecic APXIMHAOYE

choidem secundam (478), ne cum antiquiori Nicomedis (479) praccoguics »
quam primm ideo vocavie, confundesciur. Nibilo tamen minws Biam
i et Robervallii Conchoidem, e o iali Ungulae congrucn-
em, primariom adpellibo dum BC==BA, prosractam vel oblongatam si
BC=>BA contractam se decurtstam . Roberval-
s, qui funme imaginem istius Linese 3 Rivalio matuaveras, sobim
5 "6, illam nempe a pancio A distantise

i R Cusque ad qormalem HCS 3 Pelo ipso digredientems
Protensam, ratas cum codem Rivalto Conchoidem Circuli in ”,$ cb-
ciqae fnem impon, nec ultra progeedi posse (480). Ex adver-
10 Parcnras (velati de medictate dixi @0 §°. §7°%) Corvam describens
acquilitrationis, wsqac eaaean x\uplums fore. Cireuli Conchoidem, reli-
s partem delinesvie H"H"I*DT'S; adeo ue Conchois

v et s pmhnunllewn a Robervallio, et Parento sepa-
ratim consideratis, ac diverna actate , diverso icinere, constractione , atque
wia in Geomevcize et Mechanices comasodum recensits. Quemadmodum
enim in Linca Robervalliana quilibet Radius GH etc.a Pole € emiseus ﬂ-\:e—
i exc. = R

&1
H

Rectne- lineae vulgans C
sim, duss Curvae ipsius pastes i abvm stiseen Corvin dcsraduct Ut

ute:

autem in vulgata antiquoram Conchoide duo Careac parees  inferior  sci-
Tset, seque superior Agmprorae, simul furguntur qud simsl Asympro-
e cidem ad infinitam a Polo disantiam conveniant, umamaque Lineam
nchoidis-circali se fnvicem

componane Algelrsicam, s paies deo Con
nectant o punceis H% S, ted o disuntibus intervallo CH"=C.
4B a Pl C, idcoque Lineam unlique clawam o spatio finico per-
ficiunt.

55 2d°Cy
mea methodo profluic

e, Aogalique AcrT, ACI cee == co
o 9,60 st Collaas sant

4 G @ wi ansea dicaum in §°. 5

nimirum 2=+ b
o g a— b Gor. g, salos semper eddem aniverssli Aequatione,
eonvertinur. Sin vero Angalos ® numerare ot e ab Onlaurs
s, Arguia Curvse formum sequires ==
N, €0 etz. Sinus sine Anguloram CB.
ito BC Tadio, uti supra. Tncerca monendum esc Formulam Acqustionis
huiusce Teigonometricam pirom differre sb ea Concheidis Ni
seu 3 Recta genitae XBZ , quae Curva fisdem posiis, quemadmodum

£, e b G e Gt versas D evadont negln\

Concheide - cireeiy s exprimitar 2= — o el poias, i placese

complements Angulorum revocare, === a— . Funciione usica Cir-

coli & wumerstore in denemipatorem trandata, et vicissim. Istarum Con-
distinguantur ope b=a,

choidum, uti et priorum, primariae 3 ceteris

unde earum sint Acquiciones ==+ Cor. @, 5= d—F o fonira-

o
crie evadendbus dum b4, et protraniis dum b<a, aut vicissin. Nec
minor fcliute dinanat Acqaitio Conchoids - Circli, omoium squidem
plicisinaa, Coordinatis erthogonslibus €,V etc. == x,VH, V' H'

crc. = in comporationem inductis more solita Aralystsram. Seperior e
Acquitio === g —+b Cor.¢ codem redit atque Vr— y 112
Vit

cea snde
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wnde fie (3% —3")" — (shy—ba® ) (x"—5" ) =+ "' =0, quae Li-
cter adseri
o i puncio D, e non aliter in polo

(si de contracris, pratrocsiese Cusvis agatar, quum in primaria C ¢t Din

ssbiequens o ((=— €)' —57) =
Y —blz—ey), sive porc Cule

+ bt Acquatio dece
wicibiles comsrarios- floxws Goniun-

i
punceam D csse quedraplur, duosqu

58S €9 G5y quo Pofar C bifariam secer Raliam DD, aue sit b=-2

» D Ocdimatae 5 valor pendeae ab Acquaione 5 —+a’
fu o. Tatee etiam practer
s puncti D qualibet in Conchoids sequalss 0, aliss incise dass

reales, scilicet, =4/7 . a7 donee o>-:—. quo limite tniccto eva

dunt imaginarice . Leonsrlus Eelerss totsm omnimodaram Conchoidum ge-
nerationem complexus in Capite XVII". Voluminis IV ntradirtionis in Ana-
Ay Tnfviceran (481), a6 gracirtim Gonchoidivcircul (453), Asgutionss
ipras sapra radivas Ra. e Tl ete.
nim , quam suppeditat, ita expressa .sw—»r)—ux'—w by
3l fiar, quemadmodam sic, N
(2hr—) (&7 —y') =+ b x? =0 soperiori 3 me tradicae congrucn-
fem (483).

61. Qaaensm orincur Aeq'lnol

Abscissisve a ot

s Corvae dum Abscisaram ini-
tium Tocetus in Centro 1 ad mentem Parenti, haud abs
e fre e i Taque sappoicis BV, DV etc.
VI, 'R te. ey, susceas Aeuathe (49—by? ) m(—mtbs—+ %)
w—ﬂ’)ﬁ«u —28'x—a"* ==0. Acquatio ita ntam habes ad-
Soicscn cam wrveralisins Sprearm Linearam Asquasons, Ut hca
<am Concheidibus Circuli pens dixeris confandendas . Adfnicatis lmiuu
s et origo pabit legentibus Asalacza mea ex prnd o

fhesi (484, brevi (ot dietam alibi) prodieass . In :mnlvmm vero

syirisarira

Spiricarsws famili prse cereris omuibas longe emicat simplicior
gaudeat Aequaticne (x% —+57)" —=a (x" =37 ) =+ b'x
Vi (Corg)" (vide Notam r91m.), vel

tius wiganomerrica
=—u VAT TTRT, et meo sltem |
eins propeictates, quas 1", €', deresi, et Linea illa aban
metra Mencho parsdoxac nomine i Paclum Didochum
ity i e T MERON. o TYRASLAOYS EromueiaN
BIBAION (385). Unce mirabilis Spivice Acquatione sua param differt a
Lemniscata Bernouliorum fusias snimadverss in §° 415, coivs Acqua-
tio more Algebraico seripta (87 —y")'—a" (x —+y") —+2s" &

(436). sive Trigamometriea = ==+V/ & —24"(Cor.0)"
=¥/ —Tor.57 . Nam hae duo Cureac uny eademque forent s ceificions
= VT, cereris mum cnn[xurrubni.

o, mp.u mu;\nlu

postremi termini §* =

contemplatis sub Acquatione (x'—+*)" —a* (x'—+5")
i m <1, quomodo innuersm. Quse Corvae omnes quum
o Cireuli describantur (vide §° 41°%), mirum non erit
o de Lincis Perrei Specimine vaci, nee minas elegances occurrane
usiliom vocasis ¢¢ ad

moli as quogue Secsotibus Circuli
Fpieycloram gaghice comeruendi.
ces praedictae elaring moiverslinique elucercant, eas nunc in compens
dium scuas e et ecul fcile comparandss subiicios

ncerca, ut cognationes et adfinitas

Peospectas



| inece Liness quasdam ondins quari (482).
{ Conchois =, sn¢ Cie-
Rivale }:nhcnn:huunmm!m .
| Roberuallit simpl un u(]rmque Carva sune | 10
P } ibestionis | Algebrai .
Uopitalii O primaria vel secun-

rie)

fo. Bernoulli Ep
lo super sequilem
te genita

nd:m et cum Conchoide

| | B
|

i
Linea transiens per cancursaum | |
puncta Tangentiom Dascos et i
Perpendicaliriam 3 Vercice
eaiusis Coni eireulsris su-
pee ipms dustarum, sive x.s~
nea Robervaliians (
Linea travsicns per coacursuum
‘puncts Tangentiues Baseos et
Perpendicalativm a supremac ) |
. e Ba

1 sune esdem Cieeuli Conchois. VI

eodem udu cum cm\»
Conchoide pris

Ceonnlasur Disguistio 1. 1| o'y’ =0 (videN-"
g ad 1yt (.

(438)s |

ersal

ex sl demonserscs et ('

X
goram onsdarsions aegle: \m o, s minoun

[

- cuian Aeqaato | ad pancuam Asis

adfnis est Conchois .»r.mi!

bty

et qulieace sbop: |
posits differe. |

St

in quem vers

Lemuiscatse |

o
Barnoullioram Atqn:lmr\: prc-
divas (" —+y" ) ="' =")

(" 5" sy

-
cammodo in pacce unica (ni- | 15"

viie,

quum prima w3 sum ab

£ *D.\sl(x —u — ) i deficie termino — 2ax

Lensfese antveealicin€°

2 Beroo

s sapesius
ani sadserra ., 30 quam Acquie
it forma Num. I

adfinis queqae eve ¢ fem 3
fiane Concheidi- Cireli.
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addinitatem servae il singa-
Lemaisezta singalaris Beenoullio- | lari Conchoidi - Circuli in

am Aeq\mnane gawdens (° | comtatas
f—at ()
cam ad centrum suum re- e
i ferendo (439) i
. i
Cieva Cundaians pereclebes qguam |
vulga, sed iniuris, voeant ple-
rique Carsimiden (49°), Lemni-
saum i er:u\um habens spe- | adiinis ese Spiric |
1

Acqustioncque | Vi
e o initio po-
i fioram alictro, ('~ Avis mediom relatae, vcm.‘

coqus e
iR Conchilit 33 pusdti| -\m-

—+ 206 ) ('~ liquido constac.
—a's" =0, ubi 4 sit facwmm
distantia, ab Recangalum cone

scans, (vide §2, guim,),

Nec Bdpialios, neque Bragelangnus, Euterns, Cramerus, Montucls,
{ Fucyclopedize Parisiensis Collectores crc. quibus in locis de hisce se-
j Paratin egorune Lincis, earundem idensitciems, ex mvfmfm suspicas
£ unquam sune (491), practer [V, ek Vo, casar omnibus antiquiorss

62, Ut s Prospeizs veritatem toto iure
{eerur, oporeet tantummolo congrnentes ostendere ,

tserendam nilil des

v, quomodo aiune
“AVS, e VY. descripras. Ac

mum Acquatio Curvae seqallilrationis, ab Bpitalio explicsta usque sb
anno MDCXGV'™, in Diario Ernditorun Ligiieusi (493), est a3

2ff, ve d more digoiia (#*

At =r) e e pr e -
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fuxts Bl cslacionem ex parte segucvorsm, aimirum » € vel D
- (493), e propeer -5 f* conceancem peregrinam sctu
Lucegratiosis adiuneram, quae =0 in cusw Carvae primasiac, ac v
wique ex secundaris, sclicer, mdstee et punceo coniagato praedi
Pole, versitar in (¥ —+y* — g (a—+bx ) (x*—5" ) — 4P’ o veluti
i o, 1% mam fucts o” 26, formam indait (x'—3* e
(o —balle) s by b b quidem vera , 5 comahturSchema.
ipsam ah Hépitalio contemplatem , nescio quo fato et Cartesianos ille Geow
s, de qo loguicee Hpclio, diffcotocen tuleri pergoam mas

Acqutione ui dererminands (494). nee
o- parveram. Nam (Fig. 61.)

idem Calulam nusceneem dvocsverie infii
reperta fnicoram Anal

CQ=CD Ratio Ciresli g

€G,b Rects daa, ilico profluic, ob CG==a.Cu.QED=aCor.p, Ac-
quatio fcilima CM = sa=%2b or. g4 Concheile
. 56.) intervallum conans 4B,

Cireuli, <csias (cx §°

Linese Conchoidalis generacores
VS awe 7S Cuibus diversis hypothedibus snimadvenis)= ab
Carvae in € (punctis ¥,

o, 58, Elementis Geometriae in subsidiam_peticis.
Sedls L ol wivernlive (ge)) e sl erit ope C:!e- In-
fite - parvorum . Exemplam pracbeat Arcar Haira-
Y8 (496) Spatiam iscegrae Carver v ncon expeas ,..,...
i Circuis geserstoribas plos dusbus GreulFy Rudio b desciptis. Ta Concho

Fig. 61.) Spatiam illad ese 2. Aneae

promata

de~Circali primaria demonstes

=6 Awis Ciren-

Cireali TP ete., culus Radiss €, et ideirs

i Hdpiatissi generatoris RDQ etc.. simium 4. RDQ exe.—2.RDQ etc.
nd =
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G10Q ete. proptec $==2, ad meniem quogue iprius FIbpEcali (492).
0 e s s A Conchois- el syl - 51

Arsze Ciresli TNV ete. —+ Areac ipiius Ciecli TAV' ete., sive acques

i

Im 4. —-=3 Areic Gircali, cuius Radias sit & Resta ab Hopicalio

data, wtpore semis % &', —+ 4 Arese Civeali RDQ ete. ioxts Hipialiom
ipum gencrataris . At non mado Arcarem dimcasio confirmatur, verum
esiam cetetae omnes illivs Curvae adfectiones facili ducea diman
qua primam Tosanes Bernouliius colem auno vereente M DC.XC
Livean aequitivrstionis adscripsi Ej
non vidise Ho; mec an-
0 lacubrationes protulerie suas de ummmuu Lm:)':luul\bm contractis, proe
sracsisve exc., quas primum omaium se adinvenisse profssus est (i99).
Quadnsa witvéralen Asieim Epicycloidatium Udjicalius invencrar
bty (a—ri) (=

14?5)
eycloidum familise. Miror ctiam id

aliam cundem ante Doy

<oneentam in Permaly (22 ) ) pec Acsam Cis-

el super sliam immotom rnunli: (599). Radias Circuli immobilis st 4,
mobi et ¢ disniia puncti describentis a centro mobilis Circuli.
Quid i Hpislio in mentem venisset pracsidio b
carum comemplari Epicycloilis in

formlae singulares
3¢ redeuntis ob scquales duos Circulos,
mimirum a ==} ? Nowe Arcam totam inter Egicycloidem. in s redean-

tem ec Peripherism Circull immobiis cogaovinet exe ( 5+ 2

Yrer
¢ addito Circulq genicore , nonne Avea omais
scloide undique clam emergebat acqualis 4 Circulis genitoribus
~+2 Gireulis Radiam ¢ haben
Tererat? Quo cegrito, nonue Car
mam speciei, unam eandemque Linesm fore ilico pers
e est inventis adicre ... Toannes vero Bernoulias ad
sivis Epicy cluidisque i

Aream Cireali genitorie?
ab L

s, ot in s Carva aequilibrationis re-
sm beam Epicycloidemque, ec caius-
sisee? Sed o, fucie
ncac aequitbra
geviose faciliseryue

fextizasem siscendam , quamyis i

bos effscerit, wios tamen ot Aequitione Topitalii A=

abigucar

auod Conchoidem - Cireali subodoraverie (01). Nec maximus
anidem setatis nosirae Mushematisorum Evlerus Gonehuidum - Circuli Epie
eyl

239
eycloidumque idesrizeter , dom semel arque icswam de o egi argumesta s
waquam ese sospicatus. Tn illo exenim Jatruducsiosis Copite NVII™. {vide
5«- 6o.) Conchoides-Cireuli, et in XXU%. De Lineis Tramscenlentitar
iim desripit Fpicyeloider, nullo cam rinis foelere. animadverso.
Tt s Berolinensis. Acalenise
seladis ad amnam MDCCLIVS®., quim page, 18
verssveric (2. Corbe, Figt 3.) Acquatione disinctam ===
sive (xw—t2y) 7% sax (v —ty) =eapy,
2 Cireulo genitam super aequalem alterum s revolvente , havdquaquam
vera Conshoidem + Exiniss profecto singularis huias Eyieycedis i

qq- Corvam
),
ieyeloidem este admonsi

180° —+ Codnum cundem habee ac ¢ scd signo
idecque in cadem R

24), et alters communis Parsbolse Apal-
levsns; gisrsm poursman sammopete amplifcos in el i
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lus ene rects EK, DL ex Blemeniis. Angulss mmzns~nm—m:.
m £S5 panllds KZ: quo posito SI e
ue in §° 59, nempe constans. Erzo Epicyclois u.poc est Conchois-
eli, pum habens in D, Cireslum genicorem DSF ete. , intervallum eon-
s E0 = FA,\ quemadmodum 17, 6, exposim uu,Qm
quum paucis , et admicinda faciliaze demonsiravise
Ungalae ereceae Cylindricae perimetram ,

aniversalieer conseq Ellipscos ¢o-
vete rctifcatone, De primis duobus id plenissime ostendi . Postrema
wero, quum Gpicyclois sie, Ellipseos ope rectificatar , ac dum primaria
fuetit (veluti in Figh, 63.), xectificatur geomerrice (502), non secas acque
#rimaria Cyclois amimodas inter alias Cycloides .

63. Toanes Bernoullias opeaverat Carvam seguilibrationis in 7o Me-
chanica ucillimam moe continuo describere , non per punces i fecerst
Hopicaliss (503). Fo desiderio excitatus, ue praxi pracsertim id commodi
adferret, Epicycloidsm ese docuit Lineam ab Hopicalio repercam, motu-

o0 Circuli roracorio facile depingendam . Quum autem istom Epi

rsior etiam descriptio-

o adim-

mibi stiim occarric, magiique idonca Berno
plcndu, Non illad zd Conchailem - Cireuli construendam motu contingo
Tostramentum proposuerim , quod Rivaleas , sue antiquas porias Archime
dis Operum Schaliastes, nullo inventionis pretio sccedente, oculis Geome-
wriem subieci (504). Nam pracerquamquod nitil s Tnseramen-

animadvereebam por

imum idgenus incommodum inese, geminae scilicet
Tnstrumenti revolacions per eundem Circulum genitorea ad hoc, ut

tegra Carva perficererur, quemadmodum ex o o
s e simpliisinan experiss s, quod depictam exoat in sle-
- 66., cuiss pracsidio, atque unica veluti communis circini rots-
tlone Lincae omnes descrivantur, quis 3 numero 1% wqse ad VIl
Prospectus §. Gy, complectiear. Tnseramenti

VAT agalis instar Pantozraphi versele ope iomctariram et axiculo-

forma Passlielogrammam in

an
adianeram simal

T, Noshuioie . b Nk 11 S48 i
Cireuli-Conchis Polo in 2, vel
" Cieulo gentore AQD, 1u¢ ASE, wut AT, T

= 40. Casam unicum contemplor Conchoidis. protraear
Qum AB < AG; nam codem modo primaria, contractacse describerentor.
Parallelogrammum 4CDB in puncts otum fixamgue maneat;
ec stilus in BLELE4E"G etcuy in inersectione , scilicet, semper situs
Isteris (7 Normae ACY laterisque Parallelogrammi BD, eiusve protmactio-
s, organum iuncraris liberum aique slatum revolvendo, Curvam qusce

sitam in subiscente plano describer. Tostramentum ecenim, ubivis in
+eoloione e AN, AVDGE', ADE ) ADILE® ., poncta
" ctc.ea in Linea locabit, quac ad unguem convenist cum
§6% et 6. §6% depicts. Dum engo puncta mobilia €,

Periphe-

sias ONCKLG PMDE"III. nimiram Circomferentias nmdem Cicculi per
intervallum 0P i promoti, puncta 0,
lmmlmzn revel

LE",G sunt in

W  anica complets omnis
fuan cousritur. Organum Enad, coem Pasopepl rsfiio
@ 2,D,C wper Regulas ey graduum , canalicu-
Tovi, ol po/4dtc Snpadid pediess it noe. malo 4 sk
inserviae Conchoidibus, quac Polos in £, 1" ctc. habeant, Circulosque
genitorss ALY, ATL ., veam cdiam incervallum sue mafus aue mi-
nus constanee C4. Hace qui rice intellexeric, non dubico quin e faci-
licstem et veawststem Circini Ccn:!mulugulvhx secum ipie admivecur,
sest. poreponcadum Lastcumentis

Hemiconcholde-

Vigue ce Franciscus pracsectim

1 prowlit ad arganice

Sehooteuius usque ab anso
nes Confcss (556), Newtonmsque suso M,DCC
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Argulorum mobil
e
dere Machaarinus in Geomerria orgenicar sive Descriprione Lineararm Co

rum weizerssli edina vestente anno M.DCC.

568, Tosnnes Baptis
Susedus de algebrsiesrum et wranscendentium simul Carvarsm descripiio-
ne loquucos anno MDCGLIL. (529), cersrique quamylurimi (510), ne
de Platane dicam sh incunabalis usque Geomerrize fincaris intee malinvios
varia Problematis Delisei solvendi (517).

6. Tot
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64, Tot tsnrosque feactus s promotis Circulis aliisve Curvis in ante-
e hace promo-

cenum collegimus , ut fusdamendis Syotliesess geome
vendsram Figarseam ars adnamersnda fore sie, proximamaue tencat so-
dem principio foecundissimo, quod vecsnt mperpacitionis Planorum (s12),
wsusque etiam perquam maximi in Soliloram adfectionibus fecile detegens
Ui, matuse eorum compenetrationiz hypothesi admissa {513). Dom adbus
pucr del prosequebar, Perseumaque
Gemmungue elivivos (5143, Eucid lemercrun ioures (515, Al
o a (516), aliaque sexcenta

Matheseos aestaante velt
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Plano Rects 8¢ Curva mmu\nbuf) Rectam quamlibe sibi semper paralle-
lm AB per Coevie cuiusvis perimetrum CAD (Figh 68.), et altcrum
qaom ezt B Rucuss igse pepobor Carvm stndems £27, el
nanquam ad CAD passllelam, parallelizmo Corvseam in ipso Plano iscen=
tium exariente solammodo ab evolurione woias civsdemque Lincac, id pri-
e demonstrance Leibnitio (518). Alibi Logarich

Maximimqae facillime reperi in Carva Caleris sb Tosnne Henrico Lamber-
10, wique sb anao MDCCLV®. Helsesicorum Actoram in Volumine 117
Bailese ediio, summa mentis acie ab idiomate Phyico in Mathematicum
20). Calcali Differentialis ope isthuc ipram, quod ego Mathesin
salttatos obtinacram , consequutus iam er3t Auctor egregins»
i comparandus Geometrarum.
) ea est, quac abicisos communes
micis PG, PEL diversa Sobtanzta-
t© prln\vu.. Onlmmx wero 11, I ete. gl difecendis Octinana:
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5. Meus ills puerilicer co cemporis excaltus Barlides universa quo=
que continebat 1 Circulo, et Cono- recto deducta Theoremata

g inscriptione et circumseriptione Figuraram recsilioearam, aue Trisn-
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clides (ex.gr) XXXVE Libri 1L, Elemencoram caput pene ese, sam-
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0B: BC=BK:8P aut BK': BP', necnon AB:BI==0B:BG==BK:KP
¢ EK K, wblits tandem consideratione Circoli ciusdem ssculare-
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Nam Circuli Asquitio candem cum Arca AB Linese datae curvatoram
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runimnu quippe duce in MS. pracciaato Voluwine (528) Armillac Canicae
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66. Euclidem onicum sequatas wbesrim inuper Carviram geomes
ice quadrabilum segecem conlegi quseom frequentissime. conversabar.
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iam Integralis Calculi partem hae in Exercicatione promovisse
cas srque altersm in Calculi ciasdem Trasrorum losnnis- Antonii - Nicolai
Condorceri nuper mibi contigerie amicis plaudentibus ab wno Leibni IN OPERI§ CONTEXTVM
inveaco facillime derivatam exponere (530).
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Tormiraas e et et o r,,mﬂ...;,..
<ot runtofios e feeden e engeson pric

2110 huins scalmas wpericic qusdratira. insentam et ree
atminin Cdondlsarm odeisrmn, do gites oges dos ber Ll
Fottrema plopoiionc Exvans in Ve o
mentaegistolica.geins Lalow
stiptist nondum Aceas Cyclocylindricss potuisie meciri

reperta funameimim habetin Proposiions V™. it

. 3. 3¢

Peacfucions ad Lib™, VI, Pagpi inmdduduin expressa.
Tenitn Grearon s Sasca- Viseend in Pase %,

', IX'. Viominis 1Y,
»
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Feop. XLV, XLVL XLVIL ad pag®. 991, 52. 23 Operi zometrici quadvaturae Gir-
cuti ot Scctiamens Coni cte. Domi Austeincae semper Avgustse dicat, et Anvuer-
pive impressi spul Meursios vertente anno MDCXLVIT Ceomerearum
primus (quidquid conern sentse De La Hire id deces tribuens Pascaio in Actis

Tacem publicam o

Academise Purisinsis anni MDECVILL) gt Unpie i in
ir. Tescracus cnim Paseali e co

iom srpumo, i
o fecic Traivi des Siaus die quart de Corcle (T, V. ete. edis™. Thagae Comi
fum), b dcem pr s v e nakrullu sucem Opus de -
b b deSoxine Ccliin, Fipre do Sioas, wne Ungla dimenione lo-

(%, (ddows 3.) ( Dis

i Trsits gewerale de 1o Row-

ert Ouerages ete, sd

e ebur Pl epedit adnamerares Epraton. e da Craoion
ompiun Corvarum dimensione Detosvilli #4 Hogeriarn totis aotes citatam
(5 oo e G s commpic s

1 in e pale e s I it e demamrationes
s 4 10 puses X, e ol X inden e Vet revsere
13 e o Pt e i s e e B o Pt
2 Pue i endts Fnats Gomari
) Montaea de Lines S, s focia. et gemells Cycloidie, ive expanta Urgae
Tari ( Notam eonsule 66" .) ad pag™. 62", 11" Voluminit loquent videte eam

i srcoit o pee e confoios - Lo ot AD e 1o ore

e dos wvts partos o s i gue I coule speli des sivs e, peinde s

XXKVE, sive po-

si portio exiam infesior Linen Sinwum non

T Ao

strema Voluiois V. Pasds 1"
Alemberus sribit Cervam ,
hoi

+ Naon prima congic com
 Cuee

canda roch mod
Vv qu ecicu herd sioots i o de, ex prsnti. deocs 3

niele Bernoullia valde premots in Commentards Berslinensibus anni MLDCCLTN'

(3’ 1™ al 1™ ex irerom 2135" 2l 16677), ok eni Seripeor egr

i cam s macoprns fo cmpeme & exclede extromaneat all
(1
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(i " 57, 88,

=36
(in®, 1" p' 248™.), miandum ese codem in Volumine Leonncdum Ealerum sd

g™ o™ sdpellaisse roehende atlonsée simple
[ §" bunc, inquo sumos, paallo superius ). Altsea nec Trochois seundaria ,
ceundaria exc Socin Trochoidi, sed alia Cutva. teanscendens ai gewris, e o
Emm»ms gl e, e e S i, e, on Si . ek Sk 3
m dive staue aloris, deberee sse Ol
e eris o i Helicis sopee Cylindsum incentis et ad Areum
il Reiah s Cosicum Al ncmone . 5 48 incereeprun.

i
v rnkas Pt Coeran e i s et
e A e L e
Sl s, o o Pt 05 1 i K11 o

m 8 61™). wm Ithodium. rind lem.

Lincam haud parum ilusccavisie idem Proclus eessrur 1 c. e¢ rursum Lis®, 1%
145" editionis Venerne anni MDIX™, curante Francisco Bas
jul Grsecum Opus latie verie,

rialiom m,(w LXIV), e in 64", 16 ae 5™ huiusce Exerstarionis. Pue
v conlgh in Tracats adiwe inelcs . 1 i Sceites Dot Soid Gty
4 s o s e Gonaos s Gure Wel Hler s o
dezavie geometrice in Opere,, cui tirulum fecl Mu}uuu tive de Motu. Tm"m

Grametricas, typis e prirmum Osonine vertentibus annis MC.DC.LXIX™ LXX™,
et ruenm. ¢ Theerro Sheldoniaso  pug’. 5707 vsque ad 1664, Volumiis 1.
<ius Opervm cxs. wino MDEXGY™., in Brap™, preesertim I'. Cagicis X", De G-

s vmmii (o s s
]\ ) quadrararse finei, cuivs mensurs

i o Gimans wanam sepulos. sveimotam Lonie. Tisporets

*ut Osnopidis Chik (vid, Disisrea. sur Ocespidas de Chio par M, Hoirits & pag

ot vy oo r 1ne MDCCHLY

lincsrum varise specieh erc, ez, et i conse
S o e, sl e peets b o
saiva
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Acchimeden, muleo sutem mious ab Indisiitiber,

gativa Exhauss chodo.
sut a rationum Lw;.u. i Ifsite -parvorsmn, cliisve s Bucldis placica sbron
ni e  cc mehcmss . Excnplum b svppe e B De Ly
i A (Nowere

et pour -

rigue & de s Figure
i getats 1d anauen

For e desre d 1e Spers s e 1o guadeetare Llouts b
des Sinus.) i veteribus Acsn Scicnciacums Academine Pac
MDCXCI™ ab es Ungulsrum polyhedesrum feliciter detivas, quse sursum

exist in Volumine X™. Collerionir Tlsgac -Comiram in lacum edicee. Quamavis
esi. methovus = Scripore isias Lucubracionis sdbibita cam smietar jampr o

 Sancto Vincentio wm in Propositione XLVIT',

publici furis factam 2 Gregors
Parts M. Likei X' (pog”. 956.), quam in Propastione LXXVE Pasts 1V,

siton L (7. 1012) s prcins i Adwwatns %, v -
n Theorems vidi clegastius, maietigue refcstam ingenih seamine prac. nuper
Teceis s rova I.'ngulle Superféiel dimensiond. Ipii quoguc procul dubin

concedit simplicisima dimensio Ungalse, qiam cxposs. in ealee.

(28) Actram e in Volamine ansi. MDCLXXXVI®, iegicur Excean on s

Damini D. T Liprina mifs 25, P, 1656, i ngit Episeolaru
< gesdars, abiegcte = T s e s s

i e i

o Gl e o4 O o fatiops Gt i g
ot i i sk DGO, g XU, s e v o
e e com sse comlem cum Ungola
ot wadsm 1 e e i Homorts Pl S
sl e (10 e Mot . 1L 1. 6y D Al s e Ovie s
Tenatac Hiczonymseae Fesulei . Carlo & Monte Grandllo fur

+ et Tesvaese T
o avorum priores Avgusiei rgatem amplens et
orony, aviqas e 5 G T, appe Mot aoms MK LXVIIL",)

e Venetiarum s

a4 Elifseos perimerrum et geomerricum ebrageniomes redscra. Consuhntar 1 ¢

in Nota 6. Tokanns Walisi qui Lineam illum sdpelue ENfpim espansans, Opel-
ca Simaum et Ceoide in lucem emisss Lugdani anve

Jn Pabiis, coi cieulus De

MDCLXIN® ad alecm siae Sympuir Gromemicar (og's 315.) typis excurce A
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o Molin, et Stsphai de Angilis Trscoarar dao De. Supefee Ungatee, et de
Quaris Ly Porbsiciems  loidaiom advion
ipi Eeopede o Ecris bomsum Artum patons s

et Ungalae o Eulel s, atqe ol st deformaca ines eosiemn e
Areain spatiumve clasdac andquioris Ungulae sut Lincae Sie

sunt quac sequuncur. An refiram m.;.m.,. Tichyration-
siam in Acts Lypfiae 1636, po vova Cars are . gui.ni-
Vil sied oty guem Lnats ylavicn pores sedim o Fllfor Faitoror g
o do Aagels cenpiurata ?

(5} In Volumine IT. teu Coiestiog e impres vestens, o M Deexxm®

reifae

" 128".) Measura i
sucror cirae + Propor
V. Nec mods Ungulse gusdratarsm nescisse sidetue, quin c-iam
pervulgaca Lincae Sinuum v Sosias - Cycloidis . (55, 8. 9.

56 51 56 2. Rectin bciinsque in Valunmine 1V

is e 850 MDCCKKN

metieas ese = Man

Gt m“
ALV Lonans e Cicsis Ui Coss
re de suisr ley Onglers dos
o) Sl i o st o €taetoe ol e s

litis cst Geomexsise -limioum eslcoribus. Tpsum fortusse primus ante ani

Tagmim MDCKLVIL. Evnngelisca Torricellivs adbibic. Nem i NS Paatino re-
Perio Tnculentis

m llivs meshodi exemplum , qua ad prg'™ 61" idem Theow
rems ct cdlem penirus demonseratione explicavie de Solidis quibuelber regularibis.
Jacibus s " i v oy

pertaodum Zunatto evulgaeum (pag’. 56" e¢seqn.}in Commentarioram Bosoninfc

Seientiaram ot Auiam dufiusi argue Academise Volumine 1", in locem edico fae
bente anno M.DCC.LV, De Corporilns quibusdam Sehacrar circumsergeis usqic ad.

ras gy
{823 Toer wlia vt segumenti, quse conines Opusculum anecdoren , cuiss secmo
fuitin Aduocusione <3, cxvar, mae Forriceli delinears Figura sequemsis
eniois Llaces Apllsianas e punea AC prcees Figuram ne verbun e
Auctore, pec Collsrore exaracum oecurs

(53) Proposicio CLV™. Partis V™. Libri 1V, Volu

i 1. gy Opers Grep
* Vinctnia v s fn i
Lincam hoc s

ce signanter ad pag”™ 55",

cam Ellipsin conicam esse. ..\nnnninv

1 recsrum seqalivm £O et E1, FO et FI e, Universlers demmonsrsioneen
i i 6% oo B ot o oo e O
0T propeer DL==01, ileage T4 o0 T4 ut

50,04, vl raieas pes Flements vt CT g i

CNQHSP Dinmetros CIM, SIN

(8 e ol DX Gt fenir et el gl 107 (Fig', :n )
i £ 0%, e 4 e Bt Ui rates e
e, sequonrur 1810, sive 7210 o
in duplicats ratione pasiivm Ungulae eree
Uogltrum sherucrs in dora rasione secacur..
(85) Quibusiam in Sehedis Asronomiam alfinens phases varias
vt v pese Wil Horetali laopi upe e

ittam geometricam proccerto espertas e in Porvium Testudinamape, ovi-se«

+ quas veluth i acdifcaorias et prazi
tese 8. voeo wssps vel sdjesriiin:

muncupaveruns camariear wliari ens Tractar Rolic depertito Hevonem ,
Commearisgee bidors Mifopum mechaicen Ewoci Atlonas mages
festravisse enpersne, Suslorem habui sexcuonem in mea Operv typis pacsto Moo

#ie Fife

Marematich: eviss memini n Avesrosis 2 pug™. XIIL Adeorsndur tane

et
culi sue Ell non cste b ary B, quod.

exseat in pag”. 18" ac 19, aurei Operis sic inscripti Francisei @ Schasten Loy
deafis de Orgasica Conicarum Sectionas iu plas dercripti B
ex ofcins Elzevirioram MDCXLVL==. ( Vide insuper Proposicionem C.LXX!
(pag®. 358.) Parcis VI Libei IV, Vol
Sancto Vincentio, .

(56) Geomerrien A i m
forde Chordee of Segivum [¢ ,:msc. seat

mun 051

e XII

Continuacione del Diports Geomatrico = Mo
seutati da V. V. por It cossruzioni del de iifutn ool ta disifuoe
el anols du dsta prosorione, il seconds el insentione i o wrie g

Kk

T™ Operis ancea ceatt Gregor &

¢ Flementisiam . Tn adlatn exemplo
rigegliv) Portis ovilis cse o zaen
8 in mumcris integris. Mximmm, de quo supra, consat ox Prepostion
" ad pag™. 61" Libei W%, Operis Vivinnei De Locis Sclidit Arifisei
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i = cditionis Florent

MDCLKXVL, quos modos Tncine versos rursum Au-
cror valgwit a0 insequenti (vide Netam 4%, Autelegi ) hoc titulo imseriptos

Totamis sars o sgel vt €3 ssacts, luione per Grelam

Bt o a, cuios in MS. Toreicellii = Couicke varse fisne

14 = petaen il

(99 Aligei Apolloni. el aue Cocbleam ( Adue. 165 confundune cum Arch
e Toostiad L. sper Crliaun e, de g in peh] Entonen
Epigrammate ad Prolemacum Md & ciy° sizgivis domwigwn yx wtie et

driea sit, constac ex Eutocii Commentari

Sed quam diverss » vera Helice G

in Librum T Archimedis de e gt Gl e Mo ko o
adevedim tradit Endens i quoque poterit Opuscalum Vivianii in Adsats-

vione 6, pracicain.
(5) Haee Lines Sinoum- versorum , Linex Sivum, Lines Cosingom, Linen Socia-
‘eyeloidis sunt una exdemque Curva trameendent ( Nota 35" ). Flexuosa. igicur Peo

simeres BLASC (Figh 33") buinsce Gurvae ef in toto et in partibus Pesimes
wilimon 5n §°. 15"
hilo camen minus €ius

Elipscos conicuc adsequat, quemadmmodum de 145 super
3¢ 51 Socia eadem Cycloidis conracta, provractave fueric,
exsi dimensio consequicue ab ENips, non secus atque illa Cyclaidum condra-
o grorctarin, P foee £, Wiam st Ghares 45,48,
e O Axem 40 i i secants. Pordio Areae geo-

o e o o bk ot B mn..m. velui
jae pars exactae .mm.m peediifiraningthans
@ AD tramseunti refer i nots. Segrerca Al 1B,

s i in oo et in ,,m.m cirea puncrs feaas 1,8 inverse di-
imitia e seay < Curva gessin « Gl Tnepe itsse
v BIASE senis . Receanls v BPOC « de et
ket BLAO,BPAD) , wnle oritur Area ipsa dupls STk e AGOX
idcitco Aves Cyclaidin primariae BKARC clusdem Buseos et Asis cum /s

D persequant, seilicet, pa
AR AR g eob sl e
Her :ydmie

e Sptn gike. wiAop
AKB,ARC secari bifariam.
comporitn AKBOG , ARCOX  Rerimetco fesuasa ATB, ASC Lit

i
el ex aiuesso. ARC, ASC  4XO. Tangenses Sus
s 8, C, peapdicdue e As, 40, vt s oxite 1,5 i rm\mr.

o Aovin Soa i mpeiths it peoporioes Gisn g0 St P
S Se m A .

e 2 Basim Axermque angelo semicecto inclirearur,

argue ideo sima! occur-eniee

VP in secans, o o Curv f s i ity . oiate V2o P
e

B Geo

weruat, dum bk sk impecrn c,nm. -
duntue . Pitorus ipse twiplciter in Actis Academi
anni MDCCXXIV', Sacie - i

e e

o i o sem Mg e comabctur,

(59) Consalarur Propositio LUI", ad g™ 6™, Opeie herculel in Aduatasione
22, fusius citati. Exinde patet Rectangulum ITIMS circumscriprum Ungulae cxe
pansae IAS (Fig" 3™ ) esse ad Arcam ipsias Ungulne vel suprema partis, vere

o it

* ondee e barmonia docaic Fppus Aeandaras i Cltssen Mishonaticirm
IV Proposicione XXVIII
lyl) &b boe csiam datisiv Theoremate dimensia consequivar Bl ol i

reet, illigue profecto simplicior ol
) el ol gy scque proportio. dirta ore
dinararum abscissarumque postremae in iverrsom vertatur.. Huius coneepeus ad
demonstcanlas faciliter sublimiores yperbolue proprietates summapere idonei pri-

deduces in Adsotat

ma inveni vestigia in MS. Torricelli #d pig™. 5™ et universiius od 37

'
dnoreis Newtanas n . ", Ku'. V. g
ir de varis agic Hyperbotivmis, quos imter s lo-
jucted e vsis Lie e85 in Fiyperiolam are. (Vide quogue. Admta-

e b i i

sionem 16"
(69 Anitse et Thoremn Coalmram i excepis Do it
. el smile munguam vidi de €xlindri seatoi espasiram. Torricelles p
mum overat . sherumgue clgun

imur, 3¢ ab argumeno , in quo suus, lies
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rum, Crlindeorum seilicee Hyperbolee quadeaticse , quam spariam disic, aee
quion .

(54) Vide 1™, & Episoise ad Hugeniam in Propositone s mun

e mehodo lacodi s oo e quobe Lseroe guog Seviatl come

52 (vid®, §* finis) pracrermiceentum existmo -
(66 Nam RT, quos sl  DH o bt o conteucione, ¢ D normls
sitad dismetrum £G propees O Wi WH 35 ex propricuaibus sesionis hascon
<t angalam rectum CDY in punceo conterus, aon

(67) Tn coies cirara Galiaci doctrina { Adsot. 51™. et slibi) hoe equidem admirane
dum acenrr, quod ran solem Cireuli Cireamfesentia AD4rG sie Locus recrsrum
rationen. constanters habentium CA: 2H, yeram einm inverse Cirealas altes
CRAVI sic 41 rctarum sationem constunterm ser
uc dusbus siml Creulit, gemi

(69) Huc cedit conseruciio Pesblemis Galilsei ete, (Nota antec.) simplicioci mon

do reselati quim in Dislogs ecc. Plilosophi ilfus celcberrimi . ( Vide Adusrasiv

sia

ue Problemasi sempee. inservise exdem cone

L

@ 1 e Toacorus i de Indisfbii
vis aue pecli viio Figarars.

(9 Toom Gy ko Superfciem {son Hemicylindsi

» sonuod torm Arcam di

el 8 Linsa Cyeloc indeic . (Comsulawue §%, 15
impecss purs Fig', 1% o0 26"

(1) ot s ot & i meine

cnecic cidem. propree radens conts Recr

Erratam sutem sepius cortige Avete-

portmodum in Corclue
due

ac praeseréim

o i

b segmer
}'\Rlbn}.\ Conia inter Atymptore. Hoc sst equidem .r,.w...,..(.,.gmqmm

e

Pt i 1. (1.1 52) et O i iodin e

o iseo innicicar fandamento maxima Problemacum pars,
. Ay st  Corvatemoe Seness Somemerarem i stoe o
Cuiva de )

m‘ N3 s seaius in meerum srdforom currcalo experes s od magn
srdos Anal rom ks lctione Oprri egeei, evis itidvs Remarke
-m o Feirs 7muu 3 Mitin 3 Jeiawivo Rl o e e ama

N APbendicis Litr-ryus quingus Scetianro Conicarumn Nobes-
iy . Clasgun Acaiomis Festochs s Limbots et e
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precsoram vertence anno MDCCL™,, iptivsaue Scriprosis (oui fieo eessit o
S e gesaios s MDECLXVIT ) G, pesramse Glgune

e anno MDCCLNKVI, b cilo Roker Siasn O

e
merine riivends dexerine g
lkwmm sodistur Fermatior, qui id testante Wallsio ( Operwm Aashematicorens
T S i o i e e
ey et R e pores
paslet degantia o sofircsds o demesfiendi, cri ,r.,.-,p-, .,m. vt vate
Tt emnet st 8 Dors Eelidi s od osf Anslyeoe Libr

Apetori
mnmw et i qasd 45 veo eftier o

. ot ot dies Gl eson, i o ¥
i insripen Varia Opers Malumatica D. Petci de Fariet Seaateris Lol

o Tolosse v

nte anno MDCLXXIX. ( Adssrati z\'“’Jenum inter cevers
rettoni Purcsci Libri du de Locie Plavi rentvus, wbi 38 pag. 58 se 35
it el denmiwatvique praedon Tollems. Qi seuten e
avalegum & Papys

. i ducius puscti deti ectse lseasifctantu ot

1 tout <b von Bt g 48 s
softone. datam Circamfrentiom eontinger

s qum $

primo soluwn dederar. Hane 4™ Fei

indicavic mm’. 3°. Ce sera srcor ete, Nome (b) ad pag’®. 264", Volominis 1.,

orrects ramen Scbemati 21™, pumeratione , quom sit 26, Dum eutem Problems
e crmiomum fise Dot Gl 0000, i s 1 (Fif. 1) do

enenar esclurionis difsuias, quotoam
(Caleili am'is expericndae statim ocalis cbversarentur? Nibilo camen minut exx
e prachicum Apolloni Problems, et in Galilsesnam vertitor

e evanuesic, su mags magisque di-

opbil aegue e s vsterione DG
50,8 s tarmen <ot G ures oo i ol !rml‘" wa-
1



4
ety sibo, Plramaue e onigt v ol ros e g
fin animi sexto correpros quadammodo efingere romnapre dl
wrrat. Vattus asivie. immods
t

* s 46" 5" nomenationis
in T 1%, Ml Tuunml\l-l) par ls Pare Gerdl Bapasbise holienum
- Nhemascs i ludon o igei-
e polliccbarur unam_ eanderque fove €
"N e raoeam ted. ftbac. I

Parsbolam, ¢ llyprr‘ﬂhn hellosi
Purabol €I (Fig'. 15") tuoe Ocdisuaae 10, 10 uti Rectangula regmevtoron
£0.0D, G0.0D ex Conicarum. doccrins. Ta Hy perbola CID. cuios Avympuaue
Facing AT, ASH , et Ordinatie 10, 10, uni Asymprorarum ASM parslese, deo-
o 0L, 0L magicolinsnfoe b poieren sl Scimuncon
+uss 10.0L,10..OL valuti €0.0D, 0.0D, ec ieirco 10,10 in progortione
ot o e bmsbun Yoriotin wbios. Erg . Nk e
e Wikt onghdivan 01, 0L e sy
am moncamus. Nom 0L, 0L wﬂvmwnam Sunt ex ndvesso et 1B,
ieem parallels wsque ad

. quum in hac sint propostione responden
meckosum fimites Adtinerent

m Pacamer
s cum Oriaus i oo
et ideo ex pracmissic AK pacailla ec aequalis
pelisom il g BECD congruent clurdem
Con, unde profluit dimensio Conicac Supecficici quemadmodum in Elements pas-

BC, ui eiam.

i v
(108 Num o X ducs o4 uellls BC, e e propriscatibuy recuarum 4B, 4C
emenarios LY. .G, imim = Doblemss ot

sk dic om0

Tiroxo: lx Xo, unde oriwr LX.XV=HX.XO;

er sequales VL, HE in Trinngulo concingere vt vt LT

T o s Vil L0 b gl 12 HKP,£6 vd vericm op-
m Centrum A e Lates cus angee posi 1

Luerum

Tnnicun recedat. Angabum AI0 == AMN = ANM
e Y . i

& Coni vertex ia
rasgentium (de quo paslo soperivs ), quem effciunt cum.

cB
i Quem sutem eficiunc com Axe 4E, Sinum biber o cuins Angll

dups 56 AEAN Lo s hogenibas sl efformacs . Cecumfcnoe et

& Lateribus cangeni

vidurut , vt MD: ME:: MDN': MEN

tisims in o averend 0, concuun
Ly 481,48 brgi . tuci Axisconia
nniversin Eliueos. Ducar A7 cc i pormalis X con sic
o A i 8 4 v
cedae AQCI perpendieniars 34
A g G gmcen qevelh Gl i 8 Tonttiun P
s el s Elfpos .
i
€ boc <x codem 8% 1., ¢ ex 6% 15", Edmandos sl in o
st it (. 203 Soueas e Lowiwni M. Seremte
1

recensitis Anni M.DC.XCII'., dom eslorem Solis metireruc (The praportional

o 7k Jo1 I 8 Loyt e, of v e Sl
fiiei Ungulse Cylindeica dusgue porium. Ars ornis innidur fundse

o preasiies 1o Pt Ubtlin s Clodes o Spharnmase

cam, horum Corporam Supes iies cransversim sectas ita deter-

minet, wt prims 3d secundan. sit in Ratione Tangentis ad Arcum Cireult sui i

i mimi in candem

sequais Recranlo alrudinis suse n dimecrars Baseos. el

o ool Vot b e bt . b Oy i
prodic  Foncions manceninte [ 40 /7= G5 Arcum llipicum ex inven
tis Le Gendee significante (Nord 148 Nam exslenee 1 excatrisvae ¢ it in
JSdo. 50 —Cor.$ (non— Cos. §, ut in Tabula Capiti

25" ad pag'™. 150", e seqq. Sectionis 1", Pastis 1", nfitarivnst Caleali Inti-
grets haer Ederus ).

V' et Problemate

1) Vo SV, pr v MDCCLAXEE, b . b Pl e S50

e snse MDCCLIXIV'. ¥o eo exmse Diserars ag'. 11 <t seis. <ol dos

crisimas Avctor tilern fecit Neva Serie infita masime covserzen perimetram

Eitipsis. expriment. Vide buiss Esercitarionis 5", 44

ealke. Alemberess

v in Paree T, Volumi-
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e cum Pussbols ferme , vl masime eblonge Hypezbols o, Nos guce
e ad superime prolc Le Gonie in 7 S
wum Academine Pusisicsis Fro. om0 M. DCG.LXKNVIn s somes s
MDCCLXXKVI™, Duo ini exstsnt Difertarones <\, Auctoris, mimirum M-
eire s Tnsegrtios por Arcs £ Elipue ® g, 616" waue ad 634, g
Second Mimsire sur les Integraions par- Ares &"Ellgse. Eb sur a somparsivos oo
o dres o pag’. 6. wque ad 694", Leganeur pracsertin 67, 11" Difirsatio
£ (gt 68) e 6% " (og 1), quien e i petiven-
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ssene Talalee inferivs memoracae Arcum
O gl commotun pesimigoe ide
b il g o s inpecsa » Thecremasun sebereineran
<oria , quorum mentio sl ocea
(1) Commlata e ees Cpue vr' s pag™ 5", gy
Tatut pog"
20 b ane

4", mi Operi Moguisadionn Espowtiation e, sc e
ot Mrpeteie quaiatr 1 € G ez, 1 s
e Hypota Quirima cones. Tntegia, gine s
sk prmeeped s Kasochors ik
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Cintas Emdiufber soni MDCELXXV', (N, XXV, Paes I
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Peperrine Le Gendve in 1, €%, pracserdim §°. v
simie ( Rectifcarion de £ Hyperiole per PEtlpre) .
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Hypersolaram Ellipsiomque &

' e sean. Huius

15" 3¢ § armanie
ommm aneem wiic Le Condrer i o .,...,..Jml.. Fanceionsm species
Netae 1,
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simis exeeptionibus o Ealevo deduces dus
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veneis, emotsinis dvai a0 s Formals srameriam, repris, ¢ oo
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(126) Contulatur Dissertatio praccitata in Adnotatione 113", 2d §. 5" sub finem.
() Bl i in e §°.8. 1.

28 e wicer substaurions

=L (e,
(122) Nem Enters in §°.° e onens s Elpoer
crmas, oot 4n o0 4 poiing sk Blipc e comkeme s oo o sbeems

mea metkodo abicisra  (aat OC in Fig" 31.) & contracia ENlipscos cencri pac-
e desuminur , cresic dessescerte Arcu Ellprico , atgue viciim. Ut ificse
umeque bypothess conones, ) de sut e puiivm in s i negaivinm in

(123) Volumen 1™, Academiae Petropolitanse praccicatum in Admatatione 38", edic
wm w0 MDCCLI™,, in Disguisitione, i tiruhus est adpositus De. seducsions
Linearim exrearus ad frens circalares, ad amvum MDCCXLIX'®, relata , dum
e epidenssano MDCCLYXI® nlser i esere MDCCLUAIVY,

el yiin oo s s ¢ sl (e
eto. compurandi modo ) complectirur -
B

tencamine in l!mamunnwm consequendam doctrinse Bernoullisnne adepeus s+
e fuisee, (Vide §§% 9" ne 10™ intirmo Focdere neros).

0 il o o Bayale des Scieaces et de Berti in Tomo pro anno
MDCCXLVE", typis excuso b aani Ispsum M.DCCXLVIT™,, cuius meminic Ade

ot L pe M il
S——y

matin 26™., wbi extuns Reires
Seconde Parsie = rictss e 1¢ rapporte

e on de I Hyperiole. Perleguntur prassertio pag’®. 20™ ne 201

129) Bougai in Tractatss praceieuti (Notw 117°™") Paree 1™ ai pag®’ 198,
159, Riceatus in Tnfitationunm etc. supecius memoratacum ( Nora 21™ ) Valumine

et signanter Capite XIUI®. Libsi 1. ad pag™ 2

% et Seqq., Cowsiaus { cule
Jaudes

2.
Loundes b Alemberto ipro celebrantus in Pracfutione Ascrsifiasont ad Vo-
-

tomen 1", Opurestorum Mathematicorsm pa’. XIUI™.) in Loctionibes suis

{

2d Partem 11" pag™ ibus omaibas addsncar, s plicesc

Eivers an ol gt b emie e gt bt PP Lo S0 1 Jagur s oo
XVIL n Cait VLI, qusd m o’

(126) De invertorom horumee. cpockis Macln

eipic 44
i ec Alemberti logannrur Aduo-

ratio 19 niciom . 42*. aliscque Adusrstiones 20™. et 124", Methodus su-

i cidem Aduattion 15"

com, quim sequitur Maclourinus, peregenda ese
L%

) B Tl 225 bl M i . 75 d o

" Sobsticuriones autem pracdictae occurrunt peaesectim in 537 Sof

Amlysse ctiam amnes
155 3. Ok e s Elipes pomins s
e Alembertus in 6%, XVI®,
rolnass Sciecurum, Lcraramaue bumatioram Acudoee. 0
ipibus conici in Fusctionun difercialium integeatione consulstus

binis isdem E

eitind Lepod Bl dos 122120 34 Voluminis X*.
tariorsm lmperitis Academise Petropolitanse
oy Qludnmn erim 3 A~ BJTT, sive 5wl £
 (Con2p-
b ks emepess. . Comsaatns 4 qeos 0o Pl ireal (54 3w}

Sino) =

pometiation. Cererum 1<% "““

e 5 gt I S
(159) Peaccipue perlege Dougs in §°. CON, pagh, 200™, ¥,
(151) Corcess Typocherss it g i e
i sy & fot P . gl i M e
hunc improbom susuli. Limites defsici cariabifis = praesidio dexripti
 pefiess conpronnt <o s o Bosgiawil vl ioe e . Mot

ame=i

e, Parts 1", ctc.nd g 260 et soim )
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(139 Vide prac ceteris Bovgainvillivm Num, CCI",, Consioum 1. <, in Adsetgr

. Elemens ete. Lo Seuc

et si velis Infieationes et Riccasi e Saln
in ances memorsts Capitibus.

« ;.:;u:m

ot
in pag’. 195" 1" ¢, qua seripsic Par Lo propices comme

. T o s 203 égal 4 guarri de dimi-axe conjugné. Nam 2pm quadrasurn
peraquat iavegei coniugari Asis Ellipseos . liem renovaru ecror ubi aif fe guarrs
ime demivase verjugul sers daa .

vl eera

(154) Usec Figura quo sd Semielipsin iisdem lieris cramseripes est 8 Schemste 6%,
Pesdis 1" pracdicel Opeis Bougainvilli, quod Selicma. fundamencum suatuic wnic
versae buiusce doctrinze sb eo traditae ex Alomberto in I*, Partis Tracsaras sui
e Ltegrali Catents Capiibus XIV®, XV°,ae XVI®.

(139 Systems Eligscos atque Parnbolae b coniwctsrum mullum secum aiere
imaginarian . £ adtesso in Bougaiovilio sd cirawam pag'™ 196" sc cxponicur
Acgustio Parsbolse as (g ~ 1} ax =23 velud supra. nunciavi, sclicer, xx =

(= e nvcresetue, ob 1 <1, etideieo Puramecaum

regutivan, imaginsriam Warsboiam Apollonianiss cxprisieret. (Gabe

4 £ aslyse des Ligur Courbes algdrigacs — MOCCL =

pracipue sl pug'™, 2% ere T, x.).

(566) Semieis evios sranmsersur e mane sd coningatum e 1+ /s 4+ V7 ex de=
‘monstratis, vel ve ue 1:V/7, aut demum ma V7,

ositis lissrisque $PIQY, et
im iscer. Methodus eam describerdi per
ot o Gt et ext omeiam Bcllma (vide prae ceers Grandum in
Pmmmm L. Vi 14 pe” T e Wi
SHXIVE. Partis 11", Libei 1™, De Zocie Seidis ste.). Nec silentio. practereun-
b feminos nostram Formulam construendi modos bie tradices ad
Gares sempes simies perdscere. Nam de duobus Eliprius idgenss siitiradiaem

M demonscravienus: duas sutem Parabolas esse semper similer inter sc Element

janum in Propositione

€oniea sestuunt. Suncoue Paramewsi Pavsbolarum —%—, #(1—g) in doplicts

li—g) So b, mipiem.
' nl-q\.»m.« b ﬁum dc hac peopricate, quead Algebrae
pon

vires sinaes bucees am cesedis in cale

jpchllilhe

e B €. non sksimilibus srimalversionibus adiiciendsm. Tafirite -parvoram
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s il comprsdu s e [ e 2 <

cale Tonnnes Albercus Evlerus orondie =7, sive Radicl quadratse Gie-
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(140) Est Problema £, Bougainilli ad pag”, 215", e¢ seqg.ac Num”, GOKV™,
CCRVI™ ac CORVII™ 1., Er si fontem adire velis, consule Alembertum in
Problemate VI®, ac pag’, 208", et seqq. detorsm Berelivonfis Acodewion od 35~
mum MDCCXLYI™, pertinenciom

(441) Vide 1% <™, xc porisimun Tabalam in Adsstatiows 113", pracmemoratam, et
557 51" G4, Cai VI, o ag”. i i Opeis Mopidnam G-
newistiam .

{142) Quid simile ocalis Lectorum subieci in §% 32, sub finem, stjue in cAdmors:
famitirie

sione 138", Ceretoquin, e antes monvi , hace imagincriorum climinasio
iamdudum est Analystis; quiniemo usque 8 percelebri Formuls Cardanica Aeguee
licet, usque a Saceulo XVI™.
alis Buiusce formas elsboradssiman , se prae

Gonuen clicrum ireducibtem
(19) avegele Funerons difecens
‘omnibs diffcillimum exhibent Scriptores recensiti in Adusratione 149" Sé& hu
ius pene. sundias dosin Pl e, oquod wpess ad caleem - 5.

et nisio 53", idgenus Formulam Accum Typubaue spreraan i ot e
i Algebram olent, neque ideo confundents

i S
e Theorise fondumends+

(149) Carus singulris buivscemodi Formnite est /1%

b

. et Adusaris 153" Avtequa vero flum icezum veriem, admones

. de quo etiseh loguure

e
Baud recee fisse primivus exporicum ab Alemberco dum Seripicin Num?, KVTH
"

-
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o rsfers al Avcum sequilucerse Hyperbolae, cuius Ave a5

ad pag™ 2
viee ag. Bovgainvillins camen errorem ypographicum emendaric in N°. CCVIL™.

20", Voluminis sue Pastis 1, ctc. Iuegratir
mu Oriee Soiscn s+ pduions paciie Acqncions proctenem

velut i §°, 287, seiicet,

Hic ciam Ellipin adtinee similen ,

coquod (EHEVER Vi

T Lzerie

B3
ex el peio Elementi. Pleisions et Igire huivsce. geennme Elipseas in

Piano et in Cono hermonis .
€40 e e ol semper v it e prfiior e G

Bt i endam
(40 Toom sengo e e g Bl e i
§. 64, (vide dvoationom, 16°,).

€4 Bonginwilies Num. CCI™ pu’. 15 s Lemmae 1. Pacis 1", I vro
s Bliptici form, quam ox Pasclio dedus  esfecte congruis cum mu-

e b i Le Gt (e

652.) st i 45 VTG
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w YESSTE o,

W10 1« Mo 25, g . hememoms sl A Gt

circumseripe cuins dismetee s Axis maior, huius mediccas sic 1, atgae ¢ excen-.
Curvae . Nam si Formula seperta, e¢ per ca, quse dicemos in sequents

v

wido constabic. sdrertum’. 1d porro Maclautino notum iam

Wi scripric Malfurcus in 7 °

§°., a8 msiorem Axin devoluca, it exganaru T wir=Cug,

fuerat, quomodo Lty o Nun'. 806", Trseearus Flusionam, quum k exe
ceneicitas e —

(1) e, Sonpimilin, T Sew ct Juiers, Conis
%, ¢ ex Formlis v, quarum Devomratores une dimoist, es Jervaverunt
inomiatibes Denaminaioribs adfecas quas sugrn ersccavious. Mern scindum
de provime sequenibus Formalis. Ergo Puscls doctsion duplic modo ad. poster
o P s feduceie e

s et e, in
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(150 Conmae Bosgainilam. 34 Lemma I, Nu™, CCVII™", et pag”™ 2%,
Remargue cte. Pareis 1™,
150 T qunque e repers nico duee Pascio e ox Boog
gewic in Partis I***, Lemmat
wvam hoc in poscremo

orque uce encandi pori eac. E de Argumen copin Icalenios comeare

()l g o . 65 e i
st 16" e

(159 T el Dafons Oprs s Genors vttt suno MDCCKLIVS,

in Volumine I° sd Num™. LX"™ et pag"™, 611" haee habenc ,, Cuius
s

fo ad pag’™. T,

ot est, quod pose differentativm Formlas

i
" e 9 o qudrarurae Gireali et Hyposbolse inegranur , impic

: 3 e e
» clssimse fere videsneur hae exprestiones e
e Ve

- -

s disserens (Num®. CLXXIV®, Tomi 1" seripserit Confra

4805 —x%ca = 4. Nibilo cmen minus Alembeetus { iogue Boagsinvi
sl penc omnes Aralyscae Bernoullium Spsum invenc bovre pivarsat . (.
slarer Leve Brocemiom, quod exstt i pag’ 260, Actrans Borliunfc Acade
mite peo. suno MDCCXLVI® ). Non sueem id fcie Maclaucius. ( Vide pog’™.
36" Voluminis 1. Flusionuim Tractstas Pasisinae ediconis) .

(1) Praecr 1, &

n Aisrsion. e
Livt Spumbis MDCHCIV. 30 pg”
5

e superiorl peelege Avea Ereditoram

" S0 sane e

e A ot ke tpesm in i

Lucensi edicionic L.‘,,,;..-,a...;.,mm ducie. Lexicopraphoram

Peigue b vocablum omisrun, qued % suenrine Gt e plichom
iner linesmmentam. (Wonici Seeplini GHEAYPOS TUE EAAFINI-
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(126 Tacobus in Actty quorum, memirie Adimtario 154”., scilicet, Menss Septembris
IV Tl o w1 0 O e

Editoris Nota (1) 2 pay

icai in Admrarione 15", Curvam ipsiss Lonaisestam adpelle, Tosnnes

Actis iiviem Ligfisfbar Mersis Occot
it st omif et i i B il

minis pri

(15) Vide 1", % in praccedentibus Nosi, ac sigrantec Opera Tacebi Berwoall in

Volumine ™. od pog!™. 6og™, Discracioni, e itulum fecit Confrsi
e steder 0 i e ot ettt

nccron lekaanis Hervolt pera

o o

irctio Cere
Corves cuiusdem lgebraicer ,
ausapac et Genevac edita anmo MDCCLIF

Disgistionis .._vi,m Confractia focilit Carvas receer ae-

it & puncts deto nems Caruse atgsbraicar in Voluming (%%, Sor
Trusce Prceras geseiam. e il Vg n s Acticn
miac Padsienss ad ansum M.DCCII™™, (psg?. 140, e seqq. Voluminis Acader

() Girat 5 vl s e el + i Apsi Zvo
Veneti in Tomo XXIX". pro anso MDCCXVA™,, sed anno. (ui dietum) sex
auenie NDCGXVIN®™, s 4 seaia Iosons Gastonis Esvurine Prncipie
i it X et pug™

(omh o Foet o s Hyperbola sequifaera ec_ hoiuscemodi Eil
quie maiorem Atem suum ad minorem hbeat in proprtione v
primaria Ungula Cylinde reee. Deseriptio focils istius Elipsess, quam cgo Pisis
detest, baud pacum. .kg...m ¢ nitoris specalurionibus addet Fagnaoi

ans LAV in Figh 8™, ;e
uotibueic Onlintis et e 57, n. VD,UE, XF, VG, ZH e
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0 OF: AT
Courini expressiorem saepiut adhibicim, quemsdmodum
itoque “gignitur Pahola corica producerdo O

imaras Qu

Clordas AU, 42,40 ciuslers Qusdeants alnequeat, x s

exvicns stacim atque cius Chordse. AL,

o, A e e 58, 1C.VD sr. Onlieats Qs

critur singulasis Elipsis Lenniscatas

nova. El Ceterum g

Excenricitar huiws Elligscos Semiaxi est sequalis, st Mae

ex Cosicis patet. Dum.
mdraris iw, w E¥,

il Pt Aot saEAS SR i sty
o, g0

I ad g™ 4™, e seqq, Macla

u-mm ipsiug exseat praccipue in §°. 863°. ad pag”
s P

e Bl T etes o, quam summopere postmodum intustravie cgecg

vero, qui de Fagosnn siluir, trctatio
e

e,

Texe
et il tios oot o s ¢ Crl & PEnn
ol Ligr drvive (Vide 1™, ¢**, in Aduorasione 113", 24§, XVII". pa

aatis. Tn hoe autem

pe
abueric vel adeat

in Adnotadione proiee superiori, vel eius Operum Collecrionis Volamen

jomum rc. gullice ranslaarum ab lesvita Perenns Musilisc Hydrogia-

© que 679" ).
(160 Quamodo rectifcatio Curvae Elaflicae pendest ab eddem Farmuls, quse pracbet
ad pg™ 313 314 318

Avcum Lemsiscate, vide in praccitato Opere Maclzuini

fiea loquos, cvivs Aequario Faetie - =
e

T, aot tandem wivesalins dy =
bl der osalins dy

e (Laobas Bemoatis i
XCV', ad pag™. 262 et 3
Vv

Wema T, ve) posius Operwm ¢1c.in Volumine I°, 1d Num™,
<€ ad Nom®™ LXVI. (prs®. 655.), weque in 1. Volumine ad Nom’

916 987, Volumen TVE". Operum Toanmis Bernoull

e
Ve < dy
cds

~, sive potius +

. jonomicrsis snni. MDCCXLI
pisicine Learadh B, et i S rlonss 4 e Gurss,
quons formet Lamine stewngue elefico i singulis puretis @ 1ot

+ quod = sit Chorda
Do l man smplicon, £

" veluti inferius admo-

Erndioram Life asoi MDCXEIV'. stmoe

Academicae ac pracsertim ad Pro-
LVIL (pag", 536.)

. cot. (pag".
g Nam,

i

dve 3 pag’. 7 v ad 55", editionis Petcopolicanse anni

XXRI,, Encyetepadi Eiutigns esc.)

(18 Nikl aa w1 Bcaoulio Ershce e doscipioncn
sds

hutusce Curvac, quac colem redic asque, f)f‘/ = + ita depracdicavi 0B gra-

s canlas surpicor Corvar woflrse couractionem amaliivs Sectionds-Cavieas ex gus.
e — (Vide Acte Evadisorum Lipfenfs anni
MDCXCIVY. 38 pag™™ 33, Trsctapurm Macluuini cirarum ad oy
1. Voluminis ete) . (Landenius 1. °. Philssphical Trassacrions cte. T. LXY.

o 2™, sluons » Nalawisg dute deficts Geometras monac)
162) Vineerein mmm tam in U, Volumisis 0%, Opucaloruim od o plsfess
mathanatica persinntian Bosonise in lacem editorum. w0 MDGCLXIT, (a4
e 5 ,q,),gum signanes in 1% quecuor adiuncearum Epifuleram misss ad
Pium Fantonum 32 Kal. Nov. MDCCLVIL (ad pag™ 133, 124.) de bae For-
tde e

s s mgrnds e T e =

, Prolicen, oftadaic, ue cliionis duorm.

sed nescio quo pacto

(165) Consulatur Aln tatlo 153", Coterum Eulerus ipse in Volumine X™. Novorus
Commentar Amperialis A ise Petropolisanse vasias. intec Functionis Jrﬂv
P ——— s comtleivs et V.

al pag'™ 24", et seqq., hane pechiber

e
o m—mwr
L

ax
T

de quo nunc loguer,

VIE=E

e . auorum Difirestiliam po-

Var

Vi
S o el oo g NS 56 opus et aificii in §°
44" explicai. Diversa autem mevhodo, sed eodem ducente , Alembercus noger.

Episeols ad cl. De La Grange , cuius meminie Nera 265", Lo

g et in VI Opmctorn Makomaivun. Voluwioe (pus

et sean.). Namque tam /- m positivis omalus £, ¢ b kexsi-
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